HacraBHo-HayuyHOM Behy
Maremaruukor dakynarera
Yuupepsurera y Beorpaay

Ha 424. cemumu Hacrasno-nayqnor seha Maremaruukor daxymrera Yimsep-
surera y beorpasty, oapxkanoj 4. jyma 2025. rojute. umenosatim cmo 'y Komucujy 3a

OTIEITY JIOKTOPCKE JIHCEePTATje

Ciaba uHTErpalnja BeKTOp-BpeaHOoCHuX (byHKIHja ca BPpeOJHOCTHUMA Yy
njeainMa ONEPATOPa U Be3a Ca EJIEMEHTAPHUM ONEPaATOPUMAa

kaiuiara Maruje Munmopuha. Meuropu ose JIokTOpcKe juceprarje cy mpod. jip
Hamnko Jorwh, pejosnn mpodecop MaremaTiakor (axynrera u jap Credan Muno-
mrepull, fgorent MaTtemMaTuaror (haKynTeTa.

Komucuja je upernejana npuioxkenu texer 1 nojiocu Belly crejiehu

MN3BEIITAJ
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3BaILe: MACTE]D MATEMATUYAD

Enexrponcka ajmpeca: matija.milovic@matf.bg.ac.rs

O6pa3oBame

Matuja Munoeuh je y tpehem paszpeny ocrioBne mxkome moctao wnan [IIkome
MaremaTnie ,, Apxumenec” u pell o/1 9eTBPTOT pazpesia AKTHBIIO € TAKMUYIHO €4, Be-
JIMKUM YCIEXOM. Y C€/IMOM Pal3pesly OCIOBle LIKOJe 1OoCcTaje Jieo lpse reieparje
OTJIE IIOT Ofie/herba MaTeMaTudke THMIIA3Wje. a ¥ TIPBOM Palpesly Cpebe TIKOTe
IpUIPYRIO ce /1 onememy ™ 3a obnaperie yuernke. MaTtuja je ocBojuo 6pojie ma-
rpase, ucrudyhiu ce Oponsanum Menabama 1a jynnopekoj OmuMmImjam u3 acTpo-
nomuje y Tlexuiry u jynuopekoj bBamkanujaym us maremaruke vy Kuiuibeny., Kao 1
IPBOM HATPAJIOM I1a PemybmmakoM TaKMUUeILy W3 MaTeMaTHUKe Y JIPYTOM pPa3perty
cpembe mikose. Kao upencrasnuk rpajia Beorpajia na Meljynaposuiom maremart-
KOM TYPHUDY I'DASIOBA. UMAO je UPUIUKY Jla y4YecTByje ¥ JieTiboj mwromn y Mulcky,
JIe je JIO/IATI0 yIampe/mo cBoje 3name u penrruiie. Matwja je 2010. rommme yru-
cao Maremaruuku dakymrrer, 11a kojeM je juimomupao 2016. rojmne ca n3yseriom
mpocednom orenom 9,80 na cmepy reopujcka MareMaruka U npumette. VMere romumne
ymucyje mactep crymje na Marematuurom haxynrery. MacTep pas Toj Ia3uBoM
,OmepaTopite 1 OJIOK MaTpHUIlE W bUX0Ba TpuMeria® onpparmo je 2018. rommie ca
npoceuntom oreriom 10.0. Jlokropeke erymuje ynucyje mkomexke 2018/2019. rommne,
TIPH YeMY je TIOJIOKUO CBe ucTuTe ca npocedrioM oreriom 10.0.



Panno uckyctBo

Mamruja Munosuh o1 2016. roymie nouuive ca pajaoM 11a MaremaTuakoM (haxyni-
TETY Ka0 CAPAJIHUK Y HACTABU, a 3aTUM U Kao acucrentr oy 2018, roqwmue Jio janac.
Maruja uma 6oraTo MCKyCTBO Kao Ipejasad, jpxxelin pasmudure Kypcese, yKIby-
qyjyhu mpakTukym uz Anammse 1, kao u pexbe n3 Anamse 2 (3a Y. B u H cvep).
Arnamize 3A u 3b (3a M, H u B cmepose), Teopujy mepe u urnrrerparnuje (3a JI cmep),
Maremaruke 1b u 111 (3a crymeure dbusuke), Maremaruxe 2B u 211 (3a crynenre
¢usuke), Maremaruke 35 u 311 (3a crymenre ¢usuxe), Maremaruxe 4b (3a cry-
nenrre dusure), Maremaruke 1 u 4 (3a acrpoduzuyaape u acTporihpopMaTHIape).
O1abpatia nornasiba anamuze, Onabpaia mormasma peanie ananuze n Oabpaia
NOrIABha MaTpUULe aliammse (3a MareMarniape).

Yuermnihe Ha koHdepeHjaMa U IPOJjEKTIMA

1. M. Munoeuli. Weak integration of operator valued functions, 15. Cprckn ma-
TeMaTHYIKK Koirpec. beorpayi, 2024.

Buo je wram mpojexTa MurmctapcTsa mIpocBeTe, IAyKe W TEXTIONONIKOT Pa3Boja
Penybmuke Cpbuje, , ITpocropu Gyukuuja u oueparopu na muma* o1 6pojem 174017
on 2018. ronwmre.

2 Crhucak HayYHUX paioBa KaHAuJaTa
1. D. R. Joci¢, M. Lazarevi¢, M. Milovi¢, Perturbation norm inequalities for ele-

mentary operators generated by analytic functions with positive Taylor coeffici-
ents, Positivity 26 (2022).

https://doi.org/10.1007 /s11117-022-00923-2 (M21, IF 2022: 1.0)
2. M. Krsti¢, M. Milovi¢, S. Milogevi¢, Belonging of Gel'fand integral of positive

operator valued functions to separable wdeals of compact operators on Hilbert

space, Positivity 27 (2023).

https://doi.org,10.1007 /s11117-022-00958-2 (M21, IF 2023: 0.9)

3. M. Milovic, Weak integrability of operator valued functions with values in ideals
of compact operators on Hilbert space, Positivity 28 (2024).
https:/,/doi.org/10.1007,/s11117-024-01047-2 (M21, TF 2024: 0.9)

3 IIpeamer aucepranuje

Ilpemvier jmcepranmje je umrerparmja (pyIKImja ca BPeIIOCTUMA ¥ IIPOCTOPY
orpaumyenux juieapuux oueparopa B(H), ua ceuapabumiom XunbeproBoM 1po-
cropy H. Ca Cuo(H) je o3paven ujiean CBUX KOMIAKTHHAX JIALIEAPHUX OLEPATOPa
ma H. Cpaka cumerpuanio nopvupajyhia (c.1r.) dyikmmja @ wiykyje CuMeTpuyiry

uopmy jiedunncairy ca ||Alle - ®((s$n(A))nen), r1e cy s1(A) = s2(4) > ... >

sn(A) > ... cunrynapiie BPeIIOCTH onepaTopa A, Tj. COICTBeNe BPEIOCTH OTepa-

def 1 . .
Topa |A| = (A*A)z. Cpaxka C.II. HOpMa je IPUPO/IIO JieUIHCATI A O/IroBapajyliem
uneany Cq(H) omeparopa u3 Coo(H) (ocmM y cryuajy @ ~ £, kajia je nopma je-
uimcala 11 1PoCTOPY CBUX OIpalMYeliuX OlepaTopa, Ipy HYeMy Ce Taja 03Havuasa,

ca Bg(H)). Ca ®* ce ozuavasa asjyurosana c.u. dyuxruja on ©. Taxohe. 3a csa-
. d 1
Ko p > 1 cy pedpunmcane c.ar. dynximje P ((z,)nen) ) (®((|zn|P)nen))? xoje ce




nazusajy p-mojumduxaimjama c.u. gyukigje €. Y cayuajy p = 2, nopme || - ||pm
ce 1azuBajy () HopMe, a ILUXOBE JIyasle HOPME, Koje o/iroBapajy aJ|jyirosalioj C.IL.
hynKIHMjn @) cy mosHare Kao @ mopme.

Hame, 3a A,B € B(H) je nedwumucan onepaTop JBOCTPaNOr MHOXema A ®
B: B(H) = B(H): X — AXB. Takolje. pazMaTpaiu cy efeMenTapun Tpaicgop-
MepH, Tj. npeciukaBaiba obmka 3 1% A, ® By, 3a HU30BE OIPAIMHeIX OMepaTopa
(An)neN B (Bp)nen. 3a mm3 omepatopa (Ap)nen Ce KaXe Jia je JaKO KBaJIpaTIio
cymabuman (j.k.c.) ako je S7%% || Aph||? < +oo 3a csako h € H. Ilpsu jeo jw-
cepranuje ce Gapu uspoljelbeM pa3iux neprypoaTonuX 1ejeIaKkoCTH E‘JTG‘MG]I’I‘ELP—
1mx TpancdopmMepa, Tj. orenaMa IopME u3pasa y Kojuma durypume f(3-127 A, ®
B,) — f(3212 Cy ® Dy), y 3asucuoctu o1 j.x.c. umzona (An)nen, (Bn)neN, (Cn)neN
1 (Dp)pen ¥ IbUXOBUX aJjyUIOBALKX 1143083, 1buxose Melycobie KoMyTaTusliocTy,
KA0 U C.1. (DYHKIgje Koja UIPIYKYje 321y HOPMY.

Hpyru neo mmcepranuje ce 6apu craboM HITerpabumonlly onepaTrop-Bpeocinx
dbyukmmja. Heka je (£, 9, u) npocrop ca mepom 1 X Banaxos upocrop. 3a mpecru-
kapaibe f: Q) — X ce xaxe Jia je ¢iabo Mepmuso (uirrerpalbuiiio) ako je Gynkmja
t — (z*, f(t)) MepmuBa (unTerpabnima) 3a CBaKO xz* € X * AKO JIOTIATIIO 32 CBa-
ko E € M nocroju zg € X rtakso ja je (z*,zp) = [(a*, f(t))du(t), xaxe ce na
je dyuxmumja f Ileruc unrerpabumia u weu erucos mirrer p(m TE Ce o3HavuaBa ca
(P) = [g fdu. 3a jme cnabo mepmuse dynxmmje f,g: Q — X ce Kaxe Jia Cy ca-
60 exsuBaselTiie ako 3a csako r* € X* saxu (z*, f(t)) = (z*,g(t)) ckopo cyna.
Ca P(2, 0, p, X) je o3uaden npoctop Kiaca crmabo exsupasenrnux [leruc nnrerpa-
Oumnux Qynxnuja. Crugno, 3a npecrukasaise f: Q0 — X* ce xaxe jia je crabo®
MepsuBo (uirrerpabunno) axo je dbyuknmja t — (f(t), z) Mepmusa (uurerpabuia)
3a csako ¢ € X. Cnaka 1aksa Qyuxrnuja je u I emcpau,n mu'rerpa(mnua., Tj. 3a CcBa-
ko E € M nocroju z; € X* Taxno ja je (rh, f E z)du(t). Tembaron
uirrerpan rtakpe dyukndje na E € 9 je ozuaven (d, f g fdu. Takole, 3a jwe
crabo™ mepmuse Gyuxkimje f,g: @ — X* ce kaxe ja cy cabo® eKBUBATIEITIIE aKO
3a csako * € X saxu (f(t),z) = (g(t),z) ckopo csyma. Ilpocrop xmaca cmabo*
expupastenTiux [emdaryt uirrerpabusmux ¢ynknuja je oznadert ca G(Q, M, u, X*).

‘a, (?EI: ) (H) ce ozuauasa 3arTBOpeILe IPOCTOPA OlePaTopa Kouadior pamra (y
osmar K(H)) v uneany Co(H). Baxu na je mpoctop Co(H) cemapabumiai ako u
€aMO aKO Ce 1OKJAlIa ¢a IIPOCTOPOM (‘35; ) (H), y xom ciygajy ce c.a. dyuximja @ naszu-
Ba. Motionopmamuayjyfiom. ¥ cayuajy ® ~ £ paxu gyamiocr ((‘EE; ) (H))* = Cg+(H),
70K je (Ca(H))* = B« (H) y caryuajy @ ~ £1. Hasenene nyamiocru fajy morylinocr
crabe (wm cnabe*) urrerparyje omepaTop-ppemocuux gynknuja o : Q — Cg(H).
pejver juceprarwje lie Gwru ucrimrusaive noTpebuux 1 JIOBOHHUX yeaosa [em-
daug u Heruc wirrerpabumHoctu Taksux (PyHKIWMa, Y 3aBUCHOCTH OJT TOLa, J1a Jid je
@ mononopmaiuzyjylia, Kao v mporera nopMe TAKBUX TPECTUKABATbA.

4 IIpuka3 aucepranuje

Bpoj crpana ucepranuje je viii+77. Cacroju ce o1 ueTupu rmase u ma Kpajy je
MABEIEI, TUTEePATyPa 071 35 GubmmorpadhCKux jemurma.

ITpso normasme je mocseheno OCHOBHUM IOJMOBUMA U3 TeOpUje oleparopa Ha
XunbeprosBum 1POCTOPUMA, TEOPUJH Mepe y uiTerparuje 1a Banaxosu IpocTopu-
Ma, Kao u nejeuakoctuma Kommu-HIsaprosor tuma.

Y ipyroM nOraBmny je u3noKena reopuja neprypbaruja eeMenTapiux TPamc-
dopmepa. Oynxiumje kojuma ce ppiue 1eprypbdaruje cy HiJIyKOBalie alaJTuTHUKIM



(dyuknumjama ca nosuwrusiinm Tejmoposum koedunmjerrruma. [ocebuo je npumevena
Teopuja ua caydaj Hlaren-on Hojmanosnx cumerpuyno nopmupajyhux dynxmuja.

Tpelie mornasme ce Gapu cabo* unrerpanujom B(H)-Bpemiocnux yKImja
Kao u uryiykosaimx B (H)-Bpeociux Mepa. [apiu akmenar je a MO3UTUBHUM
OnepaTop-BpeuocHuM PyIKImjama Koje ysunmajy spemiocru y [larenosum uienu-
Ma. Haru cy u ofrosapajyliu kpurepujymu 3a KOMUAKTHOCT U Hykmeapuoct [em-
darioBor urTerpasa.

Konauiio, 4erspro noriasine ce 1a/iope3yje ma nperxoio. Y 1wemy ¢y u3ioze-
1Y PESYIITATH BE3AIM 38 KPUTEPU]YMe TIPUIIaIiocTu [ em@alioBor uirrerpaa ipou-
3BOJBIIOM WJIEAITY KOMIAKTIIIX ortepaTopa. lomaTiio, kopucrelhs Teopuje CHMeTPHYII0
uopmupajyhux dyiknuja u uieana, Kao u aucrpaxrie uirrerpaiuje na banaxonum
1IpOCTOpUMa, TIpeJicTasheli ¢y pesyrraru o lemaiy u [leruc urrrerpabumnoctu
Cg (H)-spemoctnx Qyuximja

5 3akJpy4daK M HpPeaJjior KOMUCH]e

Pezynrarn xammmiata Matuje Munosulia Koju cy Ipukasamy y JIUCEPTAIIHJU CY
OPUTHANANIIN U HETPUBW]AIIN U IPEJICTARBA]Y 3HAYUajall JOIPUIoc obmacTta (Pyik-
MOLIAJILE ALIAJIH3E U Teopuje oneparopa. ¥y re3u cy, uzmely ocranor, nobujetiu 11osu
norpedbun 1 1oBoHHM yeaosa. [letuc ninrerpabuaiocTy onepaTop-speuiocuux Qyik-
THja Ca BPeNIOCTUMA Y WIeamMa KOMIIAKTIINX ollepaTopa. Pe3ynTtaTi mpuka3alm
y jmcepranuju cy rybiukosanu y tpu pagia y dacormcenna wa SCL smery, o Kojux
je jeman camocranmim. Heke o1 pesymrarta je xkaiymaaT inpejacrasuo 1a 15, Cprickom
MaTEMATHIKOM KOMTpecy v beorpasty.

Hoxropeka jucepranuja je ypalena upema og00peioj nupujasuy 4 1peicTaBiba
OPUTHHATIO ¥ GAMOCTATIIO HAYHHO JIEI0, Te KOUCTATYJEMO J1a ¢y e CTeKTH YCIOBY
3a Ibely jaBiy onbpairy. 00T CBera IaBejerior, mpejutaxkeMo Hacrapmo-maytmoM
pehy Maremaruukor dakynerera na npuxparu npuioxenu rexer .,Craba unrerpa-
Iuja BEKTOP-Bpe/iocuux PyiKiuja ca Bpe/UIoCTuMa y njeajuma oreparopa 1 Besa
ca eJeMelTapliuM olepaTopuMa’ Kao JOKTOPCKY JucepTanujy xaiymaata Matuje
Munosulla u onpejin komucujy 3a ety jasily ojiopaitry.

Y Beorpamy, 18.8.2025. roure UnanoBn KOMUCH]e:

1pod. sip Musont Apcenosuli, penosiiu ipodecop
MatemaTuukn (pakynTer Yimpepsutera y Beorpasty

Ap Munan Jlasapesuh, nonerrr
MaTtemaTutiku (hakynTeT YiuupepsuTeta y Beorpasty

pod. jip Hparan Dophesull. peosin npodecop
Ipupojio-maremaruasu daxyrrer Yuusepzurera y Huuy



