VYuusep3urer y Beorpany - Maremaruaku dakynrer
Hacrasuo-nayunom Behy

HN3Bernraj KoMmucuje 3a oleHy AOKTOPCKE AMCepTalije KaHIuIaTa
Hukosne MyTasyimha

Onnukom Hacrasuo-mayunor Beha Maremaruukor axkymarera YHuBep3utera y Beorpany, moHeTo] Ha
cemuumy onpxkanoj 20. jamyapa 2023. roamHe, MMEHOBAHU CMO ca WiaHOBe Komucuje 3a OIeHy JTOKTOPCKE
muceprarmje “OneHe pacra rpagmjenTta 3a dyHKHuje nobujeHe pernpesenranujama IlyaconoBor
Tuna” xamammara Hukome Myrasumha. Hakon mpermemama mumcepramuje Komucuja mogaocu HacraBHo-
HaydaoMm Behy cnenehn m3serrraj.

1. OcHOoBHEU mOAAIN O KAHAUAATY U JUCEPTAINjHA

Nwme u npesume: Hukosna (Munosan) Myrasiuh
Harym u mecto pobema: 22.8.1988. Yauak

Obpasosame: [umiomupao je na Maremaruukom daxynarery Yuusepsurera y Beorpamy (cmep Teopujcka
maremarvka u npumene) 2. jyma 2011. roxune, ca mpoceunom oienom 9,72. Macrep akamemcke cryauje
ynucao je mkosicke 2011/2012. ropune Ha crygujckoM nporpamy Maremaruka na Maremaruyukom dakyii-
rery Yuupep3urera y Beorpamy. Macrep pax nox naciosom “Kapareomopujesa reopema 3a KoHGMOPMHA
u kBa3ukoHGDOpPMHA TpecankaBama’ omopanno je 21. jamyapa 2013. ca omenom 10 xkom menTopa mpod.
ap Muonpara Marespesuha. /lokTopcke cryauje na Maremarmakom daxyarery ¥Yuusep3urera y Beorpaay
(crynujcku nporpam Maremaruka) ynucao je okrobpa 2013. rogune. Ha qoKkTOpCKEMM CTymjaMa MOJIOKHO
je camenehe ucnmre: Ananuza 4, Xapaujesu u Beprmanosu npocropu, Crnekrpaina teopuja, Hemuneapua
dyakmoHaHa anann3a, Kommiekcna ananuia, InnamMuka cucrema Tesma, KBasukKOH(MOPMHA U XapMOHU-
jcka mpeciukasama u Crnernujanau kype - Leomerpujcka Teopuja dynkumja 2 (cse ca ornenom 10). IIkomncke
2021/22. nonoBo je ymmcao IOKTOpCKe cryauje Ha Maremarndakom dakyiarery YHuBepsutera y Beorpamy,
cryaujckm mporpaM Martemarwka.

Panno uckycrBo: 3amocien Ha Maremarn4akom dakynarery Yuusepaurera y Beorpany oz okrtobpa 2011.
romwae 70 MapTa 2020. roamHe, HajIpe Ka0 CapaJHUK y HACTABU, 3aTHM Kao acucTeHT. Jlo caga je apikao
BexkOe u3 cirenehux npeavera: Anamusa 1A, Ananusa 1B, Ananusza 2A, Ananuza 2B, Kommiekcue dynknuje,
VYBox y ¢dunancujcky maremaruky, KommuiekcHa ananusa A, Kommnekcna amanusza B, Hadena macrase
maremaruke. O mapra 2020. ropune 3anocien je na Maremarnakom uncruryry CAHY, kao Ucrpaxkusay
MPUTIPABHUK.

VYuemhe na HaydHO-UCTpakuBadYKuM npojektuma: IIpojekar MunucrapcerBa 3a nayky Pemybnuke Cpbuje -
OH 174032 Ananmnsa n anrebpa ca nmpumenama (2011-2020.).

Hacnos mucepramuje: Onene pacra rpagujenta 3a gyukiuje nobujere penpesenranujama [lyaconosor ruma.

O6um nucepranuje u 6ubnuorpaduja: Jucepranuja uma X + 87 crpana u Tpu npusiora (u3jasa 0 ayTOPCTBY,
u3jaBa O UCTOBETHOCTH IITAMIIAHE M EJIEKTPOHCKE Bep3uje JOKTOPCKOr pajia u u3jasa o Kopuinhery). [yiaBHu
JIe0 pcepTranyje cacToju Ce O yBOJIA WM CeiaM Iuiasa. Y Jureparypu je naseieHa 71 pedepenua.

2. Ilpeamer u u/b aAucepTamuje

IIpenmer muceprarimje jecTe HCIUTHUBAILE TOHAINAKHA TPAINEHTA 38 PA3IUUINATE Kiace (PyHKInja, medu-
nucanmx Ha obsractuma y R, n > 2, a cmenujajaHo HA JIONTHA W HMOJIYHIPOCTOPY. ¥ HCTPA’KUBAIbY, IIOCMa-
TpaHe cy Kjace PYHKIHja KOje Cy XapMOHHUjCKe y omHocy Ha (pamuinjy PuMmanoBux merpuka geduHrCAHIX
Ha TOJIYIIPOCTOPY, Te CTora MMajy perpeleHTaruje yommrenor Ilyaconosor tmma. Kako cy ocHoBHa wmcC-
TpaXKWBama HejeTHAKOCTH Koje mpomctudy m3 IlIBapriose seme, mocMarpana cy u yommrema [lIBapriose
JieMe Ha TPAHUIN, KA0 U HEKH Pe3yITAaTh Be3aHu 3a [lekoBy Jsiemy.

Hwmp nuceprammje jecre yrBphuBame cBojcraBa Jlummmi n Xesgep HEIPEKUIHOCTHA (DYHKIHja, U TTIPEC-
JINKaBarha, HA OCHOBY IJIATKOCTH O0JIACTU JeMDUHUCAHOCTH M CJIUKe, KA0 M IPETIIOCTABKE Ja 33/I0BO/bABA]Y
onpehene mapn@jasHe jeIHAKOCTH W HEjeTHAKOCTH APYTOr peaa, a y HEeKHM CIydajeBuMa W oarosapajyhe
rpann4ne yciose. Takobe, 1usb nucepraiiyje jecte u NPUKa3 TEXHUKA XUIIePOOInYKe FeOMeTPHje y IPOCTOPY
7 HEKUX eJleMeHaTa Xap/njese Teopuje, Koje JOBOJIE 10 jeTHOCTABHUX JOKa3a HEKUX CABPEMEHUX pPe3yJITaTa.

3. OcHoBHe XUMOTE3€ 0/ KOjUX CE II0JIA3U Y MCTPA>KUBAKY



[Mosrara Teopema Kemora mam rosopu ga KOHGOPMHO ImpecimKasame m3Mehy ase CLY obmactm Mopa
6urn kmace C®, 0 < a < 1. Opasme mobujaMo fa je W3BOZ, OBOI IIPECINKABAIA XeJaep HEIPEeKHUIHA,
dbyuknuja. Krnacuuan 10ka3 oBe TeopeMe 3aCHMBA Ce HA PE3yJITATHMA U3a Teopuje XapAujeBux [POCTOpa
¥ HAMPEIHUX HejeTHAKOCTH u3 reoMeTpujcke Teopuje dynknuja. CXoaHO TOME, JOIIIO je M0 HU3a Temkoha,
MIpY TTOKYITIAjUMa, 14 CE CANYAH Pe3y/ITaT J00uje 33 KBA3UKOH(MOPMHA MTpecInkaBama. Hacympor Tome, MOxke
ce JI0Ka3aTH [1a XapMOHMjCKO KBA3UKOH(MOPMHO MpecInKaBarme n3Mely 1Ba aAucka y paBHu Mopa owutu Jlun-
IUIOBO. JemaH 10Ka3 OBOr TBphema MoxKe ce 6a3upary Ha MO3HABAaWY orena n3Boxa Ilyacomosor jesrpa na
JIMCKY, IITO HAM Jaje MOryhHOCT Jia JOOMjeMO OlleHy M3BO/A II0JIA3HOI IIPECINKABAbA, Al CAMO Y TAHIEHT-
HuM mpaBiuMa. OrpaHUYeHOCT W3BOAA Y CBUM MPABINMA, CJIEIN U3 OfApeljeHnx ocoOmHa KBa3MKOHMOPMHUX
MIPECTNKABAIHA.

CrwaamM mocTynkoMm, Moryhe je m1oka3aru a Cy XapMOHHU)jCKA KBA3WKOH(MOPMHA MpeC/nKaBama m3mely
ase jonte y R™ n > 2, takohe Jlummmumosa. Wcerwm 3akspyuak mobmjamMo akO yMeCcTO XapMOHHUjCKHX MOC-
MaTpaMoO IIPeCJnKaBama Koja 3a10B0sbaBajy oxpehene Ilyaconose jennadune. Y 0BOM Ciydajy je HOrOIHO
3uaru oneHe u3poja ['punosor jesrpa 3a soury y R™ n > 2. Kopumhemem nomenyrux rexauka, moryhe je
Johu 110 OIleHa TPaJIMjeHTa 33 XapMOHHUjCKe (DYHKIIMje Y OJHOCY Ha Heke PuMmaHOBE METpHWKE y TOJIyIpOC-
topy y R".,n > 2. IlocebHO je pa3marpaH Cjaydaj XUMepOOJIMIKE METPUKE y M-IAUMEH3UOHOj JIONTH, TIE
pemema onrosapajyher IupumxieoBor mpobsema 3a XxunepOonndky IlyacoHOBY jeaHadInHy mMMajy CBOjCTBO
JlummmuosocTy, y ciay4ajy [a je rpaHudHE yCJOB 331aT PyHKIMjoM Koja je Jlummmui nenpekuHa.

4. KpaTak onuc cajap>kaja aucepTaiuje

Camprkaj aucepraiyje moae/beH je y 7. riiaBa.

Y rnaBu 1. medurmcanm cy OCHOBHU IMOJMOBH W yBeJieHe Ccy onronapajyhe o3uake. Paam mormyHoCTH,
nate cy u 1eduHUIIje XapMOHUJCKUX, KBA3UKOH(MOPMHNX U KBA3UPEryJIapHUX MIPECINKaBamba, Ka0 U (hUX0Ba
ceojcrBa. Ilpukazane cy u medbununnmje rmarkux oonactu y R™ n > 3, Jlunmmn n Xesnmep HENPeKUIHOCTH
dyHKIHja TedUHACAHIX HA TMOACKYIOBHMAa mpocTtopa R”™.

Y rmaBu 2. pa3Marpamo OIEHEe T'PAAMjeHTa 33 XaPMOHM]CKA U XAaPMOHHUjCKA KBA3WKOH(MOPMHA, MPEC-
JUKaBambha, Ka0 M 33 XapMOHHjcKe (PyHKIHje y omHocy Ha daMuaujy MeTprka, Meljy kojuma je m xmmep-
6osmuka merpuka. Kao MoruBanmja 3a OBO HCTPAXKUBAHE, IIPUKA3AHU CY HEKU HOBH PE3YJITATH KOju TOBODE
o JIummui-HenpekuJHOCTH KBAa3uKOH(MOPMHNX TPECINKABaka, KOja 33I0BOJbaBajy Jlamrac-rpaaujenTHy He-
jemnakoct. Ocum jromTe, MOCMaTpaHe Cy YOIIIITeHe 00IaCTH ¥ KOjuMa cy nedbuHUCAHA pernemha JupuxieoBor
npobjiema, a Takohe W yominTeHu KojaoMmenu. HajaB/beHu Cy HOBHU pPE3YATaTH, KOju Cy (opmyaucanu 3a
obmactu C'H® TIaTKOCTH, W HA AOMEHY U Ha KOTOMEHY.

Y rnaBu 3. [aT je mperjies ONIITHX MOjMOBA U3 AMEPEHIjaTHE TeOMETPHUje Ca MOCEOHUM OCBPTOM HA
davmnnjy PumanoBux Merpuka AedUHUCAHAX HA JIONTH U MOJYIPOCTOPY V AUMEH3Hje N, KOje MpeacTaBuIajy
YOIIIITEHE eyKJINICKe 1 xunepbosndke merpuke. V3senene cy dopmyse 3a Jlannac-Berrpamujese omeparope
u ¢dopmyne IlyaconoBux jesrapa Koju OAroBapajy OBHM MeTpuKaMa u (POpMy/e je3rapa Koja PernpomyKyjy
coTicTBeHe BpeaHocTH 3a ucte Jlanmac-Benrpamujee omeparope.

VY rnaBu 4. MCHUTUBAHO je moHamiame rpajaujeHta T, xapmonujckux dyHkimja. Ako je o > 0, mpBo je
JIOKA3aHO /1A je, y Caydajy 1a je PyHKIHja U a-XapMOHHjCKA Y TOPHEM IOJIYIIPOCTOPY , UCILY FbEHO g—Z (xo,y) —
0 xama y — 0", u xaza je rpanuuna gynxnuja f dynxnuje u mudepeHnujabuina y Ta9Ka To. Y OMIITeM
CJIy4ajy, OBO Huje TavHO 3a (eyk/auicku) xapmonujcke dgynkuuje, tj. 3a cayuaj a = 0. JTokazano je u na ce
y cayuajy Cl rmarkocrn dbyukmuje f cBu naprmjannu ussonu a-Ilyaconosor unTerpasia dgynkmuje f mory

HEMPeKUIHO MPOyKUTH Ha rpanurty H", 3a cBako a > 0.

VY raBu 5. [aT je OCBPT HA XUMEPOOTUIKY T€OMETPH]Y HA N-IUMEH3UOHO] JIONTH. Y HACTABKY Cy HABEIEHE
0COOMHE XapMOHUC]KUX U CyOXapMOHUCKUX (DYHKITHja Y OJHOCY HA XUTIEPOOINYIKy MeTpuky. lIpencraBibeH je
M KpaTak JI0Ka3 TBplema Koje roBopH Jia cy peliema Jupuxieosor npodsiema 3a xunepbosndky IlyaconoBy
jenmnauwmny Jlumnmunosa, Kajga je rpaHuYHE ycJoB 3a7ar GyHKujoM Koja je Jlummmmi menpexwmmra. aeja
J0Ka3a ce 6a3upa Ha KOPHUIINeby METOIA KOji Ce M3BOPHO KOPUCTE Y TEOPHjU XapAnjeBUX IIPOCTOPA, 32j€THO
ca MPUMEHOM OCODOWHA, M30METPHja XUMEPOOTNIKE JIONTE.

Y rnaBu 6. upezncrasibere cy Bep3uje llIBaprose jeme Ha IDAHUNU 33 IJIYPUXAPMOHHUJCKA MPECTHKA-
Bamba y Xunbeprosum u Banaxosum npocropuma. OBu pesysraru cy nociueaune sep3uje [IBapuose jeme 3a
XapMOHMjCKa MpeCcINKaBama U3 jeJMHUIHOT Jaucka y nHTepBai (—1,1) ca M30CTaB/beHOM MPETIIOCTABKOM 14
ce tauka z = 0 ciauka y cebe. Takobhe, mpukasaua je Bepauja llIBprose jiemMe Ha rpaHuny 3a XapMOHU]CKA
MPECINKABAaKkA U3 JIOMTE y JIONTY, HEe 00aBE3HO MCTUX AWMeH3uja. ¥ J0Ka3y je kopuinhena Bep3uja [lIBap-
1moBe jieMe 3a (PYHKIHje BHIINE MPOMEHJHbUBHUX, KOjuM ce mpsuM 0aBuo Byprer. To yommreme je m3BemeHo
naTerpamujom [lyaconoBor je3rpa mo T3B. mojmapHuM Kamama. Ha Kpajy oBOr moriiaBiba, JOKa3aHO je 1a ce
AQHAJIOTAH PE3YITAT HE MOYKe (DOPMYJIUCATH Y CIYUAjy XUMEpOOJUYKHA XapMOHUjCKUX MpecinkaBama. OBa



IUHEHUIIA, Ce MOYKe IIPOTYMAYUTH M Kao J0Ka3 Ja ce Xomdona jgema He MOxKe (POMYIUCATH 38 XUOEePOOTHIKI
XapMoOHHjcKe (pyHKIH]e.

Y rnaBu 7. wW3ydyaBaHEe Cy OIEHE MOIyJa 3a Kjace xojgoMopduux dyHKIHMja [ HA jeJUHUIHOM IUCKY,
uynju unjexkc Iy ucnymasa oxrosapajyhe reomerpujcke ocobune. OBe Kjace Cy yolIITere 3Be3JACTUX U
a-3Be3nacTux GyHKIHja, Koje je nperxoaHo usydasao b. H. Opuek. UcnuruBamem 10Ka3a OBUX CIEIHjas-
HUX CJIy9ajeBa TPEICTAB/LEH je MeTOI Koju ce Oaswpa Ha mpumenu [lekose jeme. Ilpumenom oBor meroma
M3BeJIeHe Cy OIMTPe OlleHe MomyJa xomoMopdue bynkmuje f umjnm waAeKC [; Kao KOJOMEH NMa BEPTHKAIHY
Tpaky, Kao u Moaysa u3Boma dyakmnuje f y taukm z = 0. [lara je m omeHa pacra MOmysIa XOJIOMOPMOHUX
dbyuknuja va qucky U, Koje ciaukajy tadky z = 0 y cebe u 9uju je KOZOMEH BEPTHKAJIHA TPAKA.

5. OcTBapeHu pe3yjTaTH U HAYYHHU JAONPHUHOC JOKTOPCKE JuUcCepTaIinje

VY paay [MM2] pasmarpana je junmunoBocT dbyHKIMja KOje Cy XapMOHUJCKE Y OIHOCY Ha pa3He Pumanose
MeTpUKe Ha JionTu u osnynpocropy y R™ n > 3. Kao jeano yonmreme (eyKiuacku) XapMOHUjCKUX (DyHKIM]jA
U3/IBajaMO pellleha N —IUMEH3UOHE eJIUITUYKE MaplIijaHe jelHauuHe
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rJie je v IPOM3BOJ/baH peasian napamerap. Perema jeqnadune (1) y sureparypu ce IMOHEKA HA3UBAjy IeHep-
aJM30BaHu OCHO cuMmerpuynu norennujanu (ckpahenuna GASP na enrsieckom). Tlomro je noHaimame pemema
jennaumae D,u = 0 ecennumjanno apyradmje y ciaydajesuma o > —1 n a < —1, KaHAUAAT y JUCEPTALUjH
pasmarpa peraBame npuxieoBor mpobiema

Dou=1, yH",
{ u=a, Ha R*! (2)

UCKJBYYUBO y y ciydajy « > —1. Akuenar je craBbeH Ha pemasarbe JupuxsieoBor npobiema (2) kaza je
f € C.(R*1). Tpumernvo ma y cayuajy o = 0 permema npobiema (2) medununty xapmonnjcke dbynkmuje,
JIOK y CIy4damy o = n — 2 geduHuiny XunepOoJInIKu XapMOHUjcKe (DYHKIIH]E.

Jlema 1. Hexa je o > 0 u nexa je gynxyuja u pewerve Jupuzaeosoz npobaema (2), nexa je ¢ € Co(R" 1) ¢p =
0 dugpepenyujabuana y okorunu mavwke 0 u HEKG CY CBU NAPUUJAAHY U3600U PyHKYUfe [ HENPEKUIHU Y MAKU
0. Tada 3a ceaxo € > 0 nocmoje n,dy > 0, maxeu da je

0
8u(az,y)‘ < €, 3a c6ako |r| <n,0 <y < do.
Y

. K3 o
3anpaso, zll_{% ayu(z) =0.
z€H™

Heka cy Pp(x,y) u Gp(z,y) Iyaconoso u I'punoBo jesarpo 3a xunepbosuuky IlyaconoBy jennauuny y
jemuunanoj gontu y R™ n > 3. ¥V paxy J. Chen, M. Huang, A. Rasila, X. Wang, On Lipschitz continuity of
solutions of hyperbolic Poisson’s equation, Calc. Var., 57:13 (2018) mokasawu je cieznelin pesymrrar.

Teopema 1. I[Ipemnocmasumo cy ucnyrenu caedehu ycaosu:
(1) u € C*(B",R") N C(B",R") uma penpesenmavujy v = Py,[¢] + Gp[)].
(2) ITocmoju L > 0 maxeo da je |p(€) — ()| < L|€ —n| 3a cee &,n € SPL.
(3) ITocmoju wornemanma M > 0 sa xojy easicu |1(z)| < M (1 — |x|?) 3a cee x € B".

Tada nocmoju xonemawma N = N(n, L, M) 3a xojy easrcu x,y € B,
lu(z) — u(y)| < Nz —yl.
Bampaso, JoKa3aH je ommTuju pesyiarar. Hanwe:
(A) ako dyHrImja ¢ ucnymasa ycios (1), rana je dbyukuuja ® = Pp[¢] JIummun-HenpeknaHa,;
(B) ako dbyukumja 1) ucnymana ycios (3), taga je bynkuuja ¥ = Gp[¢p] JInnmmi-HenpeknHa.



UcrakuyTo je na uckas (A) Huje uctunur y ciaydajy eykauzackor IlyaconoBor unrerpasa.

VY oB0j mucepramnuju Ouhe npencTaB/beH KpaTaK I0KA3 FOPHE TEOpeMeE, JIOK Cy Yy OPUTHHAIHOM YJIAHKY
KopuinhieHe TeXHUKE MAHWIYJIAIUje XUIEePreOMeTPUjCKUM PeAoBuMa (IPUIMKOM JIOKA3UBAba Pe3y/aTara U3
Jleme 2). Ymecro oBor npucryna, y qucepramuju ouhie npukazana ynorpeba jeJHOCTaBHIX HEjeJHAKOCTH, KOje
cy y crBapu MoauuKanuja HeKux oreHa u3 Xap/IujeBe Teopuje y paBHH, I/e jeJHOCTABHA CMEHA IIPOMEHIbUBE
0 = (1 — r)u y unrerpaiuy 0o

/ 9a+n72 &0
1—7r)24 4092 neb e
S ((1=rp2+

Jiaje oleHe pacTa, Koje Cy ce IokKasaJje Kao ONTHMAJIHE.

Jlema 2. IIpemnocmasumo da jen > 3. Hexa je I, = fS”—l %, 20e jex € B" ur = |z|. Axojer — 17,
mada 8aHCU:

(i) L, je oepanuven 3a 0 <m <mn — 1.
(”) In—l = IOg 17;

VY zajemundkom pamy ca MertopoM M. Maressepufiem [MM1] nobujenn cy caenehn pesyararn. 3a a € Hy
uv € T,(Hy) (1o je 03HAKA 3a TAHIEHTHU IPOCTOP y Ta¥KK @), pazMarpad je noiyupocrop H, = H(a,v) =
{y € Hy : Re(y,v) < 0}. ¥ nokasy riasHor pesyirara KopuiilieHo je cienehe repleme rexuuukor kKapakrepa

Tepheme 2. IIpemnocmasumo da je pynuxyuja f : Hy — Hy dupepenyujabuana y mawku a € Hi u nexa
jeb= f(a) € Hy. Ilo depunuyuju adjyzoeanoz onepamopa, umamo 06 6axHcu jedHaKocm

Re(Df(a)Z,ny) = Re(Z, Df(a)*ny),
sa ceaxo Z € T,(Hy). Taxohe, savice caedehu sarpy4uyu:

(i) Axo dugpepenyujan D f(a) dpynxuyuje f y mauxu a caura nosynpocmop H, y noaynpocmop Hy, umamo
da saoicu D f(a)*ny, = Ang, 3a nexo A > 0.

(i3) Awo dynxyuja f cwyn Bla,r1) N (a + Hy) caura y B(b,r2) N (b+ Hy) 3a nexe ri,79 > 0, mada je
Df(a)*ny = Ang, 3a nexe A = 0. Cneyujaano, axo je D f(a)*n, # 0 sascuhie da je A > 0.

(131) ¥ ceaxom 00 caywajesa (i) u (ii) easrcu X = |Df(a)*ny| = Re(Df(a)nqg, np), u X < |Df(a)ngl.
(iv) Hexa je |a| = 1. 3a pynruyujy u(x) = Re(f(z),np) umamo da saosrcu X = D,u(a).

Hoxa3 Iponosunuje 2 (Koja npejicraBiba IJIaBHA PE3YJITAT OBOT OJe/bKa) Ce 3aCHUBA Ha cezeliem pesy.i-
Tary, Koju je nokaszan y pamy M. Mateljevié, M. Svetlik, Hyperbolic metric on the strip and the Schwarz
lemma for HQR mappings, AADM 2020 Vol 14(1), 150-168.

IIponosunuja 1. Hexka je u : U — U zapmonujera dynryuja 3a xojy sascu u(0) = b. IIpemnocmagumo
da u uma Henpexudno npodyosicerve na epanuuny mawky zo € T, u(zp) = c € T u a = tan w

dynryuje u dudepenyujabusna Yy mavky zg, mada je

. Axo je

| Dru(z0)| >

21— |al
71+ |a|

Heka je s~ (z) = 2 cot (5(1+2)),z € (—1,1).

IIponosunumja 2. Hexa je B; jedunuwna sonma y womnaexcrom Xuabepmosom npocmopy H; 3a j = 1,2,
pedom. Hexa je f : By — Bo naypuzrapmonujero npecaurasarse. IIpemnocmasumo da je f dupepenyujaburta
y Hexoj mawku zg € OBy u f(z9) = wo € OBy. Tada nocmoju koncmanma A € R 3a xojy eascu D f(z)*wy =
Azg. LImasuwe,

> s7(b) > 0, npu wemy je b = Re((f(0), wo)).

A
Ipumemumo da je s~ (z) > 5%, x € (—1,1).

Heduaummmo

922 T(n)2) Tosin" 7t
D) =~ T 21373 oy

Bazku mapeana Teopema.



Teopema 3. Hexka je f : B" — B™ zapmonujcxa dynxyuja 3a xojy eaosrcu f(0) = ag u f uma nenpexudno
npodyorcere y mauku xg € OB™, maxeo da je f(xg) = yo € OB™.
Tada easicu limsup | D, f(rzo)| = Dy(c), npu wemy je ¢ = 1% u a = (ag, yo)-
r—1_
Axo, dodammno, npemnocmasumo da f uma dudepenyujabusno npodyscere Yy mavku Ty, mada nocmoju

nozumuean 6poj A € R 3a xoju je D f(x0) yo = Ao u
A= Dy(c).
Osa ouena je owmpa.
Hexka je
M (x) = M (|lz]) = 2Pu[xs(c,9)] (@) — 1. (3)

Jlema 3. Qyuxyuja M, 2de je n > 2 je xapmonujcka y 00noCYy KA TUNEPOUAUYKY MEMPUKY HG JeOUHUWHO]
AONMU U UCNYHHABA YCAOE
dm?
< (r) =0.
dr r=1

W3 oBe jieMe u3BeIEH je 3aK/bYUAK 14 je y CIyUajy XUmepOOInIKN XapMOHU]CKUX (DYHKITH]a, U3 je IMHUIHE
aonte y R™ y jemmawmuny mgonty y R™, macTtynmumia Apyradnja CUTyalyja O OHE Y CJIAYUajy XapMOHUjCKUX
dyHKIT]A.

Cunenehin pesynraru cy objasmenn y pagy [MMO]. Heka je If(z) = Z}CQS) u Cf](z) =1+ Z}[,/ES).

Teopema 4. Hexa je ¥(z) = ae?®, a # 0,q > 0 u npemnocmasumo da g € N(a,q) = {g : U —
C zoaomopgna : g(0) = a,|Iy(2)| < ¢,z € U}. Tada savrcu

(a) g(U) C (1),
(6) 19'(0)] < aq,
() sup{lg'(0)| : g € N(a,q)} = aq.
Hexa je Jy(z) = J;/((ZZ)), n3aa#0,q>0meka je J,(q) = {f : U— C xomomopdua : f(0) = a,|Jr(2)] <
q,z € U}.
Teopema 5. IIpemnocmasumo da je ¢ >0 u a > 0. Tada easrcu caedehe:

a) Axo je [ € Ju(q), mada je ucnyroeno ae~ 1% < |f(2)| < aedl?l.
6) Axo je, dodammno f(1) = ae? u axo nocmoju komnaexcan ussod f'(1), mada eavicu jednarxocm f'(1) =
—e 4 . —q
kae? hz_q, ede je 1 < k < g1t
Creneha Teopema mpencTaB/ba IPUMEHY jeTHOT ONINTEr PE3yJITaTa KOju je mokasaH y paxy [MMO].
Teopema 6. Hexa je dynryuja © defunucana gopmyrom ©'(z) = L2 5 € [

(i) nexa je 1(z) = P(qa,q)(2) = aexp(©(2)), a # 0.
1) Hexa je f xoaomoppra na U, f(0) = a u nexa saorcu —q < Relf(z) < q, 3a cearo z € U.
f

ITod npemnocmaskama (i) u (i) umamo caedehe 3axnyure:
(¢) f(U) C¥(U),
(6) 1f'(0)] < Zaq,
(8) © je xonsexcna dynrkyuja (xoja je "1-1” na U), u
(2) d(=l2]) < |f() < 9(J2]) 30 2 € U.

Ha kpajy Te3e nmpeacTaB/beH je TO3HAT PE3YATAT, Ca OPUTHHAIHUM JTOKA30M, KOjU ce 6a3upa Ha INPEKTHO]
TIPOBEPU TparkKeHe HejeTHAKOCHU:

Teopema 7. a) Hexa je F npecauasarve zoromopdro na ducky U y mpaxy So xoje ucnymwasa ycaoe
F(0) =0. Tada je Mp(r) < %log%, O0<r<l.



6. OGjaB/beHN U CAOMIIITEHU PE3YJITATH KOJjU YMHE A0 JOKTOPCKE UCEPTAIIje
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7. 3aK/pyvIaK

IIpenmer mokTopcke nuceprarmje Kauaugara Hukose Myrasnmha jecte caBpeMena u MOMyIapHa 001acT
KOja je meo reomerpujcke teopuje dyHkmmja. Kanaumar je mpoydno OOMMHY JIUTEPATYPY, & PE3YATATH 0
KOjUX je MIOIao Cy OPWTMHAJHM W HeTpuBujamnu. JlobujeHe cy MHOTe oIleHe I'PaHjeHTa 3a pa3He KJace
XapMOHUCKUX IPEC/IMKaBama, U IPUKA3AaHU Cy oarosapajyhu npumepu u konrpanpumepu. [leo pesynrara
je mybiauKOBaH y Tpu pajsa, of KOjux cy JBa objaBibeHa y daconucuma ca CHU mumcre. Jeman ox Tux
pasioBa je caMOCTaJIHW paJ KaHAWIaTa, a ABa Cy KOoayTopcka. YeTBPTHM paj Koju yia3w /Iy CACTaB OBE
Jucepralyje Hajia3u ce Ha penensuju y gacomucy ca CLUW mmcre. Wcrudemo ga ¢y pe3ysiaTarw MEeJaHTHO U
CHCTEMATUYIHO MPUKA3AHW, Ka0 W A JUCEPTAINja MOXKEe OMTH KOPUCTAH MaTepHjajl 3a HCTPAKUBAYE KOju
2KeJle Ja ce ymo3Hajy ca opowm obsamhy. Komucuja KoHcraryje ma je aucepraruja ypaheHa mpeMa oqo0peHoj
[PHUjABH U Ja je y [MUTalby OPUTHMHAIHO M CAMOCTAJHO HaydHO jesno. Crora, mmajyhu y B IPETXOIHO
M3JI0KEH0, ca 3370BOJHCTBOM mpemiaxkemo Hacrapro-nayanom Behiy Maremarnyukor hakyarera Ja TpUXBaTH
M3BEINTaj KOMUCH]€e 33, OIEHY JTOKTOpPCKe aucepranuje kKaugugara Hukome Myrasuuha u oapean KoMucujy 3a
IbEHY jaBHY O[0paHy.
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