
Prvi kolokvijum iz Teorije Mere i Integracije, 11. maj 2019.

1. Neka je X = {0, 1,−1, i,−i}. Na�i minimalnu sigma algebru M na X generisanu sa {0} i {1, i}.
Ispitati merǉivost funkcija f(z) = z2, g(z) = |z|, h1(z) = Rez, h2(z) = Imz, i h(z) = h1(z) + h2(z) u
odnosu na M.

2. Neka je na Borelovoj σ-algebri definisana mera µ(A) = m(A∩[−2, 0])+2χA(
1
3 )+
√
2χA(2)+χA(π), za svako

A ∈ B. Odrediti µ(R), µ(Q), µ({2}) i µ(C), gde je C Kantorov skup. Izraqunati
∫
[−2,2]

arctg
√
x+ 3dµ.

3. Izraqunati slede�u graniqnu vrednost:

lim
n→∞

∫ ∞
0

√
n sinx

x
3
2 (3 + nx)

dx.

4. Dokazati jednakost: ∫ +∞

1

lnx
4
√
x(1 + x)

dx = 16

∞∑
n=1

(−1)n−1

(4n− 3)2
.
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