
Matematiqki fakultet, Univerzitet u Beogradu
Teorija mere i integracije (R i L smer) - Jun 2

5.7.2022.

1. Neka jeX = R,A = {A ⊆ R | |A| = 2} i funkcija f : R → R zadata sa f(x) =


0, x ∈ (−∞, 0) ∪ [5,+∞)

1, x ∈ K

2, x ∈ [0, 1] \K
3, x ∈ (1, 5)

,.

gde je K Kantorov skup.

a) Odrediti σ-algebru M na skupu X generisanu familijom A.
b) Odrediti najma�u σ-algebru N na skupu X u kojoj je f N-mer	iva.

v) Da li je f M-mer	iva funkcija?

g) Da li postoji nekonstantna funkcija g : R → R takva da je i M-mer	iva i N-mer	iva?

2. Izraqunati lim
n→∞

∫ 3√n

0
x

1+n ln
(
1+x3

n

) dx.
3. Izraqunati

∫ +∞
0

1−cosx
x2 e−x dx.

4. Neka je S = {f : (1,+∞) → R
∣∣∣∣ ∫ +∞

1
|f(x)|3x2 ln2 (1 + x) dx < +∞}. Dokazati da je

S ⊆ L1(1,+∞) ∩ L3(1,+∞).

Napomena: Vreme za izradu zadataka je 180 minuta.
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