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15.6.2022.

1. Neka je (X,M, µ) prostor sa merom. Definiximo funkciju µ∗ : M → [0,+∞] sa

µ∗(E) := sup{µ(F ) | F ⊆ E,F ∈ M i µ(F ) < +∞}.

a) Dokazati da je µ∗ mera na (X,M).

b) Ako je µ∗ σ-konaqna mera, dokazati da je µ∗ = µ.

2. a) Da li niz funkcija fn(t) :=
n(1+t)ne−nt

1+n2t2
ima integrabilnu dominantu na [−1,+∞)?

b) Izraqunati lim
n→∞

∫ +∞

−1

n(1 + t)ne−nt

1 + n2t2
dt.

3. Izraqunati

∫ 1

0

arctg( 3
√
x)

( 3
√
x)2

lnx dx.

4. Neka je dat prostor sa merom ((0, 10),B(0, 10), µ), gde je B(0, 10) := {A ∩ (0, 10) : A ∈ B}, gde je B
Borelova σ-algebra na R, a µ kontrakcija Lebegove mere m na (0, 10). Neka da	e f ∈ Lp((0, 10), µ) za
fiksirano p ∈ (1,+∞). Ako je α < 2− 1

p
i funkcija g : (0, 10) → R definisana sa g(x) := sinx

xα f(x),

dokazati da g ∈ L1((0, 10), µ).

Napomena: Vreme za izradu zadataka je 180 minuta.
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