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1. Izraqunati integral
+∞∫
0

1− cosx

x
e−2x dx.

2. Neka je (X,M, µ) prostor sa merom i neka su na �emu dati nizovi funkcija {fn}n∈N i {gn}n∈N.

a) Ako fn, gn ∈ L2(X) za sve n ∈ N i va�i fn
L2

−→ 0 i gn
L2

−→ 0, dokazati da fngn
µ−→ 0 (tj. da niz

{fngn}n∈N konvergira po meri µ ka 0).

b) Ako fn ∈ L2(X) i gn ∈ L3(X) za sve n ∈ N i va�i fn
L2

−→ 0 i gn
L3

−→ 0, da li tada nu�no va�i

fngn
µ−→ 0?

v) Ako fn → 0 i gn → 0 µ skoro svuda, da li je onda obavezno i fngn
µ−→ 0?

3. Posmatrajmo prostor s merom (R,M, µ), pri qemu su M i µ Lebegova σ-algebra i mera, redom.
Definiximo na �emu niz funkcija

fn(x) =
n∑

k=1

1

2n−k
χ[k−1,k)(x).

Ispitati konvergenciju niza funkcija {fn}n∈N:

a) µ-skoro svuda.

b) u Lp(R,M, µ) za p ∈ [1,+∞].

v) po meri µ.

Napomena: Vreme za izradu zadataka je 135 minuta.


