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1. a) Neka je (X,M) mer	iv prostor i µ i ν dve mere na �emu. Neka je λ(E) = min{µ(E), ν(E)} za
E ∈ M. Da li je λ mera na (X,M)?

b) Konstruisati meru µ na (R,B(R)) takvu da je {µ(A) | A ∈ B(R)} = [0, 1] ∪ [3, 4].

2. Neka je (X,M, µ) prostor sa merom i f : X → [0,+∞] je M-mer	iva funkcija. Dokazati da va�i∫
X

f dµ = lim
n→∞

n2n∑
k=1

(
k − 1

2n
µ

({
x ∈ X | k − 1

2n
⩽ f(x) <

k

2n

}))
.

3. Izraqunati lim
n→∞

1∫
0

(
√
n+x)ex

1+n2x4 dx.

4. Neka je (X,M, µ) prostor sa merom i 1 ⩽ p < q < ∞. Za f ∈ Lp(X) ∩ Lq(X) oznaqimo
∥f∥∗ = ∥f∥p + ∥f∥q.

a) Dokazati da je ∥ · ∥∗ norma na f ∈ Lp(X) ∩ Lq(X).

b) Dokazati da je (Lp(X) ∩ Lq(X), ∥ · ∥∗) Banahov prostor.
v) Neka je p < r < q. Dokazati da je Lp(X)∩Lq(X) ⊂ Lr(X) i ∥f∥r ⩽ ∥f∥∗ za sve f ∈ Lp(X)∩Lq(X).

Napomena: Vreme za izradu zadataka je 180 minuta.
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