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13.6.2023.

1. Neka je dat skup X = {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7} i �egovi podskupovi A1 = {1, 2, 3, 4} i A2 = {1, 4, 7}.

a) Navedi jednu polualgebru na X koje sadr�e skupove A1 i A2, a koja nije algebra.

b) Na�i najma�u σ-algebruM na skupu X koja sadr�i skupove A1 i A2. KolikoM ima elemenata?

v) Dokazati da je funkcija µ : M → [0,+∞] sa µ(E) =


+∞, 2 ∈ E

11, 1 ∈ E i 2 /∈ E

0, inaqe

mera na (X,M).

g) Izraqunati, ako postoje, µ({1, 2, 3, 4, 5}) i µ({2, 3, 7}). Da li je µ kompletna?

2. Izraqunati lim
n→∞

5∫
0

(1+x)n·e−nx

2025
n

+n(ln (1+x))2
dx.

3. Izraqunati
+∞∫
0

e−3x−e−5x

x
dx.

4. Neka je (X,M, µ) prostor sa merom, f ∈ L2(X,µ) ∩ L∞(X,µ) i A = {x ∈ X | |f(x)| ⩾ 1}.

a) Dokazati da je µ(A) < ∞.

b) Dokazati da funkcija g(x) = f(x)χA(x) ∈ L1(X,µ) kao i da va�i ∥g∥1 ⩽ ∥f∥2µ(A)
1
2 .

v) Ako je p ∈ [2,∞], dokazati da f ∈ Lp(X,µ) kao i da va�i ∥f∥pp ⩽ ∥f∥p∞µ(A) + ∥f∥22.

Napomena: Vreme za izradu zadataka je 180 minuta.
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