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1. Neka je X 6= ∅ proizvo	an skup.

a) [3] Definisati σ-algebru na skupu X.

b) [8] Neka je A ⊆ X, A 6= ∅ proizvo	an skup. Definiximo

M = {B ⊆ X | B ⊆ A} ∪ {B ⊆ X | B{ ⊆ A}.

Ispitati da li je M jedna σ-algebra na X.

v) [2] Opisati M u sluqaju A = X.

g) [6] Neka je dodatno A 6= X. Dokazati da je funkcija µ : M→ [0,+∞]

µ(C) =

{
0, C ⊆ A;

k, C{ ⊆ A

dobro definisana i odrediti k 6= 0 tako da ona buda mera.

d) [4] Objasniti da li je mera µ kompletna.

2. a) [5] Definisati Lebegovu meru.

b) [8] Ako je A ⊆ [0, 1] Lebeg mer	iv skup, pokazati da za svako ε > 0 postoji otvoren skup G
takav da je A ⊂ G i m(G)−m(A) < ε.

v) [5] Ako je A ⊆ [0, 1] Lebeg mer	iv skup, da li tada va�i m(A) = m(A)?

3. Neka je dat prostor sa merom (X,M, µ).

a) [8] Ako su f i g mer	ive funkcije, dokazati da su tada f + g i fg mer	ive.

b) [8] Ako su f +g i fg mer	ive i pozitivne funckije, da li su onda i funkcije f, g, 1
f
, 1
g
i 1

f
+ 1

g

mer	ive?

4. a) [10] Levijev stav (formulacija i dokaz).

b) [10] Dokazati da je
+∞∫
0

2

ex2 + e−x2 dx =
√
π

+∞∑
n=0

(−1)n√
2n+ 1

.

v) [3] Mo�e li se zadatak b) rexiti primenom Levijevog stava?

5. Neka je (X,M, µ) prostor sa merom. Dokazati ili opovrgnuti slede�a tvr�e�a

a) [3] Ako f ∈ L1(X), tada f ∈ L3(X).

b) [3] Ako f ∈ L3(X), tada f ∈ L1(X).

v) [3] Ako f ∈ L∞(X), tada f ∈ L1(X).

g) [3] Ako je µ(X) < +∞, tada za f ∈ L1(X) va�i f ∈ L3(X).

d) [3] Ako je µ(X) < +∞, tada za f ∈ L3(X) va�i f ∈ L1(X).

�) [5] Ako f ∈ L1(X) ∩ L3(X), tada f ∈ L2(X).


