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1. a) [15] Lebeg-Stiltjesova mera.

b) [5] Dati primer funkcije koja ne definixe Lebeg-Stiltjesovu meru i objasniti.

v) [5] Objasniti da li funkcija h(x) =

{
1, x ≤ 0,

2, x > 0
definixe Lebeg-Stiltjesovu meru. Ako da,

odrediti meru skupa A = [−1, 1).

g) [5] Dati primer Lebeg-Stiltjesove mere u kojoj skup B = [0, 1) ima meru 10.

2. Neka je dat prostor sa merom (X,M, µ) i funkcija f : X → R.

a) [5] Ako je f mer	iva, objasniti da li je tada va�i f−1({2}) ∈ M.

b) [5] Ako va�i f−1({c}) ∈ M, za sve c ∈ R, objasniti da li je tada f mer	iva funkcija.

3. Neka je dat prostor sa merom (X,M, µ).

a) [5] Ako je f : X → [0,∞) mer	iva funkcija, pokazati
∫
X

fdµ ≥ 0.

b) [5] Ako je µ(A) = 0, pokazati
∫
A

fdµ = 0.

4. a) [10] Formulisati i dokazati Teoremu o dominantnoj konvergenciji.

b) [15] Izraqunati lim
n→∞

n∫
1

n
3
2

2+n2x2

ln (1+x) cosx
x

dx.

5. Dat je niz funkcija {fn}n∈N, fn : R → R sa

fn(x) = nχ[0, 1
nα ](x),

gde je α > 0. U zavisnosti od α, ispitati konvergenciju niza {fn}n∈N

a) [7] µ-skoro svuda;

b) [11] u prostorima L2(R, µ) i L∞(R, µ);
v) [7] po meri µ,

gde je µ Lebegova mera na R.

Napomena: U uglastim zagradama je navedeno koliko svaki zadatak nosi poena. Vreme za izradu zadataka
je 180 minuta.


