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1. Dati su skupovi X = {1, 2, 3, 4} i Y = {2020, 2021, 2022, 2023} i funkcija g : X → Y data sa
g(1) = 2023, g(2) = 2020 i g(3) = g(4) = 2022.

a) [4] Na�i minimalnu σ-algebru M generisanu sa {g−1{2020}, g−1{2021}, g−1{2022}, g−1{2023}}.
Koliko M ima elemenata?

b) [6] Neka su date funkcije f1, f2, f3 : X → R sa f1(x) = sgnx, f2(x) = 4− x i f3(x) = x (mod 3)
(ostatak pri de	e�u x sa 3). Ispitati M-mer	ivost ovih funkcija, kao i M-mer	ivost
funkcije f2 + f3.

v) [2] Dati primer jedne mere µ na (X,M) takve da je µ(X) = 1 i µ nije kompletna.

2. [12] Izraqunati lim
n→∞
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3. [12] Dokazati da va�i slede�a jednakost:
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4. Dat je niz funkcija {fn}n∈N, fn : R → R sa

fn(x) = nχ[0, 1
nα ](x),

gde je α > 0. U zavisnosti od α, ispitati konvergenciju niza {fn}n∈N

a) [4] µ-skoro svuda;

b) [6] u prostorima L2(R, µ) i L∞(R, µ);
v) [4] po meri µ,

gde je µ Lebegova mera na R.

Napomena: U uglastim zagradama je navedeno koliko svaki zadatak nosi poena. Vreme za izradu zadataka
je 180 minuta.


