
Pismeni ispit iz Analize 1 - 3.9.2022.

1. a) Ispitati tok i skicirati grafik funkcije f(x) =
1

1− x2
e−x2

.

b) Odrediti sve lokalne ekstremume funkcije g(x) = 1− f(x− 1).

2. a) Dokazati da jednaqina ln(1 + x) + nx = 5 ima jedinstveno rexe�e za svaki prirodan broj n ∈ N.
b) Oznaqimo sa an, gde je n fiksiran prirodan broj, rexe�e jednaqine iz dela a) i formirajmo niz {an}n∈N.

Dokazati da je an > 0 za svako n ∈ N i da je {an}n∈N strogo opadaju�i niz.

v) Dokazati da je lim
n→∞

an = 0.

g) Izraqunati lim
n→∞

nan.

3. Neka je data funkcija f(x) = arcsin
x√

1 + x2
.

a) Odrediti domen funkcije f i dokazati da je f(x) = arctg x za svako x iz tog domena.

b) Odrediti jednaqinu tangente na grafik funkcije f u taqki qija je x-koordinata
√
3.

v) Odrediti povrxinu dela ravni u prvom kvadrantu ograniqenog tom tangentom, grafikom funkcije f i y-osom.

4. a) Ispitati konvergenciju redova
∞∑

n=2

cosn
lnn ,

∞∑
n=2

cos 2n
lnn i

∞∑
n=2

1
lnn .

b) Dokazati da red
∞∑

n=2

cos2 n
lnn divergira.

v) Dokazati da red
∞∑

n=2

cosn
lnn uslovno konvergira.

g) Odrediti polupreqnik konvergencije stepenog reda
∞∑

n=2

cosn
lnn xn.


