
Pismeni ispit iz Analize 1 - 13.6.2022.

1. Neka je data funkcija f(x) = |x− 1|+ ln |x+1
x |.

a) Dokazati da za svako x iz domena funkcije f va�i (ln |x+1
x |)′ = − 1

x(x+1) .

b) Odrediti lim
x→1−

f ′(x) i lim
x→1+

f ′(x).

v) Ispitati diferencijabilnost funkcije f u taqki x = 1.

g) Ispitati tok i skicirati grafik funkcije f .

d) U zavisnosti od a ∈ R odrediti broj rexe�a jednaqine f(x) = a.

2. Neka je f : [−1, 1] → R neprekidna funkcija, diferencijabilna na (−1, 1), takva da je

∫ 1

0

f(x)dx = −
∫ 0

−1

f(x)dx = 1.

(a) Dokazati da postoje a ∈ (−1, 0) i b ∈ (0, 1) takvi da je f(a) = −1 i f(b) = 1.

(b) Dokazati da postoji c ∈ (−1, 1) takvo da f ′(c) > 1.

3. a) Odrediti Maklorenov polinom reda 3 funkcije g(x) = arcsinx.

b) U zavisnosti od parametra β ∈ R ispitati konvergenciju integrala Iβ =

∫ 1

0

x− arcsinx

xβ
dx.

v) Na�i neku primitivnu funkciju funkcije f(x) = x−arcsin x
x2 na intervalu (0, 1).

g) Izraqunati, ukoliko postoji, integral I2 =

∫ 1

0

x− arcsinx

x2
dx.

4. Neka je niz (xn)n∈N zadat sa 4xn+2 = 4xn+1 − xn, n ≥ 1, x1 = 2, x2 =
3

4
. Ispitati konvergenciju reda

∞∑
n=1

(−1)nxn

n
i

sumirati ga ako konvergira.


