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1. Neka je na prostoru R2 definisana funkcija d : R2 × R2 → R sa

d((x1, y1), (x2, y2)) = |arctg x1 − arctg x2|+ |α · arctg y1 − arctg y2|,

gde je α > 0.

a) [3] Na�i konstantu α, za koju je d metrika na R2.

b) [8] Dati su skupovi

A = {(x, y) | 0 6 x 6 1, 0 6 y 6
√
3} i B =

{
(x, y) | − 1 6 x 6 0, −1 6 y < − 1√

3

}
.

Odrediti dijametar skupa A, rastoja�e d(A,B) i ispitati otvorenost i zatvorenost skupa B.

v) [4] Opisati sve ograniqene skupove A ⊆ R2 u metrici d.

2. Definiximo funkciju f : R2 → R sa

f(x, y) =

{(
1− cos x2

y

)√
x2 + y2, y 6= 0

0, y = 0
.

a) [6] Ispitati neprekidnost funkcije f u taqkama (0, 0) i (1, 0).

b) [3] Izraqunati izvod u pravcu proizvo	nog jediniqnog vektora (a, b) u taqki (0, 0).

v) [6] Ispitati diferencijabilnost funkcije f u taqki (0, 0).

3. [15] Neka je S povrx data formulom

(2 + x− y)2 + (z − x)2 + (z + y)2 = 1.

Odrediti taqku na povrxi S, za koju je rastoja�e od z-ose najma�e.

4. [15] Izraqunati zapreminu tela T datog sa

T = {(x, y, z) ∈ R3 | x2 + y2 + z2 6 18, 2x2 + 2y2 − z2 6 4, 2x2 + 2y2 + 3z2 > 12}.

Napomena: U uglastim zagradama je navedeno koliko svaki deo zadatka nosi poena. Vreme za izradu
zadataka je 180 minuta.


