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1. Neka je funkcija f : R→ R data sa

f(x) =


ax2arctg

(
1

x+1

)
, x < −1,

b, x = −1,
log(x+2)

x+1
+ c, x > −1.

(a) [10] Odrediti sve realne konstante a, b i c za koje je funkcija f neprekidna.

(b) [10] Da li postoje realne konstante a, b i c za koje je funkcija f diferencijabilna?

2. Neka je data funkcija f(x) = x2 − 6x arctg x+ 3 ln(1 + x2).

a) [5] Ispitati konveksnost funkcije f(x).

b) [5] Na�i broj nula funkcije f(x).

v) [5] Skicirati grafik funkcije f(x).

g) [5] Na�i asimptote funkcije g(x) = f(x)
x
.

d) [5] Na�i lim
x→0

f(x) + 2x2

x4
.

�) [5] Na�i direktnu sliku f((−2, 3)).

3. Neka je dat niz integrala {In}n∈N sa

In =
1

n!

2021∫
0

(2021− x)nex dx.

a) [8] Izraqunati I1 i I2.

b) [5] Na�i vezu izme�u In i In+1.

v) [5] Dokazati da niz In konvergira.

g) [7] Na�i lim
n→∞

In.

d) [5] Dokazati da red
+∞∑
n=0

2021n

n!
konvergira i na�i �egovu sumu.

4. Neka je dat niz {an}n∈N, gde je an+1 =
an

(n+1)(1+(n+1)2)
za svako n ∈ N i a1 > 0.

a) [10] Ispitati konvergenciju reda
+∞∑
n=1

n3an.

b) [10] Ispitati konvergenciju reda
+∞∑
n=1

n3nan
e3n

.

Napomena: U uglastim zagradama je navedeno koliko svaki deo zadatka nosi poena. Vreme za izradu
zadataka je 180 minuta.


