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1. a) [12] Ispitati tok i skicirati grafik funkcije f(x) = arctg(2x2 − 2|x|+ 1).

b) [3] U zavisnosti od realnog parametra α, odrediti broj rexe�a jednaqine f(x) = α.

2. [12] Ispitati apsolutnu i uslovnu konvergenciju reda

+∞∑
n=3

(−1)n lnn ln (lnn)
nγ

cos
2n

1 + n2

u zavisnosti od realnog parametra γ.

3. a) [9] U zavisnosti od realnih parametara p i q, ispitati konvergenciju integrala
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b) [9] U sluqaju da je p = q = 0, izraqunati vrednost integrala I.

4. Neka je data funkcija f : R→ R klase C2020(R) takva da je

f(0) = 0, f ′(0) = 1, f ′′(0) = f ′′′(0) = · · · = f (2019)(0) = 0, f (2020)(0) < 0.

a) [3] Dokazati da postoji realan broj δ > 0 takav da je 0 < f(x) < x, ∀x ∈ (0, δ).

b) [12] Neka je δ definisan kao u delu pod a). Definiximo niz realnih brojeva {an}n∈N sa
a1 = δ

2
, an+1 = f(an) za n > 1. U zavisnosti od realnog parametra r, ispitati konvergenciju

reda
+∞∑
n=1

arn.

5. [15] Neka je funkcija f neprekidna na [a, b] i diferencijabilna na (a, b), takva da je f(a) = a i
f(b) = b. Dokazati da postoje realni brojevi x1, x2, . . . , x2019 takvi da je a < x1 < x2 < · · · < x2019 < b
i va�i
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= 2019.

Da li tvr�e�e ostaje na snazi ako je na desnoj strani prethodne jednakosti 2020 umesto 2019?

Napomena: Studenti rade prva tri zadatka, kao i jedan od zadataka 4 ili 5 po izboru.
U uglastim zagradama je navedeno koliko svaki deo zadatka nosi poena.


