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1. [15] Ispitati tok i nacrtati grafik funkcije

f(x) = x+
e

ln x+2e−1
2
− 2

.

2. a) [8] Izraqunati integral
2π∫
0

x sinx

2 + | cosx|
dx.

b) [7] U zavisnosti od realnog parametra α, ispitati konvergenciju integrala

+∞∫
0

cosxα dx.

3. Dat je niz realnih brojeva {an}n∈N sa a1 = 1, an+1 = ln(1 + arctg(an)) za n > 1.

a) [4] Dokazati da niz {an}n∈N konvergira i na�i mu graniqnu vrednost.

b) [4] Na�i realne konstante c i α takve da je an ∼ cnα kad n→ +∞.

v) [4] Ispitati apsolutnu i uslovnu konvergenciju reda
+∞∑
n=1

(−1)n arcsin 1√
n
cos an.

g) [3] Na�i sve x ∈ R za koje konvergira red
+∞∑
n=1

anx
n.

4. [15] Neka je f : [0, 1]→ R dva puta diferencijabilna funkcija sa neprekidnim drugim izvodom i

1∫
0

f(x)dx = 3

2
3∫

1
3

f(x)dx.

Dokazati da postoji x0 ∈ (0, 1) takav da je f ′′(x0) = 0.

5. [15] Neka je f : [0, 1] → R dva puta diferencijabilna funkcija sa neprekidnim drugim izvodom
takva da je f(0) = 0, f(1) = 1 i f ′(0) = f ′(1) = 0. Dokazati da postoji x0 ∈ [0, 1] takav da je
|f ′′(x0)| > 4.

Napomena: Studenti rade prva tri zadatka, kao i jedan od zadataka 4 ili 5 po izboru.
U uglastim zagradama je navedeno koliko svaki deo zadatka nosi poena.


