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1. [16] Izraqunati integral
2π∫
0

2| sinx|+ cosx

3 + 2 cosx
dx.

2. Ispitati konvergenciju slede�ih redova:

a) [10]
∞∑
n=1

2
√
n(n+ 1)− 2n− 1(
n+ 1

n

)α
cos 1

n

, u zavisnosti od realnog parametra α.

b) [6]
∞∑
n=1

(
e−

(
1 +

1

n

)n)
sinn.

3. a) [6] Ispitati konvergenciju integrala

I(β, γ) =

1∫
0

ln(
√
x+
√
x+ 1)β

xγ
dx,

u zavisnosti od nenegativnih parametara β i γ.

b) [12] Izraqunati integral

I(1, 0) =

1∫
0

ln(
√
x+
√
x+ 1) dx.

4. Neka je f neprekidna funkcija na segmentu [π
4
, π
3
] takva da je

π
3∫
π
4

f(x) sinx dx =

π
3∫
π
4

f(x) cosx dx = 0.

Ako je F (x) =
x∫
π
4

f(t) sin t dt, pokazati da:

a) [3]

π
3∫

π
4

F (x)

sin2 x
dx = 0;

b) [7] na intervalu (π
4
, π
3
) funkcija F ima bar jednu nulu, a funkcija f bar dve nule.

5. [10] Neka je f : [0, 1]→ R funkcija sa neprekidnim i nenegativnim prvim izvodom. Ako je f(0) = 0,
f(1) = 1 i ako sa l oznaqimo du�inu krive y = f(x) na [0, 1], dokazati da je

√
2 ≤ l < 2.

Napomena: Studenti rade prva tri zadatka, kao i jedan od zadataka 4 ili 5 po izboru.
U uglastim zagradama je navedeno koliko svaki deo zadatka nosi poena.


