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1. Neka jeX ⊂ Rn kompaktan skup u metriqkom prostoru (Rn, d), gde je d standardna euklidska metrika na Rn i f : X → R
neprekidno preslikava�e.

a) Dokazati da je preslikava�e g : Rn × Rn → R dato sa g(x, y) = d(x, y) neprekidno.

b) Dokazati da je za proizvo	no δ > 0 skup {(x, y) ∈ X ×X | d(x, y) ≥ δ} kompaktan.

v) Dokazati da za fiksirano δ > 0 postoji M ≥ 0 takvo da M = max
{
|f(x)−f(y)|
d(x,y) | x, y ∈ X, d(x, y) ≥ δ

}
.

g) Dokazati da za svako ε > 0 postoji konstanta M takva da za svako x, y ∈ X va�i |f(x)− f(y)| ≤Md(x, y) + ε.

2. Neka je data neprekidna funkcija f : R2 → R sa

f(x, y) =

{
y4−sin x3

x2+y2 , (x, y) 6= (0, 0)

c, (x, y) = (0, 0)
.

a) Odrediti realnu konstantu c ∈ R za koju je data funkcija neprekidna.

b) Ispitati diferencijabilnost funkcije f .

v) Ispitati da li postoji izvod u pravcu proizvo	nog jediniqnog vektora u taqki (0, 0) i izraqunati ga ukoliko
postoji.

g) Ispitati ravnomernu neprekidnost funkcije f na R2.

3. Neka su date taqke A(1, 0, 0), B(0, 1, 0), C(−2,−1, 0) i D(1, 1, 1) u prostoru i funkcije

f, g, h : R3 → R, f(x, y, z) = x+ e(x+y−z)
2

, g(x, y, z) = −e(x+y−z)
2

, h(x, y, z) = xy.

Izraqunati:

a)
∫
γ

f(x, y, z)dx+ g(x, y, z)dy + h(x, y, z)dz, gde je γ orijentisana du� od taqke A do taqke B;

b)
∫∫
S

f(x, y, z)dydz+ g(x, y, z)dzdx+h(x, y, z)dxdy, gde je S trougao ADB, orijentisan tako da �egova normala gradi

oxtar ugao sa pozitivnim delom Oz-ose;

v)
∫∫
S

f(x, y, z)dydz + g(x, y, z)dzdx + h(x, y, z)dxdy, gde je S povrx koju qine trouglovi ADC i BCD, orijentisani

tako da �ihove normale grade oxtar ugao sa pozitivnim delom Oz-ose.

4. Izraqunati

π
2∫

0

ln(cosx)

tg x
dx.


