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1. Dato je preslikava�e d : {0, 1}N × {0, 1}N → R sa:

d((xn)n∈N, (yn)n∈N) =

{
1
m , ako xi = yi za i ∈ {1, 2, . . . ,m− 1} i xm 6= ym

0 , ako xn = yn za n ∈ N.

a) Dokazati da je d metrika.

b) Ispitati da li je skup svih nizova koji poqi�u nulom otvoren (zatvoren) u {0, 1}N.
v) Ispitati da li je skup svih nizova kojima su taqno dva qlana jednaka jedinici otvoren (zatvoren) u {0, 1}N.
g) Neka je dat skup A = {lk = (akn)

∞
n=1 : k ∈ N, akn = [| sin nπ

k |]}, gde uglaste zagrade oznaqavaju funkciju "ceo deo".
Na�i diamA i d(l, A) gde je l niz kod kojeg su svi qlanovi jednaki nuli osim sedmog i 2020-tog. Da li je niz
(lk)
∞
k=1 konvergentan u

(
{0, 1}N, d

)
?

2. Neka je data funkcija

f : R2 → R, f(x, y) =

(x+ y)
(
1 + e

− x2

y2

)
, y 6= 0

ax+ b , y = 0.

a) Na�i konstante a i b takve da funkcija f bude neprekidna na R2.

b) Za takve konstante a i b ispitati diferencijabilnost funkcije f .

3. a) Dokazati da sistem jednaqina

x2 ln (t2 + t+ 1) + zy2 = 0,

2019xy + sin t · e2020y + 3z = 3,

definixe neprekidno diferencijabilnu funkciju (t, z) = f(x, y) u okolini taqke (1, 0), takvu da je f(1, 0) = (0, 1).

b) Na�i Df(1, 0).

v) Na�i linearnu aproksimaciju funkcije f u okolini taqke (1, 0).

4. Izraqunati zapreminu tela koje je ograniqeno povrxima
√

x
a +

√
y
b +

√
z
c = 1, xa + y

b + z
c = 1, x = 0, y = 0 i z = 0,

(a, b, c > 0).


