
Analiza 2 7.9.2019. R i L smerovi

1. Dat je skup S = {α, β, γ}N nizova od tri simbola i preslikavaǌe d : S × S → R:

d(a, b) =

{ 3
i(a,b) a 6= b

0 a = b

gde je i(a, b) = min
{
k ∈ N

∣∣ ak 6= bk
}
.

(a) Dokazati da je sa d zadata metrika.

(b) Ispitati ograniqenost, zatvorenost i kompaktnost skupa A =
{
a ∈ S

∣∣ a7 = γ
}
.

(v) Ispitati povezanost metriqkog prostora (S, d).

2. Dat je niz funkcija: fn : [0,+∞)→ R fn(x) =
x∫
0

(
e−nx + sin2

(
t+ 1

n

))
dt.

(a) Ispitati ravnomernu konvergenciju niza fn.

(b) Ispitati ravnomernu konvergenciju reda
+∞∑
n=3

x cos(nπ)fn(x)
n na intervalu [0, π3 ].

3. Izraqunati maksimum i minimum funkcije: f : D → R f(x, y, z) = (x+ y + z)3

ako je D =
{
(x, y, z) ∈ R3

∣∣ x > 0, z > x2 + y2, 3x+ 2y + z = 1
}
.

4. Izraqunati integral
∫∫
S

−→
F ·
−→
ds ako je dato vektorsko poǉe F (x, y, z) = (x2 + sin y2, y2 + sin z2, z + sinxy)

a povrx S je rub tela T ograniqenog povrxima 2(x2 + y2) = z i x2 + y2 +1 = z, orijentisana ka spoǉa.

5. Razviti u Furijeov trigonometrijski red funkciju f(x) =
{
c+ cosπx x ∈ [0, 1]
sinπx x ∈ (−1, 0) , gde je c proizvoǉna

realna konstanta. Mo�e li se odrediti vrednost c tako da dobijeni red ravnomerno konvergira na
intervalu [−1, 1].

Napomena: zadaci 1. i 2. su obavezni, a radi se jox dva zadatka od preostala tri po izboru.
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