
Analiza 2
Jun 2

1. Neka je (X, d) metriqki prostor. Metrika d se naziva ultrametrika ako je

d(x, y) ≤ max{d(x, z), d(z, y)},∀x, y, z ∈ X.

a) Ispitati da li ja euklidska metrika na Rn, n ∈ N, ultrametrika.
b) Neka je p proizvoǉan prost broj, p ≥ 2. Za svaki x ∈ Q, x 6= 0, postoji jedinstven
ceo broj n ∈ Z, tako da je x = pn u

v
, za neke cele brojeve u i v koji nisu deǉivi sa p.

Definiximo |x|p = n. Pokazati da je sa

dp(x, y) =

{
0 , x = y;(

1
p

)|x−y|p
, x 6= y;

definisana ultrametrika na Q (poznata je kao p-adska metrika).

2. Neka je Bn = {(x1, . . . , xn) ∈ Rn : x21 + . . .+ x2n = 1} i neka je V = Vn �ordanova mera u Rn.
Za n > 2 oznaqimo sa (x, y) element iz Rn, tako da je x ∈ R2, y ∈ Rn−2.
a) Dokazati da je:

Vn(Bn) =

∫
B2

∫
√

1−|x|2Bn−2

dVn−2(y)dV2(x).

b) Dokazati da je:

V (Bn) =


π

n
2

(n
2
)!

, n parno;

2
n+1
2 π

n−1
2

1·3·...·n , n neparno.

3. Neka je povrx S1 data jednaqinom z = 8x2, povrx S2 data jednaqinom z = 1− x2 − 4y2, a
telo T je ograniqeno povrxima S1 i S2. Izraqunati:∫∫

S

x dydz + y
√
x2 + y2 + z dzdx+ 2z dxdy,

gde je S granica tela T orijentisana spoǉnom normalom.

4. a) Dokazati da za sve s > 0 va�e slede�e jednakosti :

B(s, s) · 22s−1 = B

(
1

2
, s

)
,

Γ(s)Γ

(
s+

1

2

)
= Γ(2s) · 21−2s√π.

b) Odrediti:
∞∫
0

e−x
2

log xdx,

ako se zna da je Γ′(1) = −γ, gde je γ Ojlerova konstanta.
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