
Analiza 2 18.6.2019.

1. Dat je metriqki prostor (X, d) i neprekidno preslikavaǌe f : X → X. Oznaqimo fn = f ◦ · · · ◦ f︸ ︷︷ ︸
n

, uz

dogovor da je f0 identiteta.

(a) Dokazati da je definisana metrika sa dn(x, y) = max
06i6n−1

(
d(f i(x), f i(y))

)
za svako n ∈ N.

(b) Ako je f izometrija ili kontrakcija dokazati da je dn ≡ d za svako n ∈ N.
(v) Dokazati da je za svako n ∈ N metrika dn topoloxki ekvivalentna metrici d. (Zadaje iste

otvorene skupove)

(g) Dokazati da je sa: d∞(x, y) = sup
i∈N0

(
d(f i(x), f i(y))

)
tako�e zadata metrika, ali ne mora zadavati

iste otvorene skupove.

2. Dato je preslikavaǌe:

h : D → R h(x, y) =
x+ 1

2y + 4
+ 2y +

27

x+ 1
− 17

Gde je oblast D odre�ena sa D =
{
(x, y) ∈ R2

∣∣ 5 < x < 11, −1 < y < 0
}
. Odrediti sliku oblasti D pri

preslikavaǌu h.

3. Izraqunati integral
∫∫
S

−→
F
−→
ds ako je vektorsko poǉe

−→
F zadato sa

−→
F = (x− 3y + 2z,−3x+ 2y + z, 2x+ y − 3z) ,

povrx S sa S =
{
(x, y, z) ∈ R3

∣∣ x2 + y2 + z2 = 4, z > β, β < 0
}
, orijentisana tako da poluprava odre-

�ena taqkom sa povrxi i vektorom normale seqe sve tri koordinatne ose.

4. Izraqunati integral
0∫
−∞

y eαy

1−eαy dy α 6= 0.

5. Dato je preslikavaǌe g : R → R g(t) = (t) sinπt gde je sa (t) oznaqeno rastojaǌe do najbli�eg
celog broja u standardnoj metrici. Odrediti najmaǌi period T preslikavaǌa g, a zatim razviti g
u Furijeov trigonometrijski red na

(
−T

2 ,
T
2

)
.

Napomena: zadatak 1. je obavezan, a radi se jox tri zadatka od preostala qetri po izboru
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