
Analiza 2, smerovi R i L, pismeni ispit 18. septembar 2019.

1. Neka je d(z1, z2) =

{
|z1 − 1|+ |∠z1Oz2|+ |z2 − 1| z1 6= z2

0 z1 = z2
gde su z1, z2 ∈ C \ {0}

a) Dokazati da je D metrika na skupu C \ {0}.
b) Opisati kugle B[0, 12 ], B[1, 12 ], B[2i, 2] u ovoj metrici.
v) Da li je metrika d topoloxki ekvivalentna uobiqajenoj metrici?
g) Ispitati neprekidnost preslikava�a f : (C \ {0}, d)→ (C \ {0}, ||), f(z) = [|z|].
(Oznaka |z| =

√
x2 + y2, z = x+ iy, x, y ∈ R, dok je sa [x] oznaqen najve�i ceo broj koji je ma�i ili jednak x ∈ R.)

2. Neka je g(x, y, z, t) = y(cosx+ sinx)− te−t + z, (x, y, z, t) ∈ D, gde je skup D definisan pomo�u nejednakosti 0 ≤ x ≤ 2π,
y ≥ 0, y2 ≤ z ≤ 1, t ≥ 0. Dokazati da funkcija g dosti�e minimum i maksimum da skupu D, a zatim odrediti taqke u
kojima se minimum i maksimum posti�u.

3. Izraqunati
∫
C

z2 dx + y2 dy + xdz gde je C trougao sa temenima (1, 0, 0), (0, 1, 0), (0, 0, 1), orijentisan pozitivno, gleano iz

taqke (0, 0, 2).

4. Ako znamo da sve na skupu R diferencijabilne funkcije f za koje va�i f ′′(t) = f(t), t ∈ R imaju opxti oblik

f(t) = aet + be−t, a, b ∈ R izraqunati integral
∞∫
−∞

t cos t
t2+y2 dy. (Uputstvo:

∂2

∂t2 (
t

t2+y2 ) = − ∂2

∂y2 (
t

t2+y2 )).

5. Ako je gn(x) =
n∑

k=0

(x− k
n )

2
(
n
k

)
xk(1− x)n−k, x ∈ [0, 1] ispitati ravnomernu konvergenciju niza gn.

Rade se zadaci 1. i 2. i bira dva zadatka od zadataka 3, 4. i 5.


