
Analiza 2 Analiza 2a L i R smerovi 5.2.2019.

1. (a) Dokazati da je na R2 zadata metrika sa:

d : R2×R2 → R d ((x1, y1), (x2, y2)) =

{
‖ (x1, y1)− (x2, y2) ‖, (x1, y1), (x2, y2) su linearno zavisni
‖ (x1, y1) ‖ + ‖ (x2, y2) ‖, (x1, y1), (x2, y2) su linerano nezavisni

(b) Opisati zatvorene kugle polupreqnika 1 u metrici d..
(v) Ispitati neprekidnost preslikavaǌa

f :
(
R2, e

)
→
(
R2, d

)
f(x) = x

ako je sa e oznaqena euklidska metrika.
(g) Ako se podrazumeva metrika d ispitati konvergenciju nizova:

an =

(
1

n
, 3 +

1

n

)
, bn =

(
3 +

1

n
, 3 +

1

n

)
2. Dato je preslikavaǌe f : D → R f(x, y, z) = xy

z + yz
x + zx

y gde je

D =
{
(x, y, z) ∈ R3

∣∣ x > 0, y > 0, z > 0, x+ y + z ≥ 1
}
.

(a) Dokazati da za x, y ∈ D va�i x
y + y

x ≥ 2.

(b) Dokazati da ako je x ≥ 1
2 ili y ≥ 1

2 ili z ≥ 1
2 tada je f(x, y, z) > 1.

(v) Dokazati da funkcija f na D dosti�e apsolutni minimum.
(g) Odrediti sliku domena D.

3. Izraqunati integral
∫∫∫
T

(e+ π arctan y) dxdydz ako je telo T odre�eno sa

T =
{
(x, y, z) ∈ R3

∣∣ (z − 10)2 ≥ 4x2 + 9y2,
(
2
3x
)2

+ (|y| − 3)2 ≤ 9
}
.

4. Data su preslikavaǌa:
f : R3 → R f(x, y, z) = e−max{|x|p,|y|p,|z|p}

g : R2 → R g(x, y) = f(x, y, x− y).
U zavisnosti od realnog parametra p > 0 ispitati diferencijabilnost i ravnomernu neprekidnost
ovih preslikavaǌa na domenima.
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