
Svezana dvotaqka - (putna) povezanost

Topoloxki prostor zadat kao ({0, 1}, {∅, {0}, {0, 1}}) se naziva svezana dvotaqka. To je jedini
(do na topoloxki izomorfizam) dvoelementni netrivijalni (odnosno, onaj koji nije diskretan)
topoloxki prostor. Na ve�bama sam rekao da je on povezan, ali nije putno povezan. To nije taqno.
On jeste povezan, ali je tako�e i putno povezan. U nastavku su kratki dokazi ovih qi�enica.

• povezanost: Jedina mogu�a diskoneksija ovog prostora bi morala da bude oblika U = {0} i
V = {1}, da bi se ispoxtovala i disjunktnost i nepraznost i U ∪ V = {0, 1}. Me�utim, V
nije otvoren skup u ovoj topologiji, tako da zak	uqujemo da diskoneksija ne postoji, pa je
prostor povezan.

• putna povezanost: Jedino treba pokazati da su 0 i 1 povezani putem. Neka je preslikava�e
γ : [0, 1]→ {0, 1} dato sa

γ(t) =

{
0, za 0 ≤ t < 1/2

1, za 1/2 ≤ t ≤ 1
.

Jasno je da je γ(0) = 0 i γ(1) = 1. Jox treba videti zaxto je γ neprekidno. �elimo da je
inverzna slika svakog otvorenog skupa svezane dvotaqke otvoren skup u ([0, 1], | · |). Raqunamo
redom: γ−1(∅) = ∅, γ−1({0}) = [0, 1/2) = [0, 1]∩(−1/2, 1/2), γ−1({0, 1}) = [0, 1] = [0, 1]∩(−1, 2).
Jasno je da su sva tri dobijena skupa otvorena u potprostoru [0, 1] od R, pa zak	uqujemo da
je γ neprekidno.

Napomena 1: Ispostav	a se da ne postoji (meni poznat) lagan (za koji se lako vidi) primer
metriqkog prostora koji je povezan, a nije putno povezan. Najpoznatiji smo spomenuli na qasu:
topoloxka sinusoida. Pogledajte recimo ovde jox neke primere.

Napomena 2: Topoloxki prostor (N, Tcf ), tj. skup prirodnih brojeva oprem	en kofinitnom
topologijom je tako�e primer povezanog skupa koji nije putno povezan. Ali ni ovo nije bax
primer u kome se to vidi lako. Za definiciju kofinitne topologije pogledajte taqku (52) u
prvoj glavi profesorove skripte.
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