
Pismeni ispit iz Analize 1, 1O1 i 1O4, 29.09.2020.

1. (a) Dat je niz an = 1
4
√
n+1

i preslikava�e k : N→ N zadato sa

k(n) =

{
n+ 1, za 3 - n,
n− 2, za 3 | n.

Dokazati da je k bijekcija, na�i limn→∞ an i limn→∞ ak(n).

(b) Neka je (an)n∈N niz takav da je limn→∞ = a ∈ R i k : N→ N jedna fiksirana bijekcija. Dokazati da
niz (ak(n))n∈N konvergira i limn→∞ ak(n) = a.

(v) Neka je (an)n∈N niz i neka je A skup �egovih taqaka nagomilava�a. Neka je k : N→ N jedna fiksirana
injekcija i B skup taqaka nagomilava�a niza (ak(n))n∈N. Dokazati da je B ⊂ A. Da li mora da va�i
B = A?

2. (a) Formulisati i dokazati Lagran�ovu teoremu o sred�oj vrednosti.

(b) 1) Neka je f : R → R neprekidno diferencijabilna funkcija i a ∈ R takvo da va�i f ′(a) > 0.
Dokazati da postoji ε > 0 takvo da je f strogo rastu�a na (a− ε, a+ ε).

2) Dokazati da za a ∈ R i ε > 0 iz dela b1) va�i da je f((a− ε, a+ ε)) otvoren interval.

3. (a) Formulisati teoremu o smeni promen	ive u odre�enom integralu za Riman integrabilnu funkciju.

(b) Izraqunati integral
π/2∫
0

sin 2x dx

sin4 x+ cos4 x
.

4. (a) Ispitati konvergenciju reda
∞∑
n=2

√
n2 + 2n+ 5

2n3 + 7
.

(b) Ispitati apsolutnu i uslovnu konvergenciju reda

∞∑
n=2

√
n2 + 2n+ 5

2n3 + 7
· log

(
1 +

(−1)n√
n

)
.


