
Pismeni ispit iz Analize 1, 1O1 i 1O4, 12.09.2020.

1. Za niz (an)n∈N ka�emo da zadovo	ava uslov (U) ako postoji niz (bn)n∈N takav da va�i

(∀ε > 0)(∃n0 ∈ N)(∀n,m ∈ N)(n,m ≥ n0 =⇒ |an − bm| < ε).

(a) Dati definiciju Koxijevog niza. Da li svaki Koxijev niz u R konvergira?

(b) Neka je (an)n∈N niz koji zadovo	ava uslov (U) i (bn)n∈N niz koji se u tom sluqaju jav	a u formulaciji
uslova (U). Dokazati da ukoliko niz (an)n∈N konvergira, onda konvergira i niz (bn)n∈N i to ka istoj
graniqnoj vrednosti.

(v) Neka je (an)n∈N niz dat sa an = n. Dokazati da (an)n∈N ne zadovo	ava uslov (U).

2. (a) Formulisati i dokazati Borel-Lebegovu lemu.

(b) Neka je f : R → R diferencijabilna funkcija takva da za svako x ∈ R postoji εx > 0 takvo da je
izvod f ′ date funkcije ograniqen na intervalu (x− εx, x+ εx).

1) Dokazati da je izvod f ′ ograniqen na proizvo	nom segmentu [a, b] ⊂ R.
2) Dokazati da je funkcija f ravnomerno neprekidna na svakom segmentu [a, b] ⊂ R. Da li f mora

biti ravnomerno neprekidna na qitavom R?
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4. (a) Formulisati Dirihleov kriterijum konvergencije redova.

(b) 1) Dokazati da red
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n=1 sin(n+ e) ima ograniqene parcijalne sume.

2) Ispitati konvergenciju reda
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