
Pismeni ispit iz Analize 1, 1O4, 07.09.2021.

1. Posmatrajmo skup R× Z na kome definixemo operaciju kao

(x,m) ∗ (y, n) = (x+ y,m+ n), ∀(x,m), (y, n) ∈ R× Z,

i relaciju kao

(x,m) 4 (y, n)⇐⇒
(
(x < y) ∨ (x = y ∧m3 6 n3)

)
, ∀(x,m), (y, n) ∈ R× Z.

(a) Pokazati da je (R× Z,4) totalno ure�en skup.

(b) Odrediti supremum skupa T = {(x, y) ∈ R× Z | |x|+ |y| 6 4}, ako postoji.

2. Neka je funkcija f : R→ R data sa

f(x) =


ax2 arctg

(
1

x+1

)
, x < −1,

b, x = −1,
log(x+2)

x+1 + c, x > −1.

(a) Odrediti sve realne konstante a, b i c za koje je funkcija f neprekidna.

(b) Da li postoje realne konstante a, b i c za koje je funkcija f diferencijabilna?

3. Neka je dat niz integrala (In)n∈N sa

In =
1

n!

2021∫
0

(2021− x)nex dx.

(a) Na�i vezu izme�u In i In+1.

(b) Definisati pojam konvergentnog niza. Formulisati i dokazati teoremu o konvergenciji

monotonih nizova.

(v) Dokazati da niz In konvergira.

(g) Na�i lim
n→∞

In.

4. (a) Formulisati i dokazati Dalamberov stav o redovima sa pozitivnim qlanovima.

(b) Neka je dat niz (an)n∈N, gde je an+1 = an
(n+1)(1+(n+1)2)

za svako n ∈ N i a1 = 1. Ispitati

konvergenciju reda

+∞∑
n=1

n3an.


