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1. Posmatrajmo skup R2 na kome definixemo operaciju kao

(u, v)⊕ (x, y) = (u+ x, v + y), ∀(u, v), (x, y) ∈ R2,

i relaciju kao

(u, v) 4 (x, y)⇐⇒ ((v < y) ∨ (v = y ∧ u 6 x)) , ∀(u, v), (x, y) ∈ R2.

(a) Dokazati da je struktura (R2,⊕,4) totalno ure�ena Abelova grupa.

(b) Dokazati da u (R2,⊕,4) ne va�i Arhimedova aksioma.

(v) Dat je skup T = {(x, y) ∈ R2 | x2 + y2 = 1}. Na�i supT , ako postoji.

(g) Dokazati da struktura (R2,⊕,4) nije izomorfna strukturi (N,+,6) (sa standardnim sa-

bira�em i relacijom poretka).

Napomena: Ka�emo da su strukture izomorfne ako izme�u �ih postoji preslikava�e koje

je bijekcija i morfizam struktura.

2. (a) Na�i lim
n→∞
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(n+1)n+1 . Uveriti se da na ovim primerima va�i tvr�e�e iz dela

pod (v).

(b) Neka je (an)n∈N niz za koji va�i (∃c > 0)(∀m,n ∈ N)|am − an| > c. Dokazati da niz (an)n∈N
nije konvergentan (u R).

(v) Neka je α > 0 iracionalan i neka su (pn)n∈N, (qn)n∈N nizovi prirodnih brojeva takvi da

va�i lim
n→∞

pn
qn

= α. Dokazati da je lim
n→∞

qn =∞.

3. Data je surjektivna i neprekidna funkcija f : R → R za koju va�i da je za svako y ∈ R skup

f−1 ({y}) najvixe dvoqlan.

(a) Pokazati da za sve a, b ∈ R, takve da a < b, funkcija f |[a,b] dosti�e minimum i maksimum

bax u taqkama a i b.

(b) Pokazati da je funkcija f strogo monotona.

4. Neka je funkcija f data sa f(x) = |x− 1|+ sgn(x2 − x− 2).

(a) Ispitati diferencijabilnost funkcije f .

(b) Ispitati ravnomernu neprekidnost funkcije g, date sa g(x) = xf(x), na intervalima [1, 3],
[0, 1] i (−∞,−3).


