
Pismeni ispit iz Analize 1, 1O4, 30.06.2021.

1. Posmatrajmo skup D =
{
2m
3n | m ∈ Z, n ∈ N

}
.

(a) Definisati prebrojiv skup. Dokazati da je skup D prebrojiv.

(b) Definisati gor�e i do�e ograniqe�e skupa, supremum i infimum skupa. Na�i infD+, gde

je D+ = {d ∈ D | d > 0}.
(v) Dokazati da se izme�u svaka dva realna broja nalazi bar jedan broj iz skupa D.

(g) Dokazati da je skup F = {x2 | x ∈ D} svuda gust podskup od R+ = {x ∈ R | x > 0}.

2. Neka su f, g : [a, b] → R funkcije koje su neprekidne na [a, b] i diferencijabilne na (a, b).
Pretpostavimo da su f ′ i g′ neprekidne, pozitivne i rastu�e funkcije na (a, b). Dokazati da

postoji c ∈ (a, b) tako da je

f(b)− f(a)
b− a

g(b)− g(a)
b− a

= f ′(c)g′(c).

3. (a) Formulisati i dokazati osnovnu teoremu integralnog raquna.

(b) Izraqunati integral

1∫
−1

√
1− x2 arccosx

2− x2
dx.

4. U zavisnosti od α ∈ R ispitati konvergenciju reda

∞∑
n=1

(
(n+ 1)α −

(
n+

1

n

)α)
.
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