
Pismeni ispit iz Analize 1
1O1 i 1O4, 3.7.2020.

1. Neka je f : (−1, 2) → R dva puta diferencijabilna funkcija i neka je f ′′(0) 6= 0.
Dokazati da je skup {n ∈ N | f(1/n) 6= 0} neograniqen.

2. a) Formulisati definicije taqke nagomilava�a niza i taqke nagomilava�a
skupa u R.

b) Neka je (xn)n∈N ograniqen niz i A = {xn | n ∈ N}. Oznaqimo sa T skup
taqaka nagomilava�a niza (xn)n∈N, a sa A′ skup taqaka nagomilava�a skupa
A.

1) Dokazati da A′ ⊆ T .

2) Pretpostavimo da je za svako a ∈ A skup {n ∈ N | xn = a} konaqan.
Dokazati da je tada A′ = T .

v) Neka je b : N× N→ R funkcija data sa b(m,n) = 1
m+n

i neka je
k : N→ N× N proizvo	na fiksirana bijekcija.
Neka je (xn)n∈N niz odre�en sa xn = b(k(n)). Odrediti skup taqaka nagomila-
va�a niza (xn)n∈N.

3. Izraqunati integral ∫ 1

0

1
3
√

x2(1− x)
dx.

4. a) Dokazati da svaki apsolutno konvergentan red konvergira. Da li va�i
obrnuto?

b) Ispitati apsolutnu i uslovnu konvergenciju reda

∞∑
n=1

(−1)n
sin
(
1− cos 1√

lnn

)
na

u zavisnosti od parametra a ∈ R.
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