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1. Neka je f : R → R funkcija klase C1 takva da limx→+∞ f(x) = A i limx→+∞ f ′(x) = B, za
A,B ∈ R. Dokazati da B = 0.

2. a) Formulisati definicije gor�eg i do�eg limesa funkcije i niza, kao i definiciju taqke
nagomilava�a niza.

b) Neka je (an)n∈N niz takav da je limn→∞(an+1 − an) = 0.

1) Dokazati da za svako x ∈ R koje nije taqka nagomilava�a niza (an)n∈N va�i

(∃ε > 0)(∃N ∈ N)(∀n ∈ N)(n ≥ N =⇒ an ≥ x+ ε) Y (n ≥ N =⇒ an ≤ x− ε)

2) Neka je l = lim infn→∞ an i L = lim supn→∞ an. Dokazati da je svaki broj iz intervala
(l, L) taqka nagomilava�a niza (an)n∈N.

3) Odrediti skup taqaka nagomilava�a niza(
sin
(π
2

√
n
))

n∈N
.

3. a) Formulisati i dokazati �utn-Lajbnicovu formulu o vezi odre�enog integrala i primi-
tivne funkcije.

b) Neka je f : [−1, 1]→ R funkcija klase C1 takva da je f ′(0) 6= 0.

1) Dokazati da za svako x ∈ (0, 1] postoji broj α(x) ∈ (0, x) takav da va�i jednakost∫ x

0

f(t)dt = f(α(x))x.

2) Dokazati da
lim

x→0+
α(x) = 0.

Ako je g : (0, 1]→ R funkcija takva da limt→0+ g(t) = 0, dokazati da

lim
x→0+

g(α(x)) = 0.

3) Dokazati da ∫ x

0

f(t)dt = f(0)x+
f ′(0)

2
x2 + o(x2) , x→ 0 + .

4) Dokazati da
f(α(x)) = f(0) + f ′(0)α(x) + o(α(x)) , x→ 0 + .

5) Dokazati da

lim
x→0+

α(x)

x
=

1

2
.

4. Neka su (an)n∈N i (bn)n∈N nizovi takvi da redovi
∑∞

n=1 an i
∑∞

n=1 |bn − bn+1| konvergiraju.

a) Dokazati da niz (bn)n∈N konvergira.

b) Dokazati jednakost
n∑

i=1

aibi =

n−1∑
i=1

Ai(bi − bi+1) +Anbn,

gde je An =
∑n

i=1 ai.

v) Dokazati da red
∑∞

n=1 anbn konvergira.
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