2) B,v,p

Anammza: Heka je AABC Tpoyrao Koju UCIIyibaBa ycjIoBe 3aJiaTKa, Tj. Ta-
Kkas ja je BEHCAEAB — ) (ABC = B u ABCA = 7.
A

D B\ /C’ E

Heka cy D, E rauke Ha npasoj BC rakse na je B(D,B,C, E), DB = AB
un CE = AC. Tayna je DE = AB + BC + CA = 2p. Tpoyrao AABD je
jenHakokpaku, jep je AB = DB, na ciequ jia je LADB = A DAB = . ¥rao
£ ABC' je criojpalllibil yrao TOT TPOYTJIA, 114 je OH jeJHaK 30Upy yHYTPAITHIX
necyceaaux yriosa L ADB u £ DAB. Jlakne, f = ¢ + @ = 2p, na caean ma
je o= g Hakme, LADB = § Cmramo ce pokasyje ga je LAEC = 3.

Y rpoyriny ANADFE Baxu na je DE = 2p, LADE = {ADB = § u
LAED = LAEC = I, ma Taj Tpoyrao ymemo ja Koucrpymmemo. Kako je
DB = AB, cnenn na tauka B npurnaja megujarpucu gayxu DA. Cauano, u3
CFE = AC cnenm nma tauka C' npurajia Meaujarpucn ayxu AFE.

Koucrpykmmja: Koucrpyumumo tpoyrao AADE takas ja je DE = 2p,
LADE = g, LAED = 3. Koncrpynmmmo memujatpuce jyxu AD n AE un
O3HAYMMO PeJIOM BuxoBe Tpeceke ¢ nyxku DE ca B, C Tako fa BayKu paciio-
pen B(D,B,C,E).

A

D B\ /C’ E

Hoxka3s: Tpeba mokasaru ja je w =p, 1a je LABC = [ u na je
£BCA = ~. 1IK je B(D,B,C,E), na je DE = DB + BC + CE. Tauka
B npunana meaujarpucu ayxu AD, na je DB = AB, a tauka C' upunaia
meujarpucn ayxku AE, na je EC = AC. Cneqn na je DE = AB+BC+ AC.
Taxkobe, IIK je DE = 2p, na ciemn na je AB + BC + AC' = 2p, ogHOoCHO J1a
je AB+B2C+AC —p.

Nz DB = AB cnean ja je tpoyrao AADB jeTHAKOKpaK, Ma MMaMo J1a
je {DAB = LADB. TIK Baxu na je B(D,B,C,E) u £ADE = £, na je

29
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£LADB = LADFE = g Yrao L ABC' je ciospartibu yrao Tpoyria AAD B, ma
je jemHak 306upy yHyTparmbux Hecyceaanx yrioa £ DAB u L ADB. [laxie,
£LABC = ADAB + £ADB = g + g = [. CimgHO ce HoKasyje W jJa je
ABCA = .

D B /C E

Huckycuja: Ako je f + v > m, #e nocroju tpoyrao AABC kome cy TO
YHYTpAIlbU YIJIOBH, TIa 3a/aTak HeMa pellerba.

Heka je f+v < 7. Tazga je §+% < § < T, 1a TIOCTOJ! JeJIMHCTBEH TPOYTao
ANADE no na nogynapuoct. [la qn menmjarpuce crpanunia AD n AE cexy
crpanuiy DE pejnom y taukama B, C tako ga saxu B(D, B,C, E)? Yrao
£LADE = § je omrap, na Meamjarpuca crpanuie AD, Koja je HOpMaJsIHa Ha
kpaky DA rtora yria, cede meros Apyru kpak. Jlakie, Tauka B mocroju n
Baxku B, F = D. Hama je morpebHo na Baxku pacnopen B(D, B, E), a 1o je
Tauno axo je L DAB < L DAFE. Kaxo je ADAB = LADB = 5 nu {DAE =

17— AADE — LAED = 7 — £ — 2 cieqm na Bazxu B(D, B, F) axo ucrymeno

2 2
g < T - g — %, OJIHOCHO [3 —I—% < T, WITO je UCIYIbEHO, jep je B+ v < .
Tpeba jorr nmposepuTu ja ju Meaujarpuca crpanuie AF cede EB y Taukn
C' rakBoj ja Baxu B(B,C, E), jep he ouna Baxkuru pactopen B(D, B, C, E).

Yrao LAEB = £AED = 3 je omrap, ma MeamjaTpuca crpanmie AF,
KOja je HOpMaJjHa Ha Kpaky FA tora yria, cede meros jpyru kpak BBy
rauku C' TakBoj na je B, C' = E. Ilpu Tome Baxku pactopes B(E, C,| B) ako je
AEAC < LEAB. Kako je {FAC = LAEC = § u AEAB =71 — L{ABE —
LAEB =7 — 3 — 3, cneqn na je B(E, C, B) uciymen axo je 3 <7 — 3 —1,
OJTHOCHO aKo je 4+ v < 7.

Hakiie, ako je 5+ v < T, IOCTOjU JeITMHCTBEHO PeEIerhe 70 Ha MOLyIap-
HOCT.
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3) a,a,b+c

Ananuza: Heka je AABC Tpoyrao Koju nciymaBa yCIoBe 3a/aTKa, Tj. Ta-
kaB Ja je {BAC' = a, BC =au AC+ AB =b+c.
D

B C

Heka je D rauka taksa na Baxku B(B, A, D) u AD = AC. Tana je BD =
BA+AD = BA+AC = b+c. Takobhe, rpoyrao AAC'D je jeqnakoKpaku, 11a je
LADC = LACD = ¢. ¥Yrao L BAC' je ciospartibu yrao Tpoyriaa AACD, ma
je jemHak 30upy mweroBux yHyTpalimbux Hecyceauux yriosa L ADC u L AC'D.
Cremn na je a = o + @, 1j. ¢ = 5. akne, LADC = 3.

Y rpoyriy ABCD je BC'=a, BD =b+cu {BDC = LADC = §, na
Taj Tpoyrao ymemo ja koucrpywuiemo. U3 B(B, A, D) u AD = AC cnenn na
tadka A npunaja npeceky meamjarpuce crpanuie C'D u crpanune BD.

KoncTpykiuja:
e D

Koncrpyummumo tpoyrao ABCD takas na je BC = a, BD = b+cnu
A£BDC = 5. Koncrpyumnmo mepujarpucy crpanune C'D n oznaanmo ca A
eH Ipecek ca crpanuniom BD (nakie, na saxu B(D, A, B)).
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Hoxkas: Tpeba mokazaru na je L BAC = a, BC =au AC + AB = b+ c.
[IK je BC' = a. Tauka A npunajna crpanuiu BD, na saxu B(B, A, D) u
BD = BA+ AD. C apyre crpane, Tatika A mpuiiajia MeIujaTPUCH CTPAHUIIE
CD, naje AD = AC. Hakne, BD = BA + AC, a kako je [IK BD = b+ c,
ciemm na je BA+ AC = b+ c. Tpoyrao AACD je jennakokpak, ma je
LACD = £ADC. Kaxo je IIK B(B,A,D) u LBDC = %, ciemu ja je
LADC = £BDC = 5. Yrao £ BAC je cnojpanmu yrao tpoyriaa AACD, na
je jemnak 36mupy yHyTpammbux Hecyceanux yriosa L AC'D n £LADC. Cnean
na je {BAC' = LACD + £LADC =5 + § = «.

Huckycuja: Axo je a > 7, #e nocroju Tpoyrao AABC kome je TO yHYTpa-
[IEBH yTA0, [a 3a/I[aTaK HEMa Pererba.

Axko je b+ ¢ < a, me nocroju Tpoyrao AABC kome je b+ ¢ 30up jiBejy
crpanuria a a tpeha crpanuna (360r HejeHAKOCTH TPOYIJIA), Ia 3aJaTak
HeMa pelrerba.

Heka je « < m u b+ ¢ > a. [la 6u nocrojao Tpoyrao ABC' D, notpebHo je
Ja Oye ucnymweno BD < ﬁ, onHocHO b+c < =&, Hama nuje nosnaro
na g je yrao £ BC'D omrrap, npas wim Tyir. Kako je BD = b+c>a= BC,
caenn Ja TmocToje aBa Henoaygapua tpoyria ABCD ako je b+ ¢ <

a

in &9
Sl]fl2
a

Q.

Sl]fl2

o/tHOCHO 11a je Tpoyrao ABCD jenuHcTBeH ako je b+ ¢ =

Tpeba jorr mpoBepuTn ja ju MeaujaTpuca crparuie C'D cede cTpaHUILy
BD, 1j. na m saxu B(D, A, B). C ob3upom na 10 na je LBDC = § <
5, Meaujarpuca ayxu C'D curypno cede noiynpasy DB y nekoj Tauku A
(mpaBa HOpMAaJIHA Ha jeJIHOM KPaKy OIITPOr yIJia cede Ipyru Kpak). Tpoyrao
ACDA je jemnakokpaku (AC = AD), na je LACD = LADC = £BDC.
Tauka A npunama gy:xu BD axko un camo ako je £ DC'A < £ DCB, oiHOCHO
ako 1 camo ako je £ BDC' < £DC B. Ha ocnoBy HejeiHaKOCTH TPOYTJIa, OBO
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BazkKu ako u camo ako je BC' < DB, 1j. a < b+c¢, a 0BO MO IIPETIIOCTABIIIN JIa
Baxku. Jlakjie, 3a cBaku oj] HenoAyapHux Tpoyriaosa ABC' D nocroju Tadka
A, na ocroje mBa uemnojyaapaa Tpoyriaa AABC.

Jake, ako je a < 7w, b+c>amn sir(ll% > b+ ¢, mocroje aBa HEMOTyIapHA

= b+ ¢, IOCTOjU JeTUHCTBEHO PEIIeIhe

a
L Q
S p)

J0 Ha IIOJYIapHOCT. N CyYIIpOTHOM HEMa peliCiba.

4) a) B, he,b+c

perema. Ako je o < m,b+c > amn

Ananmnza: Heka je AABC tpoyrao Koju uciymaBa yCI0OBe 3ajaTKa. AKO
je C'" monnoxje Bucuue u3 remena C', onma je LABC = B, CC'" = h, n
AC + AB =b+c.

M/
M

A

Heka cy M, M’ tauke u3 Besmkor zamarka. Tana Baxku A, M' = BC n
MM’ 1 AB. Cneqn na je £ M'BC = . Ha ocnoBy Besmkor 3ajarka ciean
na je BM' = %(b +¢). Us CC" = h, cnequ jna tauka C' npunaja npasoj
KOja je mapaJiesiHa npasoj AB, 1j. npaBoj BM', nanasu ce Ha pacrojamy h..
OJI Ihe W HaJla3u ce ¢ oHe crpane npase BM’' ¢ koje ce namasu kpak BC
yrina £ M'BC. Tauka M upurnaja npaBoj Koja je HopMaJiHa Ha npaBoj BM'
y Tauku M’ n megujarpucu ayxxu BC. Konauno, Tauka A npumnajia mpasoj
BM' n onucanom kpyry tpoyriaa ABCM | jep je TO y cTBapu ONMUCAHE KPYT
tpoyriia ANABC kome Taduka M npunajia Ha OCHOBY Beukor 3ajaTka.

Koucrpykumja: Koncrpyumumo ny:xx BM' = %(b + ¢). Koncrpywummmo
yrao £ M'Bq = . Koncrpyumumo 1paBy p Koja je napaJesna upasoj BM’,
HaJIa3u ce Ha pacTojaiby h. Ol Hhe W Hajla3u ce ¢ oHe crpane upase BM' ¢
Koje ce Hajasu kpak Bq yria £ M'Bgq. Y npeceky npase p u Kpaka Bq o3Ha-
qnMo tauky C. Koncrpyumunmo memujarpucy m ayzxu BC. Koncrpyumumumo
HopMmaJsty n Ha npasoj BM' y rauku M'. Y npeceky mpaBux m U n O3Ha-
qumo ca M rtauky TakBy ja Baxku M, M’ BC. KoHCTpyUIINMO OIMCAHU
kpyr [ tpoyriia ABMC'. Y upeceky kpyra [ u upase BM' o3HaUnMO TauKy
A (paszmmanty ox Tauke B) takBy ja Baxn A, M’ = BC.
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Hoxkas: Tpeba jmokazaru 1a je LABC = 3, AC+ AB = b+ c u ja je Bucuna
u3 Temena C' mogyaapHa JIyKu A

K je KAM'BC = u A, M' = BC. Cnequ ja je LABC = L M'BC = .

Tauka C' npunaja npaBoj Koja je napaJienta npasoj BM’, 1j. npasoj AB
U Hajasu ce Ha pacrtojamy h. on we. Ako je CC' Bucuna u3 remena C, 1j.
ako je C' rauka Ha npasoj AB u CC" L AB, ciequ na je CC' = h, (myx
KOja je HOpMaJIHa Ha HapaJsieJTHUM IIpaBUMa MOy IapHa je pacTojamy u3mel)y
bUX ).

[TK xpyr [ cagpxu tauke A, B, C', a je To onucanu kpyr Tpoyria AABC.
[IK Tauka M npumaga memmjarpucu m crpanune BC u onmcanoMm Kpyry [
rpoyraa ANABC. TIK saxu M, M' = BC u A, M' = BC, na cieau jJa BaxKu
A, M = BC. Ilpema tome, Tauka M je tauka u3 Besmkor 3amarka. Tauka M
npuIaga HopMasn n Ha upasoj BM', oanocuo npasoj AB, y tauku M’, na
ciaean ja je M’ nopnoxje sopmasie u3 tauke M na upasoj AB. Haxie, M’ je
rauka n3 Bemmkor 3agarka. Ha ocnoBy Besmkor samarka je BM' = %(AC’ +
AB), a xaxo je IIK BM' = £(b+ c¢), cienn na je 5(AC+ AB) = 1(b+c¢), 1j.
naje AC+ AB =b+c.

Huckycuja: Axo je [ > 7, ne nocroju Tpoyrao AABC kome je TO yHYTpa-
U yrao, 1a 3ajaTak HeMa pellerba.

Ml
M

Heka je < w. Ako [ muje omrap, oHJa ce HOpMaJja n Ha mnpaso] BM'
y Tauku M’ u nonynpasa BC' (kpak yria £ M'BC = L M'Bq = ) ue cexy.
Tana je ucnymeno M, M’ = BC. Ako je nak [ omrap, oHJa ce HOpMaJa n
u nosynpasa BC' ceky y mekoj tauku X. YVcnos ma Baxku M, M' = BC' je

sBC < BX. U3 cosf} = BB—A){ nobujamo BX = ggﬁl, Ia ycJIOB Ja BayKu
M, M’ = BC rnacu %BC < 0301;46 Kako je sinf = % = E};gj, caeu Jia je
BC = sﬁfﬁ, na J1061jaMo 25’;;6 < 21;;05, 1. he < (b+¢) tg .
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Ocraje jom na maliemo ycinos koju he obesbenuru na ce npasa BM' u
kpyr [ ceky y maukama A, B rmaksum ja je A, M’ = BC. Heka je t tan-
reuta Ha Kpyry [ y Tadkum B u Heka je Y Tadka Ha Ib0j TaKBa Jia BayKH
Y, M, M = BC. Tana je LY BM yrao usmely teruse BM wu Tanreure t,
na je nogymapan nepudepujckom yriay £ BC'M najg rerusom BM. Tpoyrao
ABCM je jennakokpax, ma cy yriosu £ M BC u £ BC'M noxynapuu. Cren
na je £YBM = ABCM = LM BC'. Ycnos na Baxku pacuopen A, M' = BC
je na je yrao L M BM' mamu o yrina £ M BY | Tj. o1 ieMy 1oy 1apHor yria
4MBC. Kako je cos onanajyha dbyukuuja na (0,7) (1 na (0,7), am osje
je IpuMerbyjeMo Ha OIITpe yIJIOBE), OBaj YCJIOB je eKBUBAJIEHTAH Ca YCJIOBOM
cos AMBM'" > cos £ M BC', Tj. 1;_1\]‘44' > %;;1\57 oxHocHo BM' > %BC’. Jakure,
ycaioB je 2 (b+c) %Sﬁfﬂ, 1j. he < (b+¢)sin 5. OBaj ycJjioB je jauu oJ 1OCTO-
jeher ycioBa h. < (b+ ¢) tg § 3a omrpe yriose 3, jep je sin § < tg 3 3a cBe
B e (0, g), na je yciaoB h. < (b+ ¢) tg 5 3a omrrpe yriose ( cysuman. Tako-
e, yenos h, < (b+ ¢)sin 8 mopa Bazkutu 3a cse [ € (0,7) ma 6u mocTojano
pelnemne.

Hakie, ako je B < 7 u h. > (b+ ¢)sin 8, Hema perrera, a ako je f < 7w u
he < (b+ ¢)sin 3, MOCTOjU JeJIMHCTBEHO DEIIEEhE JIO Ha MOy IAPHOCT.
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6) 5,h.,b—c

Ananuza: Heka je AABC Ttpoyrao Koju uCIymaBa yCjIoBe 3a1aTka. Heka
je C" nomnoxkje sucune u3 temena C. Tama je LABC = 3, CC'" = h, u
AC — AB = b — ¢ (naxie, mopa 6utn AC' > AB).

A

N/

N

Heka cy N, N’ tauke u3 Benukor 3ajarka. Taga saxku A, N+ BC' (360r
AB < AC)u NN' L AB. Cnean na je L N'BC = 7 — (3. Ha ocroBy Besmkor
3ajaTka caeau na je BN’ = %(b —¢). Uz CC" = h, cnenn na rauka C
npuiaja 1paBoj Koja je napaJenna npasoj AB, 1j. upasoj BN’', nanasu ce
Ha pacrojamy h. OJ Ibe U Hajasu ce ¢ oHe crpane npase BN’ ¢ koje ce
nasasu kpak BC yrina £ N'BC. Tauka N npunaia npasoj Koja je HopMaJiHa
Ha npaBo] BN’ y rauku N’ u memujarpucu jayxu BC. Konauno, tauka A
npunaja npaBoj BN’ u ormmcarnom kpyry Tpoyriaa ABCN, jep je To y cTBapu
onucanu Kpyr tpoyria AABC kome tauka N Nnpuiajia Ha OCHOBY 3aaTKa
1.9.

Koucrpykmmja: Koncrpyummmo nyxx BN’ = %(b—c). Koncrpyurmmmo yrao
AN'Bq = 7 — . Koncrpyuimmmo mnpaBy p Koja je mapaJjessa npasoj BN,
HaJa3W Cce Ha pacrojamy h. OJ e W Hajasu ce ¢ oHe crpaHe npase BN’
¢ Koje ce Haysasu Kpak Bq yrna £ N'Bq. Y upeceky mnpase p u kpaka Bgq
osnaunmo Tadky C. Koucrpyurmmumo meaujarpucy m jayxu BC. Koncrpy-
umuMo HopMasty n Ha mpaBoj BN’ y tauku N'. YV mpeceky mpaBux m u n
ozHaunMo ca N Tadky TakBy ja Baxku N, N' = BC. KoHCcTpyuImmmo omicann
kpyr [ Tpoyrina ABNC. YV upeceky kpyra [ u npase BN’ o3naunmo ca A
Tadky TakBy na Baxu B(A, B, N').

Hoka3z: Tpeba nokazaru na je LABC =, AC > ABu AC — AB =0b—c,
Kao # Jia je BUcHHA u3 TeMeHa C' mojyaapHa JIyKu h..

[IK Baxku B(A, B,N')u LN'BC =1 — 3, naje {ABC =71 — AN'BC =
m—(m—p)=p.

Tauka C' npunaja npasoj Koja je napaJessa npasoj BN’ tj. upasoj AB
U Hajasm ce Ha pactojamy h. on we. Ako je CC' Bucuna u3 temena C, 1j.
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ako je C' tauka Ha npaBoj] AB u CC" 1L AB, ciequ na je CC' = h, (myx
KOja je HOpMaJIHa Ha MapaJjie/IHUM [IpaBUMa MOJIy/IapHa je pacTojamy u3Mehy
IbUX ).

Kpyr [ canpxxu tauke A, B,C, na je To ommcanu kpyr Tpoyria AABC.
Tauka N upunaga megujarpucu m crparuiie BC u onmncanom Kpyry [ Tpo-
yriaa AABC. 11K Baxu B(A, B, N'), na ciean na Baxu A, N' + BC, a kako
ITIK Bazku N, N’ = BC, cnemgu na saxku A, N =+ BC'. IIpema Tome, Tauka N je
tavuka u3 Bemmkor 3ajgarka. Tauka N mpurnaja HopMasn n Ha npaBoj BN,
ojHOCHO TipaBoj AB, y mauku N', nma ciuegu jga je N’ mojgHoxKje HOpMaJie
u3 tauke N ©a upasoj AB. Jlakne, N’ je tauka u3 Besukor 3ajgarka. 360r
B(A, B, N'), cnequ na je AN’ > AB, a na ocuoBy Besmkor 3anarka je AN’ =
1(AC + AB) (oBo Bazku Ges o63upa Ha To na i je AB < AC wm nuje), na
caenn ja je %(AC + AB) > AB, onnocuo AC' + AB > 2AB, 1j. AC > AB.
Caga ocuoBy Besmkor 3azarka ciaegu ja je BN' = %(AC — AB), a Kako
je IK BN’ = 1(b — ¢), cremn nma je 3(AC — AB) = $(b— ¢), 1j. na je
AC —AB=b-c.

Huckycuja: Axo je [ > 7, ne nocroju Tpoyrao AABC kome je TO yHYTpa-
LU yrao, ra 3ajaTak HeMa Pellerba.

B C X
Cl

N/

Heka je f < 7. Axo ( muje Ty, oHga 7 — [ HUje omTap, Ia ce HopMaJia 7
na npaBoj BN’y tauku N’ u mosrynpasa BC' (kpak yrita L N'BC = AN'Bq =
m — ) ue ceky. Taga je ucnymeno N, N' = BC'. Ako je nak f Tym, Tj. ™ —
[ omrap, oHJa ce HOpMaja n u nojaynpaBa BC ceky y Hekoj Taukm X.
Venos na saxu N, N’ = BC je $BC < BX. Us cos(m — 3) = 25 nobujamo
BX = BN na yenos ga saxxu N, N' = BC rnacu %BC’ < BN __ Kako

cos(m—p) cos(m—pf)
je sin(m — §) = %—%/, cnenn ga je BC = sin?g,ﬁ) = Sin(friﬂ), na Jo0omjaMo
2sinl(l7cr—ﬁ) < 2002(_7rc—ﬂ)’ Tj. he < (b - C) tg<7T - B)
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Ocraje jour ja naliemo yesioB koju hie 06e36enutu pactopen B(A, B, N').
Heka je t TanrenTta na xpyry [ y Tauku B n Heka je Y Tadka Ha H0j TAKBa J1a
Baxu Y, N, N'= BC. Tana je £Y BN yrao usmely tetue BN u TaHTeHTe
t, ma je noaynapan rnepudepujckom yriy £ BC'N naj rerusom BN. Tpoyrao
ABCN je jennakokpak, na cy yriosu £ NBC u £ BCN nonymapuau. Ciean
na je AYBN = ABCN = £NBC'. Ycios na Baxu pacuopen, B(A, B, N')
je ma je yrao £ N'BN Behu oi yriia £Y BN, Tj. o)1 1beMy TOJyIapHOT yIija
ANBC'. Kako je cos onagajyha ¢gyuknuja na (0, %) (n ma (0,7), anu oBze
je mpUMeryjeMo Ha OIITpPe YIJIOBE), OBaj YCJIOB je eKBHBAJEHTAH Ca YCJIOBOM
cos {N'BN < cos {NBC, 1j. X < %BBNC, onnocno BN’ < $BC. Hakue,
yeaos je 3(b— c) %Si’;‘:ﬁ, 1j. (b — ¢)sin B < h. (Baxku sin(r — ) = sin ).

IIpema Tome, axo je f < § u (b—c)sin 3 < h., 3ajaTaK uMa jeJUHCTBEHO
pemmeme /10 Ha nomyaapuoct. Takobe, ako je 8 > T u (b —¢)sinff < h, <
(b — ¢) tg(m — ), 3amarak uMa jeIMHCTBEHO PEIIeHe JI0 Ha MOJyIapHOCT. Y

CBUM OCTaJIMM C.Hy‘{ajeBI/IMa 3aJlaTaK HEeMa pelleiba.
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5) a) ta,hb,b—i— &

Anammsa: Heka je AABC Tpoyrao koju uciymana ycjioBe 3ajaTka. Heka
je A1 cpemumre crpanutie BC u veka je B’ nmojHoXKje BuCHHE 3 TeMeHa B.
Tana je AAy =t,, BB'=hyu AC+ AB=10b+c.

Heka je D tauka cumerpuuna tadku A y omHocy Ha Tauky A;. Tama je
AD = AA; + A1D = 2AA, = 2t,. Y uerBopoyriy ABDC' nujaronase AD
u BC wnmajy 3ajenudko cpejguinre Ap, ma je To mapasenorpam. Cremn ma je
BD || ACu BD = AC, kao u AB || CD u AB = CD. Hexa je M nonmoxje
HOpMaste u3 Taduke D Ha npaBoj AC u Heka je E tauka taksa 1a je B(A, C, E)
nCE=CD. Tagaje ALk = AC+CFE =AC+CD =AC+AB=b+c¢, a
kako je BB 1 AC'u DM 1 AC, cnenn na je BB' || DM. 36or BD || AC,
1j. BD || B'M, cneqn na je BDM B’ napasenorpam (irasuiie, 3600 ycjioBa
BB’ 1 B'M je u nupaBoyraonuk), na je DM = BB’ = h,.

Y tpoyriny AADE je AD = 2t, u AE = b+c, a Bucuna DM je nogynapua
nyxu hy. To 3na4un jma tadka D mpunaja mpaBoj Koja je rmapaJesHa IpaBoj
AFE n namasu ce Ha pactojamy hy 01 e, Kao U Jia IPHUIaga KPyTy ¢ IeHTPOM
y A u nonynpeanukom 2t,. 36or CD = CFE cnenun jga tadka C' npumnaja
cumerpasu jayxu DE. Tauka D je cumerpuuna tadku A y ogHOCY HA TAUKy
Ay, ma je Ay cpenumre jyxxu AD. Takobhe, Tatuka A je cpemumre ayxu BC,
na cjen jia je tadka B cumerpudna tadku C'y oHOCY Ha Tadky Aj.
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KoncTpykiuja:

B D
N
N, \\\
SO\

Koucrpyummumo jny:xx AE = b+ c¢. Koncrpyummmo npaBy p napaJjieiny
ca AE ua pacrojamy hy, o me. Koncrpyummmo kpyr k(A,2t,). Y npeceky
Kpyra k u mpase p ozuHaunmo Tadky D. Koncrpyuimmmo cumerpasy TyzKu
DE.Y mwenom npeceky ¢ gayxu AE oznaanmo tauky C' (nakie, B(A,C, E)).
Osnaunmo ¢ A; cpemumre qyxu AD u ca B tauky cumerpudany tadku C'y
ojiHOCY Ha Tavuky Aj.

oka3z: Tpeba joka3aTn j1a je TEXKUIMHA JIyK U3 TeMeHa A moyjapHa Iy Ku
tq, & je BucHHaA u3 TeMeHa B mnomyaapha jayxu hy u jga je AC+ AB =b+c.

IIK je A; cpemnurmre crpanutie BC' tpoyriia AABC, na je AA; Texuruia
nyxk n3 remena A. Taxobe, 11K je AD = 2t, u Ay je cpemumre ayxu AD,
na cuean ga je AAy = $AD = 12t, = t,.

Hujaronanme AD nu BC' 1ersopoyria ABDC nmajy 3aje/IHUYIKO CPEIUIITE
Ay, na je y nuramy napasenorpam. Cienn na je AB || CD w AB = CD, kao
u AC | BD u AC = BD. Heka je M nomHoXKje BIUCHHE U3 TeMeHa B TpoyTiia
ANABC'. Kako C npunaja npasoj AFE, ciequ na cy npase AC' u AE ucre,
na u3 AC' || BD cuenn na je AE || BD. Ilpasa p caapxu D u napasesina je
ca AF, ma kaxko u npaBa BD canpxku D u napasnesnna je ca AE, cienn ja cy
npase p u BD ucre, 1j. 1a B € p. Cee Tauke ¢ mpaBe p cy Ha pacTtojamy hy o
npase AE, 1j. ox npase AC, na xkako je BM 1 AC, cnenn jna je BM = hy,
IITO je u TpebAJIO JTIOKA3ATH.

Konauno, C' npumnajga cumerpasnu jayxu DFE, na je CD = C'E| mro 3a-
jemno ca AB = C'D naje CE = AB. Ilo koucrpykuuju je B(A,C, E), na je
AE = AC + CFE = AC + AB, a raxobe je no xoucrpykiuju AE = b+ ¢, na
cnequ na je AC+ AB =b+c.

Huckycuja: la 6u kpyr k(A,2t,) n upaBa p uMaJn 3ajeJHUIKIX Tadaka,
mopa outn 2t, > hy. 3aucra, mpaBa p je Ha pactojamy hy, o npaBe AFE, mrro
3HAYN Jla 3a CBaky Tadky X ca npase p Baxu XA > h,. Ako je 2t, = hy,
OHJIa MMaMO jeIMHCTBEHY IpecedHy Tadky [ mpase p u kpyra k(A,2t,), a
ako je 2t, > hy, umamo jgse takse Tauke D). 13 duckycuje y neny 3) osor
3aJlaTKa cjiean Jjia cumerpasta crpanutie DE tpoyria AADE cede crpanuity
AFE y rauku C TtakBoj ja je B(A,C, E) ako u camo ako je AD < AF, 1j. ako
1 caMo ako je 2t, < b+ c.
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Jlaxkne, ako je hy, = 2t, < b+ ¢, 3ajaTak UMa jeJJMHCTBEHO PEIIehe J10
Ha moayaapHocT. Ako je hy < 2t, < b+ ¢, 3ajgarak nMa JBa HEIOMydapHa
peliema. Y ocTaJiuM CydajeBUMa 3ajiaTak HeMa pelleba.

6) Lo, hip, b — C

Anaymsa: Heka je AABC Tpoyrao Koju uciymasa ycjaoBe 3a1arka. Taja
je AC > AB. Heka je A; cpemumire crpanune BC u Heka je B’ nojnoxje
sucune u3 remena B. Tana je AA, =t,, BB'=hyu AC—AB=0—c.

A

.‘. B/

Heka je D tauka cumerpuuna Ttadku A y omHocy Ha Ttadky A;. Tama je
AD = AA + Ai1D = 2AA, = 2t,. Y gerBopoyriny ABDC' nujaronasre AD
u BC umajy 3ajeaqnnako cpemuinre Aq, ma je To napasenorpam. Ciemn za je
BD || ACu BD = AC, kao u AB || CD u AB = CD. Hexa je M nonmoxje
HOpMaJie u3 tadke D Ha npaBoj AC' u Heka je E Tauka taksa ja je B(A, E, C)
n CE=CD. Tanaje AL = AC—CE=AC—-CD=AC—-AB=b—cmnu
tpoyrao AC'DE je jemnakokpaxk, ma Baxku £CED = ACDFE u To cy omrpu
yrioBu. Ciemu jga je LAED = m — ACED Tyn yrao, 1a BaxK# paciopes
B(A, E, M). dakie, tauka F je wa crpanuin AM rtaksa ja je AE =b— c.
Kaxko je BB' 1. AC u DM 1 AC, cienn na je BB' || DM. 36or BD || AC,
tj. BD || B'M, cnequ na je BDM B’ napasenorpam (mrrasuiie, 36or BB’ L
B'M je u npasoyraonuk), na je DM = BB’ = h,.

Y rpoyrny AADM je AD = 2t,, DM = hy u LAMD = 7, na ymemo
1a ra koHcTpyumemo. Tauka E je taksa ja je B(A, E, M) u AE = b — c.
36or CD = CE cnenn na tauka C' npunaja cumerpasn jyxku DE. Tauka
D je cumerpuana Tadku A y omHOCY Ha Tadky Ajp, ma je Ay cpenuinre ayKu
AD. Taxobe, Tauka A; je cpeaumre nyxxu BC, ma ciaenu na je tauka B
cumerpuana tadku C'y ofHOCY Ha Tauky Aj.
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KoncTpykiuja:

B

Koucrpyummumo tpoyrao AADM takas je AD = 2t,, DM = hy n
LAMD = 7. Ha nyxu AM osmaunmo Tauky E taxksy ja je AL = b—c
(naxse, B(A, E, M)). Kouncrpyuiminvo cumerpasty gayku ED u o3Ha91MO ca
C' meH npecek ca npaBoM AFE tako ja Baxku B(A, E, C). O3naammo ¢ Ay cpe-
qurnre jayxRu AD u o3Haunmo ca B Tauky cumerpudny Tadku C'y OHOCY
Ha Tadky Aj.

Hokas: Tpeba gokazaru Ja je TeXKUIMHA JIyK U3 TeMeHa A 1mojtyiapta 1y Ku
te, Ja je BucHHa n3 TemMeHa B moaymapha ayxu hy, u ga je AC > AB u
AC —AB=b—c.

ITIK je Ay cpemmmre crpanune BC tpoyrina AABC, na je AA; Texxumina
nyx n3 remena A. Taxobe, IIK je AD = 2t, u Ay je cpemumre ayxu AD,
ciaen na je AA = %AD = %Qta =t,.

Hujaronane AD u BC gyerBopoyria ABDC umajy 3ajeIHUYIKO CPEJIUIITe
Ay, ma je y tmramy mapasenorpam. Cremn na je AB || CD uw AB = CD,
kao 1 AC || BD u AC = BD. Heka je B’ mognoXxje BHCHHE U3 TeMEHA
B rtpoyrna NABC. 1IK je BB" | AC u DM 1 AM, a kako cy A,C,M
KoJimHeapHe, ciaeau jga je BB 1 AM, na saxu BB’ || DM. Oso 3ajejino
ca AC || BD u uumenunom ja cy upase B'M u AC ucre jep cy Tauke
A, B', M, C konuueapse, cienn ja je BD || B'M, na je weropoyrao BB'M D
napaJiesiorpaM (ITaBuie IpaBoyraoHuk, jep je BB’ 1 B'M), mro 3uaqn na
je BB'= DM. 11K je DM = hy, na je BB' = hy,.

Konauano, C' npunaja cumerpasu jay:xu DFE, na je CD = CFE, mto 3a-
jemno ca AB = CD naje CE = AB. 1IK je B(A,E,C), na je AC > CFE,
onunocuo AC' > AB. Takobe, Baxxu AE = AC — CE = AC — AB, a lIK je
AE =b— ¢, na cienn ja je AC— AB =b—c.

Huckycuja: /la 6u rpoyrao AADM morao jia ce KOHCTpYyHIIe, MOpa OUTH
AD > DM (jep je AD xunorenysa, a DM je kaTera mpaBOyr/Jor TPOyIJia
ANADM), 1j. mopa 6utn 2t, > hy. Jdame, na 6u 6mwio B(A, E, M), mopa 6utn
AE < AM. U3 Ilutaropuae Teopeme ciemn na je AD? = AM? + DM?,
na je AM = AD?> — DM? = /(2t,)? — h} = \/4t2 — h. Jakue, kaKo je
AE = b — ¢, nobujamo yciaos b — ¢ < /4t2 — hZ.
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B

Ocraje jour ja nmposepuMo jia jin je uciymweno B(A, E,C). ¥Yrao LM ED
je omrrap, jep je jeman ox yrioBa mpasoyryior tpoyria AMED koju uuje
npas ({EMD = LAMD = 7 jep saxxu B(A, E, M)). Cnenu na cumerpaiia
nyxu ED cede kpak EM omrrpor yria A MED y tauku C' TakBoj Jla BaxKu
M,C = E, na kaxo Baxu A, M +E, cnemn na axu A, C+E, 1j. B(A, E, C).

IIpema ToMme, axo je 2t, > hy u b — ¢ < /4t2 — hZ, HOCTOju je/IUHCTBEHO
pererse 10 Ha MOJIyIapHOCT. ¥ CBUM OCTAJUM CJIydajeBUMa, 3aJlaTak HeMa
perrema.

6) /8_771)70

Anamm3za: Heka je AABC Tpoyrao Koju uciymaBa ycjaoBe 3amaTka. Taja
je LABC > LACB un Baxkxu AC =b, AB=cu LABC — LACB = 3 — 7.
A

B c

Kako je macmpam Beher yria sBeha crpanura, ciean ga je AC > AB, Tj.
na je b > c¢. Heka je D rauka taksa ga je B(A,D,C) u AD = AB. Tana je
tpoyrao AABD jennakokpak, na je LADB = LABD = ﬁ =5t =
8 ﬂ . C npyre crpane, yrao L ADB je crosbaiimbn yrao Tpoyma ABC’D na
Je jemHak 30mpy yHyTpammbux Hecyceaaux yrioa LCBD = ¢ u L BCD =
£BCA = ~. [axue, 5+7 =p+v,majep= 6” —y = M = B;” Haxke,

£CBD = 627, Tj. ﬂym CD ce us rauke B BI/I,ZLI/I 10T yI‘.HOM %
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