10. Baxu H(P,Q; R, S) ako u camo ako mocroje derupu tauke A, B, C, D
takBe na Baxku ABNCD = {P}, BCNAD = {Q}, PQnN AC = {R},
PQNBD ={S}.

Penieme:

Heka cy A, B,C, D derupu pa3He Tadyke y paBHU M HeKa IIOCTOje TadKe
{P} =ABNCD, {Q} = BOCNAD, {R} = PQnN AC, {S} = PQ N BD.
[Tocmarpajmo Tpoyrao APQC, tauke R, B, D peioM Ha HEroBUM CTPAHU-
nama PQ,QC, CP un tauky S na npasoj PQ. [Ipase PB,QD,CR cexy ce y

Tadkn A, a oHe npuraajy jeanom npameny. IIpema YeBunoj reopemu ciien

PR QB  CD

a je 76 B¢ DE 1. Takobhe, Tauke S, B, D cy kojauneapHe, 1a je mpemMa
MemnestajeBoj Teopemu % . % : % = —1. Cireqn j1a je % = Z% . % = —%,
na Baxu H(P,Q; R, S).

|

LEECAN

Heka cy P,Q, R, S xapmonujcku cupernyre tadke (Baxu H(P,Q; R, S5)).
Oznaunmo ca p npaBy Koja cagpxku tadke P, @), R, S. Tpeba npornahu neke
getupu tatuke A, B, C, D y HeKOj paBHU KOja CaJIPXKK IPABY P TAKO Jla BaXKN
{P} = ABNCD, {Q} = BCNAD, {R} = PQ N AC, {S} = PQ N BD.
Orabepumo TpousBOJbHY HpaBy | Koja cajp:Ku Tadyky S U pas3InduTa je O
IpaBe p u ojlabepuMo Ha 0] ITPOU3BOJbHE JBE pas3He Tadyke B, [ paznuaure
on Tauke S takee qa PB }f QD u PD }f QB (y6p3o hemo Buigern 3amito
MOpaMo HaMeTHYTH Oalll oBa JiBa ycsioBa). Kako kemnMo j1a oabepemMo Tadke
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A, C rako na 6yne {P} = ABNCD u {Q} = BCNAD, nobujamo na tauka A
Mopa npunajaru npasuMa PBu QD u ga tauka C' Mopa IpuIia aTi IpaBuMa
PD u @QB. U3 tux pasnora ueka je {A} = PBNQD u {C} = PDNQB
(makste, Mmopamo HameTHyTH ycsiose PB Jf QD u PD }f QB na 6u mocrojasu
[PEeCeIy TUX MPaBHX ).

Caga nmamo dgetupu tadke A, B, C, D u Tpeba joIr nmpoBepuTH 1a Jn je
(P} = ABNCD, {Q} = BCNAD, {R} = PQNAC, {S} = PQNBD. Tpse
JIBE jeTHAKOCTH BaxKke jep cmo bupasin tauke A, C' taxo ja one Baxke. Taxobe,
Bazkn u deTBpra jeanakoct ({S} = PQ N BD) jep cMo Tako Gupasm Tadke
B, D. Tpeba jorr nposeputn ja qu je {R} = PQ N AC. O3Haunmo mpecek
IpaBux PQ u AC ca R'. Ha ocrosy jeina caenn fna Baxku H(P, Q; R, S),

Oﬂ,HOCHO % = —%. [To npernocrasiu Bazku u H (P, Q; R, S), 0HOCHO % =
Y
—? Hake, ciaemn P:% = ;—é k npu gemy je k # —1 jep cy P u Q)

pas/IIuTe TAuKe, Ia je l@ ﬁ% -+ ]@ = k@ + 1@ (k + 1)@, aau u

PO = PR + RO = kRO + RO = (k+ RO, e je R = R. Tpesa tone,
Baxku u {R} = PQ N AC.

Hedunumuja 17. Heka cy A, B, C' Tpu xomuHeapue tadke. /ledpururremo
nspasz AB - AC' na cinenehn Haunm:

E.ﬁ: AB - AC, aKo %{I/It]e B(B,A,C) .
—AB - AC, axo jecre B(B, A,C)

11. Axko cy A, B,C, D pazue xkonuneapue tadke, a O cpejuiire jnyxu AB,
taga Baxxu H(A, B;C, D) <= AO?* = 0C-0

Pememe: Jlako ce nmposepasa jia u3pas jgebunucan y jgedununuju 17 cy-
IITHHCKA TIPEJICTaB/ba CKAJAPHU IIPOU3BOJI KOJMHEAPHUX BEKTOpa. 3amcra,
ako nuje B(B, A, C), ouna je cos L(ﬁ,A ) = cos0 = 1, ma mobujamo
AB - AC = H@H H@H AB - AC, a axo jecre B(B,A,C), onna je
COSK(@ 1@) =cosm = —1, ma je AB. 1@ = —H@H H?H =—AB-AC.

A¢ AD
H(A,B;C,D) < ===
e AC-DB=-AD-CB.

— (A0 +0C) - (DO + OB) = —(A0 + OD) - (CO + OB)
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(OBJIe KOPUCTUMO JIUCTPUOYTUBHOCT ,, MHOZKeIba” Y OJIHOCY Ha Cabuparbe BeK-
Topa)

s A0-DO+A0-0B+0C-DO+0C 0B =
— —40-CO—A0-0B—-0D-CO—0D-0B

—
Cajta ncKkopucTuMoO J1a je @ = O? u ja 3a cBako X, Y Baxm —XY = ﬁ

« —OB-0D+0B-0B—0C-0D+0C 0B
— 0B-0OC-0B-0B+0D-0C —0D-0B

— 2032:207-0?
e OB2=0C.-0D
e A02=0C-0D.

12. Axko cy A, B,C, D pasue tauke npase p, O Tadka BaH Te npase, F u F
TadKe y KOjuMa IIpaBa Koja cajpxku Tadky B un napasenna je OA ceae OC n
OD, nokazaru ja Baxku H(A, B;C, D) <= B je cpenuiire EF.

Penieme:

Ha ocuoBy Tasecose teopeme cienu ja je AC' : CB = AO : EB, Kao u
AD : DB = AO : BF, na je

AC :CB=AD : DB < AO : EB = A0 : BF < EB = BF.

Ho npernocrasiu ¢y A, B,C, D pasHe Tauke IpaBe p, Ia je 1@ = kz@
= l@ 3a meke k,l ¢ {0,1}, mpu gemy je k # [. Hakie, 1@

1@%—@ —k?z@—f—k’@ ma je (1 — )m—kﬁ,OﬂHOCHO% £

Cimano je % = ﬁ' Kaxko je k # [, ouna je k — kl # | — kl, omnocmo
k(1-1) #1(1—k), na je 75 # 5. Omasne cnenm na je AC : CB = AD : DB

Moryhe camo y ciiydajy Ja je % = —%. Haxne,

H(A, B;C,D) < AC : CB = AD : DB < EB = BF,
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Jla 6u oBO OUJIO0 eKBUBAJEHTHO ca TuMe Ja je B cpenuire jgyxu FF', Tpeda
caMo TIPOBEPUTH Jia Jin ¢y Tadke F, F' pazauaure. Ako 6u 6uio E = F| onja
ou npase OC n OD Oune ucre, a Kako ce tadaka () HaJa3u BaH IIpaBe p Koja
cagpxku C, D cinequno 6u jga je C = D, mTo je y CyIPOTHOCTH C yCJIOBOM
sasatka. Jlakme, E # F, na je saucra FB = BF <= B je cpequmte E'F.
[Ipema Tome, nokazasm cmo ja Baxu H(A, B;C, D) <= B je cpenumre EF.

13. (AmosonujeB kpyr) OjpeauTu CKyIl CBUX Tadaka y PABHU KOjUMa CY
pacTojama oJ1 JIBejy JaTUX TadaKa cpa3MepHa JaTUM HETIOIYIaPDHUM Ty KAMA.

Penieme:

Heka cy m, n aBe nate HemoaymapHe ay»Ku 1 HeKa cy A, B 1Be 1aTe Tavuke.
Hexka je O npousBospbia Tauka Ban mpase AB taksa ja je OA = m, Heka je
p npaBa mapaJiesina npaoj OA koja caap:ku Tadky B, Heka cy K, L Tauke
mpaBe p ¢ pa3nux crpana tadke B Takse ja je BK = BL = n u neka cy C, D
npeceune tauke npasux O K, OL ¢ npaBom AB. Ha ocnoBy Tasiecose Teopeme
cregn na je AC : CB = AO : BK =m :n = A0 : BL = AD : DB, na
tauke C;, D npunajiajy TpaxKeHoM T'eOMEeTPHjCKOM MecTy [ Tadaka X TaKBUX
na je AX : XB = m : n. Hokaxumo ja je tpaxkeno 'MT [ xpyr k mHaz
npeunukom C'D.

X

: Heka je X € k npomssosbHa Tauka Kpyra k. Jlokaxmmo ma je AX :
XB =m : n. Ako ce Tauka X moksana ¢ HekoMm oj tadaka C, D, mokas je
zaBpiieH. Heka ce Tauka X paziukyje ox tadaka C, D. ITocmaTrpajMo mpaBy
napaJjesny npaBoj AX Kpo3 Taduky B 1 03HaAYMMO IhEeH IIPECEK ca IpaBuMa
XC, XD penom ca E, F. Ha ocnoBy TamecoBe teopeme je AX : BE = AC :
CB=m:n,kaouAX : BF =AD: DB =m :n,nacnemu 1aje BE = BF,
Tj. 1a je B cpemumre ayxku EF. Tpoyrao AEXF je npasoyriu, jep je
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AEXF = LCXD = § xao nepudepujcku yrao naj npeanukom C'D. Kako
je B cpenumire xunorenyse K F | mTo je yjeHO U IEHTAP OIMUCAHOT KPyTa TOT
Tpoyria, 3Haun ja je BE = BF = BX, a xako je AX : BE =m : n, cienn

naje AX : XB=m:n.

: Heka je X € [ npousBospbHa Tadka, Tj. Heka je X Taksa ja je AX :
XB =m :n u gokaxumo jga X € k. Ako ce tauka X mOKjama ¢ HEKOM O
tadaka C, D (mro je moryhe, jep je AC : CB = AD : DB =m : n), n0ka3 je
zappiren. Heka ce tauka X pasnmkyje o tadaka C, D. [TocmaTrpajmo moHOBO
npaBy mapaJjenHy mnpaBoj AX Kpo3 Taduky B U 03HaAUMMO HheH IIpecek ca
npasuma X C, X D pemom ca E, F. Ha ocuoBy Tasecoe teopeme je AX :
BE = AC : CB=m :nuAX : BF = AD : DB = m : n, na 360r
AX : XB = m : n cremn ja je BE = BF = BX, 1j. 1a je B nenrap
ommcanor kpyra tpoyria AEXF. IIpema Tome, Taj Tpoyrao je mpaBoyIJIH,
1j. LEXF = 7. Tlomro je LCXD = LEXF, cienu jia je o nepudepujcku
yrao uaj npeunukom C'D, 1j. ma X npunaga kpyry #aj npedaukom CD,
onnocHo ja X € k.

Hedunumnuja 18. Kpyr k u3 mperxomnor 3ajarka 308e ce Atosonujes xpyi.

Cras 3. Hexa je k(O,r) xpyt pashu o, P wavwka we pasru u A, B upeceune
wavke kpyla k u upoussomne upase koja cagpacu wawky Pu uma 3ajeg-
HUNKUT Wavaka ¢ kKpylom k (moorce butiu u wanienma, waga je A = B).

s
Bpegrocw uspasa PA - ﬁ He 3a6uct, 09 u3bopa e upase.

Hoxka3: Pazimmkyjemo ciydajese Kajia je Tauka P Ha Kpyry, y CIIOJbaIlbOCTH
Kpyra Wi y HeroBOj YHYTPAITHOCTH.
Axko je Tauka P Ha Kpyry k, OHJIa ce yBeK jesiHa of Tadaka A, B mokjamna

¢ taukom P, na je PA-PB = 0= PO? —1r? (jep je OP =r).
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Heka je Tauka P y crno/baiimocTu Kpyra k u Heka je P TanrenTa Tor
kpyra. Tpoyrmosu APTA uw APBT cy ciuann, jep je LTPA = {BPT u
LPTA = £PBT (yrao m3mely Tanrente u TeTuBe IOJyIapaH je mepude-
pujckom yriry Haj Tom Terusom). Creau na je PT : PB = PA : PT, j.
PA-PB = PT?. Kako je APTO npasoyrim, na ocuosy Ilutaropune Teope-
Me je PT? = PO? — OT? = PO? — r%. Takole, Kako je P y CHOJbaIILOCTH
KpyTa k., cienn na we Baxku B(A, P, B), na na ocuoBy jedununuje 17 Baxku
PA.PB=PA-PB=P0O*—r%

Hexka je Tauka Py yHyTpalmbhocT Kpyra k 1 HeKa ce pas/inKyje o/l IeHTpa
O. Tlocmatpajmo npaBy PO u o3HaunMo iheHe mpeceke ¢ kpyrom k ca C, D
tako Ja Baxu B(C,0, P, D). Tpoyrnosu APAC uw APDB cy caudsn, jep
je LPAC = LBAC = {BDC = ABDP un {PCA = {DCA = {DBA =
£DBP (nepudepujcku yriioBu HaJi HCTUM JIyKOBUMa cy noayaapuu). Crenn
nmaje PA: PD = PC:PB,1j. PA-PB=PC-PD=(PO+0C)-(OD —
PO) = (r+ PO) - (r — PO) = r? — PO? Kako je P rtauka y yHyTpaIlmhoCTH
kpyra k, caequ ga Baxku B(A, P, B), na na ocHoBy jgedwununuje 17 Baxkn
PA-PB=—PA-PB=—(1* — PO?) = PO? — 2,

Axo je P = O, ouna je PA = PB = r u Baxu B(A, P, B). Ilpema Tome,
PA-PB=—PA-PB =~ = PO?— 2 (jep je PO = 0).

[Ipema ToMe, y CBUM ciiydajeBUMa je ﬁl -PB = PO? —r?, mro 3na4n 1a
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BPEJIHOCT TOT M3pa3a He 3aBUCHU O] M300pa Mpase Koja cajp:xu Tauky P. [

—
Hedunnnmja 19. Bpennocr uspaza PA - ﬁ(: PO?* — r?) nazusa ce To-
wenyujom tadke Py omuocy Ha Kpyr k(O,r) u obenexasa ce ca p(P, k).

N3 nedpununuje je jacno ja je norennuja tauke P Beha o nymne ako P
MIPUIIAJIa CIIOJBAIITIOCTH KpyTa k, je/THaKa HyJIM aKo IPUMa/ia KPyTy k, a Mama
0J1 HyJIe aKoO Ipunajia ynyrparrmoctn kKpyra k. Takohe, najmarmy moreHmujy
uMa Tauka O 1 OHa je jejHaka —7r2,

CraB 4. Ckyt ceur wauaka pasHu Koje uMajy jeguare TOWENUUIE Y 0gHOCY
na xpyiose ki(O1,11), ko(Oa,12) je upasa yupasna 1na tpacoj O10,.

Hedunannmja 20. IlpaBa u3 npeTxo/IHOT cTaBa Ha3UBA €€ UOWEHUUJAAHOM
WIA PAguKraNHoOM 0CoM KPyroBa ki u k.

AKo mMaMo Tpm Kpyra y paBHH, FbUXOBE paJKajIHe oce MPUIaIajy jes-
HOM IIpAMEHy, a aKo je y IHUTarby IpaMeH KOHKYPEHTHUX MPABUX, [IPECEIHA
TavKa Ce HA3UBA PAJUKAAHUM UECHTEPOM THX KpyroBa. Kako KOHCTpyucaTn
pajukasny ocy Kpyrosa ki(O1,71), ko(Oa,72)? AKO ce oHU ceKy y Tadkama
A, B, moreHnmja THX Tadaka y OJHOCY Ha oba Kpyra je HyJa, Ila OHe IIpHuIla-
Jlajy BUXOBO] pajmKaiaHoj ocu. Crenn Ja je pajuKaaHa oca yIpaBo IIpaBa
AB. Axo ce ki, ko momupyjy y Taukn A, mweHa MOTEHIWja y OJHOCY Ha 0ba
Kpyra je HyJa, 11a je paJuKaina oca Kpyrosa ki, ke IIpaBa Koja cajp:Ku TauKy
A u ynpasha je na 010, mMTO je 3ajelHUYIKa TaHTeHTa KPyrosa ki, ko v Hu-
x0BOj jomupHoj Tauku A. Axo kpyrosu ki, ks Hemajy 3ajelHUYUKNX Tadaka,
OHJ1a KOHCTpyHIeMo Kpyr k3(Os, r3) Takas Ja mweros meaTtap (O3 He IpUIiaia
npaBoj 010, u j1a cede Kpyrose ki, ky. 3aTUM KOHCTPYHUIIIEMO PaIUKAJIHE 0Ce
KpyroBa ki, ks u Kpyrosa ko, k3. Y HBUXOBOM IIPECEKY HaJIa3H Ce TadKa Koja
nMa jeJIHaKe MOTEeHIje y OJIHOCY Ha CBa TPU KPYyTa, OJHOCHO PaMKAHA [EH-
Tap Kpyrosa ki, ko, k3. Pajiukasina oca kpyrosa ki, ko je IpaBa Koja cajipKu
paJuKaJHK IeHTap Kpyrosa ki, ko, ks u yupasaa je Ha 010,.
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Hedbunnnnmja 21. Heka cy y paBuu jatu Kpyrosu ki, ko KOju ce CeKy 1 HeKa
cy ty,ty peJloM TaHTeHTe THX KPYyroBa y HEKO] OJ IPECedYHMX Tadaka. Yiao
usmehy kpyrosa ki, ko je yrao Koju rpaje tanrenre tq,ts. Ao je t; L t9, 3a
Kpyrose ky, ko KazkeMo ja cy MehycobHO nopmaany (Yupasru, opiotoHat)
n To o3HadaBaMo ca ki | ky. CimdaHO, ako cy y paBHU JaTh IIpaBa U KPyT
KOJU ce CeKy, yiao n3Mely mpase u Kpyra je yrao u3Mmely Te mpape u TaHreHTe
KpyTra y HEKOj O] IIPeCeIHnX Tadaka, a ako cy oHe MeljycobHo HopmaJine, oHa
Cy U Taj Kpyr u Ta mnpasa MelycoOHO Hopmaar.

Pasmorpumo kaJi cy KpyroBu, OJHOCHO KPYT' ¥ IpaBa, MehycoOHO HOP-
MaJTHU. 3HAMO JIa jeé TAHNe€HTa HEKOr Kpyra HOPpMaJIiHa Ha TOJIYyIIPEeIHUKY KOju
caJIpKu o mpHy Tadky. [lomro je Kom nopMaanux Kpyrosa ki, ko TanrenTa
t, kpyra kq y 1npecednoj Tauku I’ HOpMaJIHa Ha TAHTEHTH o Kpyra ko y TaUuKN
T u na nmonynpeunuxky O, Kpyra ki, cjeau fa je TaHTeHTa to 3alIpaBo IMpaBa
O,T', omHocHO Jta TaHreHTa to cajpxku 1entap O; kpyra ki. /lakie, Kpyrosu
ky, ko cy mehycoOHO HOpMAJIHU aKO M CAMO aKO Ce CeKy M TAHIeHTa jeJIHOT
0J1 KPYToBa y HEKOj OJ IPECEYHUX TadaKa CaJIpyKU IEHTap JAPYror KpPyra.
CrmaHo, TpaBa u KpyT Cy HOPMAaJTHH aKO M CaMO aKO IIpaBa CajpzKu IeHTap

KpyTa.
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14. Heka cy A, B,C, D konuneapue tauke takse Ja Baxu B(A,C, B, D) u
Heka je k Kpyr Haj npednukoM AB u [ OM1o Koju KPyr KOju CaJp:KU TadKe
C, D. Jlokazaru ja Baxku H(A, B;C,D) <=k L L.

Penieme:

Oszmaunmo ca O nenrtap kpyra k. Tauka O je u cpepumire ayxxu AB jep
je AB npeunuk kpyra k.
% Hexa Baxku H(A, B;C, D). Ha ocnosy 11. zamarka ciequ AO? =
O = p(O,l). Heka je Y nommpna Tadka HeKe TaHTeHTe Kpyra | u3
tauxke O. Taza je p(O,1) = OY? na je AO = OY, 1j. Y € k. [Ipema Tome,
kpyrosu k u [ ce cexy y tauku Y. Kako je OY ranrenta kpyra | y Tauku Y
u cajpxku nearap O kpyra k, ciean na je k L [.
: Heka je k L | n neka je Y jeana oj mpecedHuX Tadaka THX KPyrosa.
Tana je OY = AO. Tanrenra xkpyra [ y taukn Y cajpxku mearap O Kpyra
k, tj. OY je tanrenta kpyra [, na je p(O,l) = OY?. Jlakne, AO? = OY? =
p(O,1) = O? . @, na Ha ocHoBy 11. 3ayarka cienn ja Baxu H(A, B; C, D).
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15. Axo je (O, r) ommcanu kpyr, k(S, p) ymucarnu kpyr u kq(Sq, pa) croba
yrnucanu Kpyr koju jgojgupyje crparuity BC' maror tpoyria ABC, nokasaru
naje OS? =12 —2rpu OS? =r? + 2rp,.

Penieme:

[Torenmuje Tagaka S,.S, y 0dHOCY Ha OIMUCAHU KPYyT [ Cy jeJHaKe PeIoM

p(S,1) = SO* —r? u p(S,, 1) = S,0% — r?. Takolje, oBe norenuyje cy jeHaKe

s 2 -
p(S,1) =SA-SN =—-SA-SN u p(Ss, 1) = S,A- SN =S5,A-5,N. Ocraje
jomn na ce m3pauynajy SA- SN u S,A - S,N.

Younmo MomHOXK]ja HOpMaJa u3 Tadaka S, S, Ha mpaBoj AC, o3HAINMO
ux pesiom ca @, ), n younmo tauky M w3 Bemukor zamarka. mamo ja je
£SAQ = £S,AQ, = LNAC = ANMC (nepudepujcku HaJ| JIyKOM ]@) u
na cy yraosu £SQA, £S,Q.A u LNCM npasu (KL NCM je nepucdepujcku
nasi nipeanukom NM), na je £LSQA = £S,Q0,A = ANCM. Cunenn ja je
NASQ ~ NAS,Q, ~ AMNC, nmaje SA: NM =5Q : NCuS,A: NM =
S.Q. : NC. Muoxkemem 06ejy jennakoctu ca NM u NC nobujamo ja je
SA-NC=NM-5SQuS,A-NC =NM-5,Q,. Kako je NM = 2r, SQ = p,
SaQua = po 1 NC = SN = S,N (Benuku 3amarax, cras 6)), ciemu Ja je
SA-SN =2rpu S,A- SN = 2rp,.

Haxne, OS% —r? = —2rp u OS? —r? = 2rp,, na je OS? =r? —2rpu
0S? = r? + 2rp,, mWToO je u Tpebayo TOKA3ATH.
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16. IIpasa oxpehena Bucunom AD Tpoyria ABC' npejcraB/ba paJiuKaIHy
ocy KpyroBa KojuMa cy npednuiiu rexkuiine junauje BB u C'Cy Tor Tpoyriia.

Pememe:

By

Heka cy O, Oy penom cpeauinra Texkumunx jayxxku BBy, CCy. JoBo/bHO
je mokazaru ga je AD 1L 0109 u ga Tauka A uMa jeJHake MOTEHIU]e Y OIHO-
cy Ha Kpyrose ki(O1,01B), ka(Oz, 05C'). Tauke By, C) cy peioM CpejmIira
crpanrutia AC, AB, na je B1C} cpenma aunnja Tpoyria AABC, mro 3Ha4Mn
na je B1C || BC. Tlpema tome, BC'CY By je Hekonsekcan Tpanes, na je 010,
eroBa cpeitha Junuja, mro 3uaun jga je 010, || BC. C npyre crpane, Baxun
AD 1 BC, na cnemu ga je AD 1 010,.

Axo je yrao L BAC upas, onja tatka A npunaja Kpyrosuma ki, ko, jep
je ABAC = {BAB; = LC1AC, na cy 10 oHjia ntepudepujcKn yIiIOBU Ha/I
npeununuma BBy, CC, tux Kpyrosa. Y TOM CJIydajy Cy HOTEHIIHje TadKe
Ay omnocy Ha Kpyrose ki, ko Hysa, ma cy jennake. Heka yrao £ BAC wu-
je mpas. O3nauumo ca By Jpyry npecedny Tadky kpyra ki u npase AB u
ca Cy npyry mpecedny Tadky kpyra ke u npase AC. Yrao £ BB,B; je te-
pudepujcku Haj npedHuKoM BBy kpyra ky, a yrao LCCyC) je nepucepuj-
cku wHay mpeaankom C'Ch kpyra kg, ma cy To mpasu yrioBu. Cremnm jga cy
u yrinoeu £ AByBy, L AC5CY npasu. Jlakie, tpoyrimosu AABs By, AAC,Ch
uMajy JBa napa mojyjgapHux yriosa (yrioBu Ko TeMena A ce moksamnajy n
£ABsB; = LACCy = 90°), na cy canunu. [Ipema Tome, nobujamo ja je
AB;y : ACy = AB; : AC,. Tauke By, C; cy cpemurra crpannia AC, AB, Tj.
Baxku AB; = %,ACl = ATB, na je AB; : ACy = % : ATB = AC : AB, mro
saadn ja je ABy 0 ACy = AC' : AB, 1j. ABy- AB = AC, - AC. Ako je yrao
£BAC omrap, ouna je p(A, k) = ABy - AB u p(A, ky) = ACy - AC, ma cy
noreniyje jeanake. Axo je oBaj yrao Ty, ouga je p(A, k1) = —ABy - AB n
p(A, ke) = —ACy - AC, a ¢y u y oBoM ciiydajy norenruje jeaaake. Ipema
tome, paBa AD je pagukasaHa oca kKpyrosa ki, ks.
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3 KoHcTpykTuUBHU 3aa1iu

Y KOHCTPYKTHUBHUM 3aJIallIMa Ce TPayK! JIa JICEbUPOM U IeCTapoOM KOH-
crpywuiiiemo hUrypy y paBHH Koja HCIybhaBa ojpehena cojcTsa. Hasemmmo
OCHOBHE KOHCTPYKIIHje KOje MOXKEeMO MU3BPIIUTHU JIEHUPOM U IIECTAPOM.
Jlewmup: /lemupom MOKeMO KOHCTPYHCATH IIPABY KOja CaJIpyKU JIBE JlaTe pa-
3HE TadKe, 3aTUM IIOJIyIIPaBy KOja CAJIP:KM JIBE JaTe pa3He TadKe Tako JIa
jesHa oJ1 BUX OyJ/ie HeHO TeMe Kao W JIy»K dhja Cy TeMeHa JBe JlaTe pa3He
TadKe.

IMTecrap: [Ilecrapom MoxKeMO KOHCTpyHCATH KPYT YUjU je IEHTap jaTa Ta-
YKa U MMOJIYIIPETHHK JIaTa JTy2K, Kao U OWJIO KOju JIyK TOT' KpyTa.

OBaj crmcak KOHCTPYKIMja je BeoMa CHpOMAIaH. Y KOJIMKO OUCMO CBaKYy
CJIOZKEHY KOHCTPYKIIA]Y MOpAaJIU Jia CBOJMMO Ha OCHOBHE, PEIlerha 3a/laTaKa
Ou ce HEmoTpPeOHO KOMILIMKOBAJIA, I1a 3aTO IPOIIUPYjEMO CIUCAK OCHOBHUX
KOHCTPYKIIMja CIUCKOM eJIeMEHTapHUX KOHCTPYKIHja, Koje hemo cMaTparu
o3HaTuM u HeheMo MX CBOJIUTH Ha OCHOBHE:

— KOHCTPYKIIHja JIy2KHU TO/LyJIlapHe JIaTo] JIYKU;

— KOHCTDPYKIIUja YTIJIa MOy IapHOT JIATOM YTJIY;

— KOHCTDYKIIHja MeJinjaTpuce JIyzKH,;

— IpOHAJIAYKEHE CPEJUITa Ty KM,

— KOHCTPYKIUja OMCEeKTpHCe yIJIa;

— KOHCTDPYKIIHja TTPABOT yIJIa U HOpMaJie U3 TadyKe Ha MPaBoj;

— KOHCTPYKIIMja MapaJseHuX npaBux (HOIyIpaBuX, JyKN);

— KOHCTDPYKIIHja TAHT€HTE JaTOr Kpyra U3 jare Tadyke;

— KOHCTpYyKInja reomerpujckor Mecrta Tadaka (I'MT) u3 kojux ce gara jayx
BUJIU TIOJT JIATUM YTJIOM;

— T0JIeJIa JlaTe JIYXKHM Ha N HOJyJdapHuX Jayzku, rie je n € N mpousBosban
pUpoan Opoj;

— KOHCTPYKIIHja TPOYyTJIa KOMe Cy:

® CTpaHWIle MOy IapHe JATUM Ty KIMA;

e J[Be CTpaHWIlEe U HUMa 3axBaheHU yrao MoJly/IapHU JIaTUM JIy’KUMa U
JIATOM YTUIY;

® je/lHa CTPAHUIA U Ha O] HaJElVId YIVIOBU MOJYJAAapHU JIaTO] JIYKU U
JIATHM YTJIOBUMA;

e JIBE CTPAHUIIE U yrao HACIIPpAM jeJTHe O] IbUX MOIYIaPHU JATUM JTY2KIMa,
1 JIATOM YIJIy, IIPDU 9eMy je IIO3HATO Jia JIU je yrao HaclpaM JpyTe CTPaHUIle
omITap, 1paB Wi TYII,

® je/lHa CTPAHUIIA, yrao HACIIPAM Ibe U jeJaH OJI yIJIOBa HAJIEIVIUX Ha FhOj
MOJTYJIAPHY JIATO] /YK U JIATUM YIJIOBUMA.

Ciiesie meTa/bHM ONKCH CBaKe O] eJIEMEHTapHUX KOHCTPYKIIH]A.
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KoHcTpykirja ay>ku IIOayIapHE 1aTOoj JIyXKU
d

\ )
A |B JZ

Oznaummo ca A TPOU3BOJBHY TAYKY U KOHCTPYHUIITIMO IIPOU3BOJBHY ITOJTY-
npaBy Ap uuje je teme Tauka A. Korcrpyummnmo KpyzKHE JIYK C IIEHTPOM Yy
TauKu A 9Hju je MOoyIpedHnK ayK d. Y IpeceKy Tor JiyKa U HoJyrnpase Ap
o3HaunMo Tadky B u ay:x AB je momymapHa JyxKu d.

KoHcTpykija yriia mo/IyZiapHOT JaTOM YTJIy

b

@) P p

Oznauumo ca O TPpOU3BOJbHY TauKy U KOHCTPYHUIITUMO IIPOU3BOJBbHY ITOJTY-
upaBy Op dmje je Teme tadka . Koncrpyummmmo IyK [ ¢ IEHTPOM y TAdKH
O TpOM3BOJLHOI MOJIYIIPETHUKA U O3HAYNMO ca P mpecedny Tadky TOr JiyKa
u noynpase Op. Ha marom yriny £aXb korcrpyummmo jiyk ¢ meaTpoM y X
nostynipeunnka OP o kpaka Xa 0 kpaka Xb. [Ipeceune Tadke Tor jyka
¢ kpanuma Xa, Xb osmagumo pejom ca A, B. Koncrpyummmmo cama JIyK ¢
neHTpoM y P nonynpednnka AB 1y IpeceKy ¢ JIyKOM | 03HAYUMO Taduky ().
Koncrpyummumo nosytipaBy Oq ¢ temenom O Koja caJipKu Taduky () u yrao
£pQOq je monynapan yriy £LaXb.
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KoHcTpykimja MeaujaTpuce Iy>Ku; IPOHATAYXKEHE CPEIUINTA Ty KU

X

Koncrpyummmumo ¢ obe crpaHe IpaBe Koja CaJpKu JaTy JIyzK 110 jejlaH
JIVK C TIEHTPOM Y jeTHOM TeMeHY JIyzKW, & TIOTOM U TI0 JeJlaH JIYK C TIEHTPOM Y
JIDYTOM TeMeHY JIyzKU, IIPU YeMy CY MOJIYIIPETHUIN TUX JIYKOBA MOy IapHU 1
Behu cy oz mostoBuHe Jare JayzKku (Jga GUCMO MMaJU JIBe [PecedHe TadKe THX
aykoBa). KoHcTpyumumo mpaBy Koja [mpojia3u Kpo3 Te IpecevHe Tavuke U OHa
je MeaumjaTpuca Te JyXKHu. Y MPECceKy JIy’KU U IbeHe MeJIMjaTpuce HaJIa3u ce
CPEJIUIITE T€ TyZKU.

Koncrpykija q6I/I(IeKTpI/Ice yrJia

p

Koncrpyummmmo JyK ¢ HMEHTPOM y TeMeHY yTJia, MPOU3BOJHHOI MOJIyIIpe-
YHUKAa, OJ1 JeTHOT JI0 JIpYyToT Kpaka yria. KoHCTpyuImmMo qy»K anja cy TeMeHa
IpecevyHe Tadke TOr JIyKa U KpaKoBa yIJla, KOHCTPYHUIIUMO IOJIYIIPaBy duje je
TeMe TeMe yIJla U KOja IpUIlajia MeJIujaTpUCcH Te JIy2KHU 1 OHa je buceKTpuca
TOT yTJIA.
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KoHcTpyKIja mpaBor yrjia U1 HopMaJjie U3 TadyKe Ha MMPaBoj
q

O

1IN
0]

Heka je mara mpasa p u tauka O. Koncrpyumumo ayk ¢ mearpom O mo-
BOJBHO BEJIMKOT ITOJIYIPEUHMKA TAaKO Ja IIpecede IpaBy P y JBeMa TadKaMa.
KoncTpyummmo MeaujaTpucy AyzKu duja cy TeMeHa IIpecedHe Tadke TOr JIy-
Ka ¥ IIpaBe p M OHa je HopMaJa Ha p u3 Tadke (J. 3a KOHCTPYKIH]y IPaBOT
yrJjia JJOBOJBHO je KOHCTPYHUCATH OMCEKTPUCY Ma KOI' OIPYKEHOT yIJIA.

KoucTpykiimja nmapajie;THUX mpaBux
T

[ a

\d 1

1N

0 7
d

------ T —

Heka je nara mpasa p. /la Gucmo KoHcTpyucasu mpaBy ¢ Koja je napaJsiena
ca p, KOHCTPYHUIIUMO IPBO HOPMAaJIy 7T Ha IIpaBOj p y HEKO] NPOU3BOJHHO]
taukn (O, a 3aTUM KOHCTPYUIIIMO HOPMAJIY ¢ HA IPABO] 7. Y KOJUKO YKEJIMMO
na ipaBa q Oy/ie Ha pactojamy d o pase p (d je nara ay»K), KOHCTDYHUIIIMO
iy OA Koja je nmogynapra Jy»Ku d U KOHCTPYHUITAMO HOPMAJTy ¢ Ha IIPaBoj
ry raukun A. Tana je ¢ || p u Hamasu ce Ha pacrojamy d o mbe.

[Tpumernmo ma mocroje nBe moryhHocTu 3a Tadky A, ma mocroje u jiBe
MoryhHoCTH 3a IpaBy ¢. ¥ KOJIMKO HaM je TIOTPeOHO Jia ce OJTyINMO 3a jeJIHY
0/J1 IbUX, HAMETHEMO JIOJIATHHU YCJIOB KOjH KeJbeHa IIpaBa ¢ Tpeda j1a 3a/10BOJbH
u oH he HAM JaTH jeJIMHCTBEH U300p.
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KoHcTpykIja TaHTeHTe JaTOTr Kpyra U3 JaTe TadkKe

Axko je Tauka A y crniospaimmocTu Kpyra k, ozaadnmo ¢ O nienrap kpyra k
U KOHCTPYHIIIUMO Kpyr Haji npednukom AO (mieHtap My je cpejuiinre JyKu
AO ¥ HOMYNPEUYHUK My je JiyK 4duja Cy TeMeHa TO CPEeJUIITe U Tadka A).
VY mpeceky Tor Kpyra u kpyra k ozHaunmo tadke M, N. Ilpase AM, AN cy
TpaykeHe TaHIeHTe.

Axo je tauka A Ha Kpyry k, OH/Ia KOHCTPYUIIIUMO HOPMAJIY Ha MOJIyIIpe-
qnanky OA y tauku A.

Koucrpykimja reomerpujckor mecra tadaka (I'MT) u3 kojux ce
Jata ay»K BUJU 10, JJATUM yTJIOM

Heka je ¢ omrap yrao, Tj. Heka je ¢ < 7. Koncrpyummmo mosynpasy
Bl ¢ temenom B TtakBy ja je £ ABl = ¢ u KOHCTPYHUIIIUMO HOPMAJIy 71 Ha
nostynipaBoj Bl y maukm B. Koncrpyummmo cumerpasy jay:xku AB u Heka
je meH mpecek ¢ npaBoM n tadka O. Koncrpywurumo yyk [y ¢ nenrpom O
ox tauke A 5o Tauke B TakaB ja Baxku l1,O0 = AB. Heka je S cpemurire
nyxu AB. Koncrpyummmo jyx SO" nogynapuy jayxu SO TakBy Jia BaxKu

0,0’ + S u xoHCcTpyHUImmuMo JyK lo ¢ nearpom O' ox Ttauke A jgo Tauke B
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TakaB Ja Baxkn [y, O' = AB.

Yuuja nykoBa [ u ls jecte Tpazkeno I'MT, jep je mosynpasa Bl HOpMmaJiHa
Ha noyynpednnky OB Kpyra Koju caJip:Ku JIyK i, TIa je OHa TaHTeHTa U C
tetuBoM AB 3akiana yrao ¢. 3a npou3BosbHy Tauky X cjyka l; yrao L AX B
nepuepujcKu HaJl JTyKOM AB (koju HUje JiyK [ ) U oy Iapan je yriy usmehy
teruBe AB u tanrenTe Bl, 0JIHOCHO YTy 0, a OHJIa 3001 CHMETPHje UCTO BAZKN
" 3a JIYK ls.

Hamomennmo ja Tauka O Huje npecek nosynpase Bl u Meaujarpuce JIy-

xn AB.

Heka je cagia o npas yrao, Tj. ¢ = 7. Koncrpyummmo Kpyr | HaJt IpevHn-
koM AB u 10 je tpazxkeno 'MT (3a cBako X € [ yrao £ AX B je nepucdepujckn
HaJ1 IpedHuKoM AB, ma je mpas, Tj. HOJyapaH je yriy ¢).

o}
L

l

Konauno, axo je ¢ Tym yrao, Tj. ¢ > 7, KOHCTPYKIUja HJIe CIIIHO Kao y
npBoM cirydajy (Kaza je o omrrap), ¢ THM 1ITo ymecto yciaosa [, O = AB u
Iy, 0" = AB umamo yeiose 1,0 - AB u ly, 0"+ AB.
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Ilonena pare ayku Ha N MOAYJAPHUX JIY>KU
p

A B1 Bg B3 Bn—l B

Heka je AB nmara jnyx. Korcrpyummumo mpou3Bo/bHy HOJIyIpaBy Ap pa-
3amauTy oj nonaynpase AB TakBy qa yrao £ BAp nuje oupyxken. Heka je
(1 mpon3BoJbHA TadKa Ha MoJIynpaBoj Ap pasmmanta o tatdke A m Heka Cy
Cy, Cs, ..., C, mauke Ha nosynpasoj Ap takse jga je B(A,Cy,Cy,...,Cy) u
ACT = 10y, = 0y 0y =2 ... =2 C,1C,. Koucrpyumumo npasy C,B u 3a-
TUM KOHCTPYHUIIUMO TIpaBe Koje cajpxke pejom tadke C, 1, ..., Cy, C] Koje
cy napaJjesne ca npasom C, B. Bbuxose npeceke ca nyxku AB o3HadnMo pe-
oM ca B,_1,..., By, By. Taga cy na ocnoBy TasecoBe Teopeme (1 meHHX
nociaeauna) ayxxu ABy, B1Bs, ..., B, 1B melycobHo nojyaaphe.

EsiemeHnTapHe KOHCTPYKIMje TPOYTJiOBa

[TpumeTnmo J1a cy yBeK JlaTh OHU €JIEMEHTH TPOYIJIa KOjU Ce jaBjbajy y
CraBoBuMa 0 TOAyIapHOCTH TPoyTyioBa. Passor je mro ce CtaBoBu KOpHCTe
Jla ce JOKayKe je/IMHCTBEHOCT pelllera, OJIHOCHO JIa aKO KOHCTPYHIIEMO JIBa
TakBa Tpoyr/ia (KojuMa cy oJroapajyhu ejemMeHTH jare Jy»Ku, OJHOCHO JIATH
YIJIOBH ), OHU MOPajy Ouru MehycobHO Moy apHu.

Koucrpykimja Tpoyryiia Kome cy gare cTpaHuie a,b, c

A B

Heka cy nmare nyxwu a, b, c. Koncrpyummmo nyxx AB Koja je momymapHa
JtyKu ¢. KoneTpyummmmo JIyk ¢ menTpom A mosrynpedanka b u JIyK ¢ IeHTPOM

B notynipednuka a. Y 1npeceky THX JIyKOBa 03Had9nMO Tadky C' u g00uIm cMo
tpoyrao AABC.
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KoHcTpykiija Tpoyrjia KoMe cy JIaTh cTpaHuIie b,c u yrao «

A B

Heka cy marm yrao a u ayxu b, c. Koncrpyumumo ayxxk AB koja je 1o-
nynapra ayxu c. Korcrpyumemo nosxynpaBy Ap takBy ma je L BAp = a.
Koncrpyurmmmo Jiyk ¢ meHTpoM A moJIyIpednnka b, y mpeceKy ¢ moJIympaBoM
Ap ozrauanmo tauky C' u go6mimm cmo Tpoyrao AABC.

KoHcTpykimja Tpoyryia KoMe Cy JaTH CTPAHUIIA ¢ M YIJIOBU «, [3
@

A B

Heka cy matu jayx ¢ u yruioBu «, . Koncrpyumumo nyxx AB koja je
nojtyapua Jayxku c. Koncrpyuimumo nosynpaBy Ap takBy ja je £ BAp = «
u nosrynpaBy Bq koja je ¢ ucre crpane npase AB ¢ Koje je u nosiynpasa Ap
u 3a Kojy Baxku £ ABq = (3. Y 1peceky THX HOJIyIpaBuX 03HaYMMO Tadky C'
u pobummu cmo Tpoyrao AABC.
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KoncTpykirja Tpoyryia KoMe cy JiaTh cTpaHuile b,c u yrao -y
C

C/

Heka cy matm yrao v m jayxwu b, ¢ u HeKa je MO3HATO Ja Jiu je yrao [3
omrrap, nmpas win Tyi. Korncrpyummmo iy AB Koja je mojyiapHaa JIyxKu c.
Koncrpyummumo 'MT [ u3 kojux ce qyxk AB Bumu o yriom . Koncrpyn-
mumo Kpyr k(A,b). ¥V npeceky kpyra k u I'MT [ osnatanmo ca C' ony Tadky
3a KOjy je yrao £ ABC' omrrap ako je [ omrrap, mpas ako je [ mpas, 0JITHOCHO
Ty ako je 3 tyn. Tako gobujamo tpoyrao ANABC.

Ako HEje TIO3HATO J1a JU je yrao [ omrrap, IpaB WM TYI, OHJa MOT'Y TO-
crojaru jBa Henoypaptaa Tpoyria AABC raksux jaje AB = ¢, { BAC = «
u AC =b. Ako je AC < AB, nobujena peremna buhe mel)ycobHO moymapHa
(Tasia ce KaxKe Jia je pellerhe jeIMHCTBEHO 0 Ha ToayaapHocT). Ako je AC >
AB, 6poj mehycobHO HenoyaapHuX pellerma Ouhe jeaHak Opojy MpecedHux
rauaka kpyna k(A,b) u jemwor ox aykosa I'MT [ (maxse, nocrojahe nsa
HEIO/Iy/IapHA PeIleiba aKO Ce OHU CEKY y JIBeMa Pa3HUM Tadkama, 1moctojahe
JEMHCTBEHO peNiehe JI0 Ha IOJIyapHOCT aKo ce OHU JIOJUPY]Y, Tj. CEKYy Y
jesHoj Tauky, a Helie GUTH perrera aKo OHU HeMajy IIPeCedHnX Tadaka).
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KoHcTpykija Tpoyryia KoMe Cy JaTH CTPAHUIIA ¢ U yTJIOBU (7
C

Heka cy marm myx ¢ m yrioeu «,y. Koncrpyumumo ayxxk AB koja je
noynapHa jgyxu c. Koncrpyurmmmo I'MT [ u3 kojux ce jay AB Buam 1o
yriom . Korcrpyurmmo nosynpaBy Ap takBy ja je L BAp = a. Y mweHoM
npeceky ca I'MT [ osmaunmo ca C' Tauky Koja HHje Tauka A u gobmjamo
tpoyrao ANABC.

[TocToju jorr enementapuux KoHcTpyKiuja. Heke o mwux hemo nasectn
y periemnuMa 3ajaraka. Cajga heMo n3ydnTn erarne y perraBamy 3ajaTaka u3
koHCcTpyKinja. Te erare cy Anammsa, Korcrpykimja, Jokas u JIuckycuja.

Amnasmnza je eralta KOHCTPYKTUBHOT 3aJaTKa y KOjOj e IPEeTIOCTaBA Jia
MMAaMO PeIlleH 33/1aTaK, Tj. Jla IMaMO KOHCTPYHUCAHy (pUTypy KOja UCITyHhaBa
ycsioBe 3ajarka P. 3aTuM TpasknMo HOBe yejoBe () Koje Ta ¢purypa 3a710B0-
JbaBa TIOMONY KOjUX ce OHa MOKe JIAKIIe KOHCTPYUCATU. YCJI0Be () N3BOIUMO
u3 ycaosa P, na naxiie nokasyjemo u P = Q).

KoHncrpykija je erana y K0joj IpUMEHOM KOHAYMHO MHOI'O OCHOBHUX U
eJIEeMeHTApHUX KOHCTPYKIIHja OIKCYjeMO KakKo Tpeba KOHCTpyucaTu (purypy
KOja 3aJI0BO/baBa ycjoBe () KOje CMO U3BeIN U3 3aJaThX ycjoBa P TOKOM
Amnasmze.

C ob3upoM Ha TO Jla je HAII 3aJaTakK OUO Jla KOHCTPYHUIIeMO (DUrypy
KOja 3aJ10BOJbaBa ycjoBe P, a mu cMmo y etanu KoHCTpyKIiinja KOHCTPYHCAIN
durypy koja 3aj10Bo/baBa ycjoBe (), cajia MOpaMoO JOKa3aTH A TaKO KOH-
crpyucana urypa 3aucra 3aJ0Bo/baBa MIOYETHE YCJIOBE 3aJIaTKa, Tj. YCIOBE
P. Tlpema Tome, y erarm JIokas jokazyjemo () = P. CBe mT0O MO HaBejn
y eranu Koncrpykimja emarpamo ja Baxku 10 Koucrpykrmju” (T1K).

Konauno, y eranu JIuckycuja ncnuryjeMo KOJIMKO OCTOju (huUrypa koje
3a/10BOJbaBajy YCJIOBE 3aJlaTKa y 3aBUCHOCTH OJ1 IbUX. VcrmuTajMo 1moj KojuM
je ycsioBuMa Moryhe m3BpIIUTH eJIeMeHTapHe KOHCTPYKIIAje TPOYTJIOBa.
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Tpoyrao kome cy JiaTe crpaHuiie a, b, c

A B

Axo cy nare crpanure a, b, ¢, HeorrxoHO je na ce gykosu 1 (A, b) u ly(B, a)
CeKy y TaduKu BaH JIy:ku AB, MTO ce jemaBa ako ce oJropapajyhum Kpyrosu
CeKy y JIBeMa TadkaMa. YCJIOB 3a 0BO je ja je |a — b| < AB < a + b, mro je
HO3HATHjE Kao HejeJHAKOCT TPOyIJIa 3a merose crpanuie. Jlakie, ako je a +
b>c,b+c>a,c+a> b, OCTOJU jeUHCTBEHO pelIebe 10 Ha MOJLYIapHOCT,
a y CyIpPOTHOM HEeMa peIlerba.

Tpoyrao Kkome cy gaTu cTpaHuue b, c U yrao «

A B

Axko cy matn yrao o u crpanurie b, ¢, KOHCTPYKIIHja TPOYIJIa je YBEK MO-
ryha u perreme je jeJITHCTBEHO 70 Ha MOJyIAPHOCT.

Tpoyrao kome cy JlaTu cTpaHWIA ¢ U YIJIOBA «,
@

A B

Ako cy marm ny:K ¢ W YIVIOBH «, (3, HEOIIXOIHO je Ja ce Kpamu Ap, Bq
yrioBa £ BAp, L ABq ceky. OBo je TauHO aKo U caMo ako je o+ 3 < m, jep
ako je a + = m, OBU Kpaly HPHUIAJIA]y HapaJeTHIM [IPpaBUMa, a aKo je
a+ [ > 7, mpaBe Koje caJipKe OBe KpaKe Ce CeKy Ca CYIpPOTHE CTpaHe IIpaBe
AB on one Tie ce oBu Kpanu Hasaze. Jlakie, ako je o + f < m, mocroju
jEJIMHCTBEHO peIerhe JI0 Ha TMOYIAPHOCT, a Y CYIIPOTHOM HeMa pellleha.
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Tpoyrao kome cy siaTu crpaHuie b, c u yrao -y

Axo cy mare crpanurie b, ¢ u yrao -y, npu deMy je MO3HATO Ja JIU je yrao
[ omrrap, nmpaB uian Ty, Heonxo Ho je jga I'MT [ u3 kojux ce nyxx AB Bujan
no yruiom 7y u kpyr k(A,b) umajy 3ajeanukux tadaka. OBO je TauHO ako
U caMoO akKoO MOJIyIPEeYHUK Kpyra k Huje Behm oy mpedHmka Kpyroa Koju
onpehyjy I'MT [. Paju jesHoctaBocTH, ImocMaTpajMo CBe caMO Yy JeJIHOj O]
JBejy mosypaHu ¢ pybom AB. YV ®0j ce Hajlaswm jeJaH O JBa JyKa KOju
qure (.

Heka je O menrtap kpyra xKome npuraja JykK | u Heka je C; cpeauiire
crpanuiie AB. Yrao L AOB je nieHTpa/Hu yrao HaJl JIyKOM AB (cymporHIM
on nyka l), nma je npamyt Behu o1 nepudepujcKor yria HaJ UCTHM JIYKOM.
Kaxko je | 'MT u3 kojux ce gy:xx AB Bujn moj yriiom v, ciaean jga je L AOB =
2. Tpoyrao AABO je jennakokpak, ra je OC} cumerpasa yrita £ AO B, mto

sunaan 1a je L AOC) = %KAOB = ~. Kako je sin {AOC = ‘?4%1, cJaeu Jia je
. LAB . . .
siny = 25, na je siny = ;5. Hakne, 2A0 = Siﬁy je IpevHuK Kpyra Koju

CaJIPKU JIYK [, TIa cJIejin Jia je yCJIOB MOoCTOojarba perrema b < e
Tpoyrao kome cy gaTu CTpaHuWia ¢ U YIJIOBU (7Y
C

B

Konauno, ako cy jatu JIy’K ¢ U yIVIOBU (v, 7, YCJOB IOCTOjarba pelerna
jecre ma je yrao £ BAC' mamu 0oJ1 yIijia KOju TAHTE€HTa t Ha KPYTY KOJU CaIpKK
ayk 'MT [ rpagu ca teruBom AB (mocmarpamo, TOHOBO, CBE Y jEJHO] OJ
nBejy mosrypasuu ¢ pybom AB). Yrao koju Tanrenta t rpaju ¢ tetuBoM AB
cymiemenTan je nepudepujckom yriy na 'MT [; 1j. jennax je m — . dakie,
Mopa OuT o < 7T—"y, OJJHOCHO v+ < 7. ¥ TOM CJIydajy HOCTOjU jeIMHCTBEHO
peleme /10 Ha MI0J1y/1apHOCT.
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Hanomena 7. Kao mro ce MoxKe IPUMETUTH, y JUCKYCHjU IO, KOJUM CY
ycsioBuMa Moryhe ejieMeHTapHe KOHCTPYKIIje TPOYyTJIOBa KopuiiheHe ¢y Tpu-
ronomerpujcke dyuknuje. Hamame he erama Jluckycuja y 3aammuma n3 KOH-
CTPYKHja OUTH je TMHO MECTO TJIe CMe Jia ce KOPUCTU TPUTOHOMETPHja, jep HaM
jeJIMHO TpUTOHOMETPHjcKe (DYHKIIje J1ajy Be3y u3aMehy JIy:Ku U yrjioBa Koja
HaM je moTpebHa j1a OMCMO OJIpeJINIIN MTOCTOjarbe U OPOj HEMo/LyIapHUX pellre-
wa. Jlakie, y Anammsu, Koncrpykimju u Jlokasy, Kao u'y OUI0 KOM 3a/JIaTKy
KOjU HUje U3 KOHCTPYKIHja, TPUTOHOMETPHja HE CMe J1a ce KOPUCTH.

1. Koncrpyucaru tpoyrao ABC' ako cy 3ajatu ciejiehu ejieMenTu:

1) ta, ty, te; 7) B =7, la, p;
2) B, 7, p; 8) a,b— ¢, pa;
3)a,a,b+ ¢ 9) a. py, pe;

4) B, he,b £ ¢ 10) @, p, pa;

5) ta, hy, b+ c; 11)b — ¢, hq, p-
6) 5 —7,0,¢;

Pememe: 1) t,, 1, .

Anasmza: Heka je AABC tpoyrao Koju 3a/10Bo/baBa ycjioBe 3ajaTka. Heka
cy Ay, By, Cy penom cpenummta crpanunia BC, CA, AB. Tajga cy rexurine
nyxu AAy, BBy, CC} pefoM nogyapHe JaTUM JTyKUMA Ly, ty, te.

C

By Ay

D

Hexka je T upecexk rexummnux jgyxu AA;, BBy, CCy, Tj. Texxumire tpo-
yrita AABC u neka je Tauka D cumerpudHa Tadku 1’y OJIHOCY Ha TadKy
(. Tauka (] je 3ajeauuuko cpemurnre ayxu 1D u AB, na je 1eTBOpoyrao
ADBT mnapasnenorpam. Crenn na je AD | BT w AD = BT = %BBl = %tb,
kao u BD || AT u BD = AT = 2AA; = 2t,. Taxole, umano ja Baxu
TD=TC,+C\D =2TC) =2- %C’Cl = %tc. Y rpoyriry AT DB nmamo Ja je
TD = %tc, DB = %ta u BT = %tb, I1a Taj TPOyrao yMeMo Jia KOHCTPYHUIIIEMO.
Tauka C je cpenumire nyxu T'D u AB, na je tauka A cuMmeTpudHa TadKu
B y onnocy na tauky Cy. Takobe, kako je C'T' = %C’C’l = %tc =TD, cnemn
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na je Tauka 1" cpemurire jyzxku C'D, kKao u 1a je Tauka C' cUMeTpUIHA TAUKU
D y omnocy na tauky 1'.

Koncrpykmuja: Koncrpyumumo tpoyrao AT DB takap ja je T'D = %tc,
DB = %ta, BT = %tb. Oznaunmo ca C) cpeaumre ayxu 1D, ca A Taduky
cuMeTpudny Tadku By ojgHocy Ha Tauky C u ca C TauKy CUMETPUYHY TaIKU
D y onnocy na tauky 1.

C

(O

D

Hoka3z: /lokaxkumo j1a oBako koHcTpymucanu tpoyrao AABC 3a0Bo/baBa
ycsioBe 3aj1aTka. [lo koncrpykmmju je Cp cpenuimre ayxu AB. O3naanvo ca
Ay, By penom cpemurira crpanuiia BC, C'A. Tpeba pokazaTtu ja Cy TeKHUITHe
nyxu AAy, BBy, CCY penom noaynapHe ay:Kuma i, ty, t.. IIK je C cpemm-
mrre jayxku 1D, na je B(T,Cy, D) u TC, = C1D, a T je IIK cpemuinre jyxu
CD, na cieqn B(C,T,D) u CT = TD = TC, + C;D = 2TC,. Jake,
Baxku pacnopen B(C,T,Cy,D) uw CT : TC, = 2TC, : TC; = 2 : 1, na
je T mexwumre Tpoyria NABC. Cnenun na je AT = %AAl, BT = %BBl u
CT = %C’Cl. IIK je BT = %tb unCT=TD = %tc, a CJIeJin J1a je %BBl = %tb
u %CC’l = %tc. Jaxne, Baxku BBy = t, u CC; = t.. Octaje jour ga JT0KazKeMo
na je AA; = t,. Kako je IIK () zajenauuko cpemurnre ayxu AB u T'D,
ciaenn ga je derBopoyrao AD BT mapasenorpam, ma je AT = BD. IIK je
BD = %ta, a kako je AT = %AAI, caean Jia je %AAl = %ta, Tj. AA] = 1,.

Huckycuja: Axo je %ta + %tb < %tc I %tb + %tc < %ta NI %tc—l— %ta < %tb,
omHOCHO t, + t < t. mwmm tp +t. < t, wm t. + t, < tp, OHJTA HE TOCTOjH
tpoyrao AT DB, ma camum TiM He mtoctoju HE Tpoyrao NABC. lakme, y
OBOM CJIydajy Hema pellerba.

Ako je t, +t, > t., t, +t. > t, ut.+1t, > ty, onga je rpoyrao ATDB
onpelen jemHCTBEHO 10 Ha MOy IapHOCT (KaKBa TOJI JiBa PA3JIHIUTa TPOYTJIA
AT D B koucrpyucasu, oun hie 6urn nojymapan Ha ocaoBy crapa CCC). Kako
tpoyrao AT DB jennosuauno oapelyje rpoyrao AABC' (u obparho), ciein
na je u Tpoyrao AABC onpelen jenuHcTBeHO J0 Ha moayaapHocT. [Ipema
TOME, Y OBOM CJIydajy IOCTOjU jeIUHCTBEHO PEIIEIHe JI0 Ha MOLYIAPHOCT.
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