CUMeTpHUje MMOHOBO IEHTPAJIHA CUMETPH]a.

Uunykrusnn kopak: Kako je 2(n+1) —1=2n+2—1 = 2n+ 1, tpe-
Oa JloKa3aTH Jia je KOMIIO3UIMja IIPOU3BoJbHE 2n + 1 IeHTpaJiHe CUMEeTPHje
[TOHOBO TleHTpaTHa cuMeTpuja. Heka cy Ay, As, ..., As, 1 TPOU3BOJbHE TAUKE
npocropa S  Heka je J = Sa,,,, ©Sa,, ©S4,, , 0084, 0S4, . [lorpedno
je mokasatu ja je J meHTpasina cuMmerpuja. lIpema nmHIyKTHBHO] XUIOTE3N,
npeciaukaBame Sy, , 0 - -+ 0S4, 0S4, je meHTpasHa cuMmerpuja, Tj. Sp, 3a

nexy raduky B. Ilpema tome, J = Sa,,., © Say, © S = Say,4, © Ty Hexa

je Tauka C TakBa na je C'Ag, 1 = BA,,. Taga je EBA% = 7;CA2n+1’ na je

J=384,,,,0 Em = Sazpir ©Say,,, ©Sc = Sc, Tj. mpecimKaBame J je
IEeHTpaJHA CHMETPHUja.

Ha ocnoBy npunnunmna mMareMaTuvake WHIYKIHjE, 38 CBAKU IPUPOIAH OPO]
n u mpous3BosbHE Tauke A, Ay, ..., Ag,_ 1 IpocTOpa S BayKu Ja je mpecanka-
Batbe J = Sy, , 0--- 084, 0S4, NHeHTpaTHa cumeTpuja. pyruMm peunma,
KOMIIO3HUIIja HEITapHOT Opoja MEeHTPAJHIX CUMETPHU]a je TEHTPAJIHA CUMETPH-
ja, mTo je n Tpedasio JoKa3aTH.

4. OJpeuTn TUII U30METPHje 7;—P; 0S;.

Pemteme: Heka je a paBan koja cajpzku taduky P u HopmaJna je na PP’ u
Heka je [ paBaH Koja caJp:Ku cpejuiire jyu PP’ u HopMaJsiHa je Ha hoj.
Tama je 7;—P; =8308,, majed = 7;—P; oSy = 8308, 08;. Paznukyjemo nsa
ciydaja;

1° PaBam «, 0,7 npunasaajy jemnom mpameny. llomrro cy paBam «, 8 meDy-
cobno mapadsiesite (jep cy Hopmasae Ha PP’), oBaj ciiydaj ce ocTBapyje ako

jew L PP
P /

Tama je 3 = Sgo0 S, 08, = §,, 3a HeKy paBaH 7 TOI' IIpaMeHa, Tj. 3a

HeKy paBaH 7y HopMmasjHy Ha PP’. Jlakie, y oBom ciydajy je J paBaHCKa
pediekcrja.
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2° PaBuu «, 5,7 He npunajajy jeaHom npameny, tj. m L PP’

o
P
Pl
S
a4

Heka je s = aNm npecevna npaBa paBHU «, T (OHA TIOCTOjU jep OBE PABHU
nucy napasesne). Taga je Sq 0 Sy = Ry o4(x,a)- Heka cy o, 7' paBuu xoje ce
CeKy II0 MpaBOj § M OPUjEHTHUCAHU yrao Juelpa Koju rpaje pasuu 7', o’ je

UCTU KAaO OPHUjeHTUCAHH yrao JAMepa KOjUu I'paje PaBHHU T, , IPHU YeMy je
o L B. Tana je Rsou(ra) = Sar © Sy Onasiie cienn ja je J = Sz 0 Syr 0 Sy

Pasuu o, 8 cy nHopmasine, 11a ce cexy 1o upasoj p = o’ N3. Ciuequ ga Baxkn
Sz oSy =S,. Heka cy o, ' paBau xoje ce ceky 1o upasoj p u meljycobHo
cy HopMmase, npu demy je ' L 7', Tana je S, = Sp o Sy Ilpema Tome,
J = Sp 08,708, Ilpu Tome, HujeHa TatKa Hpase S He Ipuaia pasau [ (jep
cy «, f mapaJiesnne), na cjeju jia HujeJHa Tadka Ipase § He IpUlaja mpasoj
p. Kako npase s, p npunaiajy pasuu ', a Hemajy 3aje JHIIKIX Tadaka, CJIe/ I
Jla Cy OHe IapaJiejiHe, I1a Cy napaJiejiHe W IpaBa p U paBaH 7.
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e p
Y X

Hexka je g mpeceuna npasa pasuu (', 7. Kako HujegHa Tayka mnpase p
He IpUIaJa paBHU 7', OHJ& He HpHIlaja HU [IPaBoj ¢, a IMOIITO IpaBe p, |
npunajajy pasau (', ciean ga cy oHe mapagenne. Ako je X TIpOU3BOJbHA
TadKa ca Ipase p U Y TNOJHOXK]e HOpMaJse n3 X Ha mpaBoj ¢, ouga je XY
HOpMaJIHa W Ha Ipasoj p. AKo je p’ npaBa HOpMaJiHa Ha p y Tadku X KoOja
npunasia pasuu o onja je yrao usmely npasux p/, XY narubuu yrao jaueapa
Koju Tpajie pasau ', 3, mTo je npas yrao 360r HOpMAJHOCTH OBUX PaBHU.
Hakne, XY je mopmanna na mnpasuma p,p pasau o ma je HOpMasHa Ha
paan . Cauano ce jobuja u ga je XY nHopmassa Ha pashu 7. [Ipema
Tome, o || 7' Sar 0 Sy = Ty Bexrop Y X je mapanenan pasnn 3, ma je
IJ=8poTy3 = gmﬁ, mTo 3Ha4n Ja je J kimsajyha pediekcuja.

5. Jlokazatu ja je KOMIIO3UIMja TPU paBaHcKe pedJieKCHje KOjuMa Cy OCHO-
Be ojpehene 6ounnM 1bocHuMa Tpocrpane npusme ABCA'B'C’ kimzajyha
pedyiekcuja Tor mpocTopa.

Pemmeme:

Heka je a paBan BB'C'C,  pasan AA'C'C u v paan AA’ B’ B. Ilorpe6Ho
je noxazatu Ja je nomerpuja J = S, 0 Sg o S, kimmsajyha peduiiexcnja.

[lomro je CC" = a N f, cremu na je Sp o Sy = Recrox(a,p). Hexa cy
o/, 3 pasuu takee na je o/ N[ = CC' u opujeHTHCAHM Yyrao AUeIpa KOju
rpajie paBHu o, ' jejHAK OpHWjeHTHCAHOM YIJIy JHejpa KOju Ipajie paBHU
o, B, npu gemy je B L . Taga je Sgo Sa = Recr2s(a8) = Spr © S, 11a je
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A B

Paguu (', cy Hopmaste, na ce cexy 1o npasoj r = ' N~y. Crean na je
S,08s = S,. Heka cy ”,+ paBuu koje ce ceky 110 mpasoj x u Mehycobno cy
Hopmaiiie, npu demy je 7' L of. Taga je S, = Sy 0 Sgr. Ilpema Tome, cieau
naje J =8, 08z 08,y Illpasa CC’ je mapanenna pasuu vy (CC' || AA
kao 6oune upnie npusme ABCA'B'C’, a npasa AA’ npunaja paBHu ), na
HUjeHa Tadka ca npase C'C’ He TpuIaia paBHU 7y, I1a CAMUM THM HU [TPABO]
x. Kako npase C'C’, x npunazajy pasuu ', cieau jJa cy oHe IapaJiesiHe, Ia
Cy TapaJiejiHe U IpaBa r U paBaH .

Heka je y upeceuna npasa pashu o,7'. Kako Hujegna Tauka npase &
He TPUIaIa paBHE o, OHJIa He TPUIAJa HU MPaBOj ¥, a IMOIITO IpaBe T,y
npunaajy pasuu 4/, ciejm ja cy oHe mnapaJjenne. Ako je X Npou3BoJbHA
TavyKa ca IipaBe * W Y MOJHOXKje HopMaJje u3 X Ha 1paBoj y, oHja je XY
HOpMAJIHA U Ha TpaBoj . AKO je p mpaBa HOpMaJiHa HA x y Tadku X Koja
npunajia papan [, onja je yrao uamely npasux p, XY HarubHuU yrao auepa
Koju rpaje pasau 37,4/, mro je npas yrao 360r HOpMaJHOCTH OBUX PaBHIU.
Haxse, XY je wmopmasna Ha nupaBuma x,p pasuu (” na je HOpMa/Ha Ha
pasuu [”. Cimuno ce jnobuja u ga je XY nopmanna na pasuu . IIpema
Tome, o || B" m Sgr o Sy = T, Bexrop Y X je mapanenan pasau 7', ma

. s .~ :

3aK/by1yjeMo fa je IJ=8y0T33 = 97,7217)?, IITO 3HAYM Jla je J KJym3ajyha
pediekcuja.
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6. Oype/iuT TUII U KOMIIOHEHTE M30MEeTpHUje KOja MPEeJICTaB/ba KOMIIO3UIIH]Y
nBejy ocHux pediexcuja S, o S, €yKIMICKOr IIPOCTOpa, Y 3aBHCHOCTH O
y3ajaMHOTI TI0JI0ZKaja TIPpaBUX P 1 (.

Pememwe: Heka je J = S, 0 §,. [IBe mpase y mpocTopy MOry IpuIajaTH
MCTOj PABHU U TaJla Ce TOKJIalajy, CeKy y jeJIHOj TauK! WM Cy TapaJjesHe, a
aKO He TIOCTOjU paBaH KOja WX CaJIPKU, OHJIa CYy OHEe MUMOUJIa3HE.

1° IIpase p, ¢ ce noknanajy. Taga je J =S8,085, = €.

2° Ilpase p, q ce ceky y Tauku S. Heka je m paBan Koja cajipKu 1pase p, ¢,
HEKa je S IpaBa Koja CaJipKu TauKy S ¥ HOpMAaJIHA je Ha PaBHU T, HEKA je o
paBaH Koja caJIpKu IIpaBe s, p 1 HeKa je [J paBaH Koja CaJIpyKu Ipase S, . 3a
CBaKy OJ] paBHU «, 3 BayKu Ja Cajp:Ku IPaBy S Koja je HOpMaJiHa Ha PABHU
7, na Baxku o, B L w. Cienn na je S, = Sy 0 S; u ja je S; = S 0 Sp, 1na je
J=8,08,=8,08,085,083 = 8,083 = Rs24(8,0)- Opujenrucanu yrao
Jiiejipa quje Cy IJbOCHU [, (v jeJTHAK je OpujeHTucanom yriiy usmely mpaBux
¢,p y PaBHH T KOja je HOpMaJHa Ha s, 1a je J = R a/(qp)-

3° Ilpase p,q cy napasienne. Heka je m paBaH Koja caJp»Ku IIpaBe p,(, «
paBaH KoOja CaJp:KU p W HOpMAaJHa je Ha paBHU T W [3 PaBaH KoOja CAJPIKU
¢ u HOpMaJHa je Ha pasHU 7. Tama je §, = S, 0S5, u §; = S 0 S, 1na je
J=8,08,=8,085,085,0853 = S5,08;. Heka je A npoussosbHa Tauka Ipase
p u B nonHoxje HopMmaJe u3 tauke A Ha npasoj ¢. [lomro cy p, ¢ napasense,
cineau g je AB nHopMmasiHa u Ha 1paBoj p. Ako je p’ mHopmasia y tadku A
Ha [PaBOj p Koja HpHIaJa paBHHU «, OHJja je yrao m3mehy mupasux p’, AB
HarubHM yrao Jiuejpa Koju rpajie o, 7, MITO je IpaB yrao 300r HOPMaJIHOCTH
opux pasun. [lakme, AB | «, a ciuano je u AB 1 [, mmo 3Ha4n ja cy
panu «a, 3 napanesnne u jga je J = T,z

P g
al Bl
| |
| |
¢ f |
Al 1B |
] ]
/ /
/ /
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4° Tlpage p, ¢ cy MmumomIa3He. Taja IoCTOj! IUX0Ba Je JMHCTBEHA 3a]e JHIIKA
HOpMaJia n Koja ux cede pejom y tadkama A, B. Heka je a paBan Koja cajipzKu
npase p,n, [ paBaH Koja cajp:Ku IIpaBe ¢,n, Y paBaH Koja cagapxu A u
HOpMAJIHA je Ha IPaBoj 1, a 0 paBaH Koja cajp:Ku B u HOpMaJIHa je Ha MpaBoj
n. PaBHU «,y ce cexy 1o mpaBoj p, a MOIITO PaBaH (v CaJpXKU MpaBy N Koja
je nopmaJjHa Ha paBHHE 7, ciaeau ga je o L 7. IIpema Tome, S, = S, 0 S,
Cauuno, paBaH (3,0 ce ceKy II0 IPaBoj ¢, a MOIITO paBaH [ CaIp:Ku IIpaBy N
KOja je HOpMaJlHa Ha paBHH 0, ciaenu Ja je S L 0. [Ipema Tome, S; = Sgo S;,
majeJ = 8,085, = §,08, 083 0S;s. PaBan [ cagpxum npasy n Koja je
HOpMaJIHa Ha paBHH 7, 1a je B L 7. Cnemn na je J = S, 08308, 0Ss. Heka
je ¢’ npeceuna npasa pasuu [3,v. Taga je ¢’ || ¢ (06e npase npunaajy paBuu
B, a nomro je n L v, onga je n L ¢, a Baxku u n L q), na je yrao usmebhy
MUMOWJIA3HUX MPABUX ¢, p UCTH Kao yrao u3mely mpasux ¢, p. PaBau «, 3 ce
CeKy II0 IIPaBOj N U OPUjEHTUCAHN yrao AueIpa duje cy IJbOCHH [3, (v jeTHaK je
OpHujeHTHCAHOM yTJIy m3Mely npasux ¢/, p y paBHU 7 KOja je HOpMaJIHa Ha N,
na je 8, 083 = Ry o4y p)- Moxkemo pehin 1a je u opujentucanu yrao usmely
MUMOMJIA3HUX [IPABUX ¢, P jeIHaK opujeHTucanoM yriay usmely npasux ¢, p.
Taxobe, pasum 7,0 cy HOpMaJsHe Ha 1paBoj n, na je v || 0. Crequ ma je
S, 085 = T,53- Hpema tome, T =Ry o4(qp) © Togi = Zn,M(q,p),Qﬂ'

)
B
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7. Heka cy OP,0Q,OR tpu mehycobuo nopmasine jiyku npocropa. /loka-
3aTH JIa je Komuosunuja Z5p 0 Z55 0 Zo3 TpaHc/almja.

Pemmeme:
R

Q
p

Heka je J = Z5p 0 Z@ o Z5z. Iomro Baxu na je Z53 = Sop o Tp,
ZO—Q> = ’TO@ 0Soq u Z53 = Sor © Tgp, cnen na je

3 = Son o Tz, Ty © Soq © Sor © Tog.

Kowmmosuruja Tpancianuja T3 o Tﬁ je TpaHciamnmja Tﬁ | Of & Ha ocHoBy
HPETXOIHOI 3aJiaTKa je Spg © Spp poTalyja OKO Ipase Koja je y Tadxku O
nopMmasHa Ha O P, OQ), mTo je npasa OR, 3a IBOCTPYKHI yrao KOji 3aK/IaIa]jy
npase OP,0(Q), mro je onpy:keHn yrao, jep cy mnpase OP,OQ melycobno
HopMmastHe. Jlakie, Spg o Sop = Sor, na je J = Spr © 72)@+(ﬁ€ o Sor © Tgp-
Ha ocnoBy Teopeme o TpancmyTanuju je Sog © 7'0@+O—R> o Spr Tpamcialmuja,
na je J KOMIIO3UIMja Te TPaHCJIallnje U TPAHCIAIIN]e 7;)—13, IITO 3HAYM Jia je J
TpaHcaImja.
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8. Jlokazarm J1a je y eyKJIUJICKOM IIPOCTOPY KOMIIO3WIINja CACTaBJ/bEHA O]
Tpu paBaHcKe pedJeKcuje KojuMa Cy OCHOBe ojpeleHe IJbOCHMMa TPHE/Ipa
OCHOPOTAITOHA pedJIeKCHja.

Permeme: Heka je o paBan Koja cajipzku 1mbocan Sbe, § paBaH Koja caaprKu

bocaH Sac u vy paBaH Koja cajpxKu 1spocan Sab tpuespa Sabe. [lorpedbro

je nokazarn Ja je msomerpuja J = S, 0 Sg 0 S, ocHOpoTarmona pediiekcuja.
S

Nszomerpuja J je MHIUPEKTHA, jep je KOMIIO3UIUja TPUjy WHIUPEKTHUX
m3omerpuja. Kako Tavuka S mpumaja cBUM TpuUMa paBHUMA «, (3,7, CJiean

3(S) =8, 08508.(8) =S, 085(5) = S, () = S,

ma je S ¢pukcHa Tauka mzomerpuje J. [Ipema Tome, J Huje kauzajyha pediex-
cuja. [IpernocraBumo na je J paBancka pediiekcuja. Ha ocnoBy Teopeme 37,
OHJIa paBHU «, [3,~ IpuUIaaajy jeanom rnpameny. Kako ce paBuu «, § ceKky 1o
1IpaBoj Koja cajipKu uBuity Sc tpueapa Sabc, Taj npaMeH Mopa OUTH KOaKCH-
jaJIHM TIpaMeH paBHU, Te OHJIA PaBaH 7y TaKohe cajpKu Ty IPABY, 1A U UBUILY
Sc. Mehyrum, kako paBaH 7y cagpzxku uBuie Sa, Sb, cjieau j1a cBe UBUIE TPU-
eqapa Sabc npunajajy pasuu vy, mro Huje Moryhe. Jlakie, J He Moxke 6uTH
paBaHcKa pedyiekcuja, 1a Mopa OUTH OCHOPOTAInOHa pedIeKCH]ja.
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8 XwunepbosindKa reoMeTpuja

Jlo caj cMo m3yvaBan €yKJIHJICKY TeOMeTpPHjy, Koja je 3acCHOBaHa Ha D
rpyna akcuoma (MHIUJEHIIMje, PACTIOpe/ia, MOLYIapHOCTH, HEIPEKUIHOCTH 1
napaJiesHocTn ). Bes akcuome mapasiesTHOCTH ce MOXKe J0Ka3aTh Jla 3a CBa-
Ky IpaBy a U Tadky B Koja joj He mpuiiajia BaxKu Jia y mUMa oiapeheHoj
paBHE 1oCcTOju Oap je/iHa IpaBa Koja CaJipyKu Tadky [3, a ¢ IpaBoM a HeMa
3ajeIHMIKNX Tavdaka. AKCHOMa mapaJjie;lTHoCTh ojipehyje Opoj TaKBUX MTPaBUX.

Axcuoma (Ilnejbep). Ioctioje upasa a u wavka B xoja joj ne Uputaga
wakxee ga Yy ruma ogpehernoj pasnu He UOCUWOJU Guwe 0g jeghe TUpase Koja
cagpotcu Wavky B, a ¢ Upasom a Hema 3aJegHUNKUT TAYAKA.

B

a

Mozke ce JjoKazaTn ja ako IOCTOje MpaBa @ U Tadka B ¢ 0BOM OCOOMHOM,
OHJIa CBaKa IIpaBa W TadKa Koja joj He MpHUIaja nuMmajy oBy ocobuny. [Ipema
TOMe, Yy €yKJIMJICKOj T€OMETPUjU 3a CBaKy IpaBy @ W TadyKy B Koja joj He
MIPUTIAJIa BayKNU Jia y IbUMa oJpeheHoj paBHU MTOCTOjU je IMHCTBEHA ITPaBa Koja
caJipKu B u napaJieina je ca a.

OBa akcmoma je eKBHUBAJIEHTHA IeTOM rnoctysiary u3 Eykmmmosux Fire-
Menata. OH je CKOpO JiBe Xm/bajie IojinHa OKyNupao HajBehe mMareMaTudke
ymoBe. Eykjunjacka reomerpuja je cMaTpaHa 3a jeJIMHY ,UCIHPABHY TreoMe-
TPUjy U MHOTH Cy TOKYIIABaJIU Jla JOKaxKy Jia je rmeru EyKaujaoB mocrysiar
MIOCJIE U OCTAJIMX aKCHOMa U rocTysnata n3 Ejnemenara. Y TepMuHMMa ak-
cnoMa Ha KOjUMa ce JlaHaC 3aCHUBA eyKJIMJCKa I'eOMeTpHuja, cMaTpaso ce Jia
je IlnejcdepoBa akcrmoma mocseauna akcuoMa u3 octaiaunx rpyna. Mehyrnm,
HCIIOCTABUJIO ce Jia TO Huje TadHo u jia je [lnejdbeposa akcrmoma HezaBucHa 01
octasux. [Ipema Tome, cacBUM je MCIIPABHO ITOCMaTPaTH NeOMeTPHUjy y K0joj
1opeJ; aKCMoMa MpBe YeTUPU I'pyIie BaxKu U cjejeha akcuoma.

Axcuoma (Jlobauescku). [loctwoje upasa a u Wwavka B xoja joj ne Uputaga
wakee ga Y 1wuMa ogpehenoj pasHy UoCcwoju suue 0g jeghe TUpase Koja cagp-
otcu Wavky B, a ¢ upasom a Hema 3aJegHUNKUT TUAYAKA.

B
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Mozke ce goKa3aTu Jia ako IOCTOje IpaBa a U Tadka B ¢ 0BOM 0COOMHOM,
OHJIa CBakKa IIpaBa M TadkKa Koja joj He IpHIajia uMajy oBy ocobuny. Jlaxie,
aKO YCBOJUMO OBY aKCHOMY, OHJIa 3a CBaKy HIpaBy a U Tadky B Koja joj He
NpUIaJia BaxKd Ja y buMa ojipeheHoj paBHEM TocToje Oap JBe IMpase Koje
caJipKe Tadyky B u Hemajy 3ajeJHUYKUX Tadaka C IIpaBoM a. l'eomerpuja
3aCHOBaHa Ha OBOj aKCHOME HA3UBA CE TUUEPOOAUMKOM TEOMETUDUJOM.

B

a

[Ipumerumo 11a oBje HHUje yHOTPeO/HEH U3pas ,lapaJjeaHe’, Kao IITo je
To O6MO ciIydaj y eyKIuJIcKoj reomerpuju. Pasjor Tome je mro nehemo cBake
JIBE JINCjYHKTHE IpaBe jeJiie PaBHU 3BATU TapaJsie/IHuM, Beh caMo OHe Koje
ucnymwanajy ojipeheno crojcrBo. Hanme, Heka je a npaBa u B Tadka Koja joj
He npuraja. ¥ muMa ojpeheHoj paBHH, TOCMATPajMO CBe TOJIyIIPaBe 4uje je
teme Tadka B. Heke oy Tux mosynpaBux ceKy IpaBy @, a HEKe je He CEKy.
Heka je n nopmasia u3 Tavuke B Ha 1paBoj a. ¥y CBaKoj OJ1 JIBejy TOJIypaBHHU Ha
KOje IpaBa n JIeJIu Ty paBaH Moryhe je CKyIl CBUX TOJIYIIpaBUX ¢ TeMeHOM BB
MIOJIEJTUTH Ha MOJICKYT OHUX KOje CeKY a W IMOJCKYIl OHUX Koje je He ceKy. [Ipu
TOME, CBaKa IOJIyIIpaBa IIPUITa/Ia TAYHO je/IHOM OJI TUX CKYIIOBA U He IIOCTOjU
HUjeJIHa TIpaBa U3 jeHOr MOJICKYIa Koja ce Hajiasn ,u3Mel)y” HeKux jiBejy u3
JIPYTOT TIOJICKYTI&, OJITHOCHO, He ITIOCTOjU MOJIyIIpaBa Koja He cede @, a MPUIiajia
KOHBEKCHOM YTJIy KOjU I'PaJie HeKe JBe MOJIyIIpaBe Koje CeKy IpaBy ¢, Kao HU
MTOJTyTIpaBa Koja cede a, a MpuIaa KOHBEKCHOM YTJTy KOJU T'PaJie HEKe JIBe KOje
He ceky npasy a. Ha ocHOBY akcmoMa HENPEKUIHOCTH W FHeHUX IOCJIE/IATIA
CJIJU JIa Y CBAKO] OJ1 TIOJIyPABHU Ha KOje MpaBa n JIeJn PaBaH IOCTOjU TaTHO
jesia rmoJiynpaBa Koja je TpPaAaHUYHA, Tj. KOja ce HaJla3W Ha T'PAHUIM u3Melhy
OHUX KOje CeKy W OHUX KOje He CeKy IpaBy a. le JBe rpaHUvHE TOJIYIIPaBe
He CEeKy MPaBy @ W IHBUX HA3WBAMO UAPAAEAHUM TIPABOj G, & TAKO HA3WBAMO
U IpaBe Koje caJipzke Te noJiynpase. CBe ocTtalie mpaBe Koje He CeKy MpPaBy a
Cy TUTEPuapaneste IpaBoj a.

OBaksa jiebuHUII]A TAPAJIETHOCTH YBOJIU CE€ U Y €yKJIUJICKO] TeOMeTPH-
ju, a rIaBHy pas/uKy u3Mehy eyKJIMICKEe U XUIMEePOOJIMIKe IeOMeTpHje YNHU
TO IITO Y €YKJIUJCKO] NeOMeTPUjU TOJyIpaBe Koje Cy TapaJieHe MpaBo] a
NpUTIa/Iajy jeTHOj MPaBOj, a y XUIEPOOJNIKO] T€OMETPHUjU OBE IOJIYIIPaBe
[pUIa/Iajy ABEMa pa3HUM ITPpaBUMA.

Xurepbomdka reoMeTpuja UMa J0CTa CJAMIHOCTU C eYKJIMICKOM T'eoMe-
TPHUjOM, jep Jese deTupu rpyie akcuoma. CBe TeopeMe eyKIIMICKe NeOMeTPH-
je, Koje ce Mory Jokasatu 0Oe3 kopwuiihema Ilirejdepose akcnome m mweHmnx
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[IOCJIe/INTIA, Bake U y Xunepbondkoj reomerpuju. [Ipumepn oBaksux Teope-
Ma cy CTaBoBH 0 MOJLYIAPHOCTU TPOYIJIOBa (HABEJEHHU Y TJIABHU 1), mocTOjame
jeIMHCTBEHE MpaBe jeJiHe paBHU Koja CaJIpxKu JaTy TadKy W yIpaBHa je Ha
J1laToj mpaBoj, Komujesa TeopeMa 0 HOPMAJTHOCTH IIpaBe U PaBHE, ITOCTOjAThEe
jeIMHCTBEHE TpaBe y MPOCTOPY Koja CaJp:KW JaTy TadKy W yIpaBHa je Ha
naroj paBuu uTd. McTo Tako, Teopeme eyKJIMJICKe TeOMeTpHje, Koje ce He MO-
ry jgokazatu 6e3 xkopuiihema [liejdhepoBe akcrnome u meHUX MOCTISTUIA, HE
Bazke y xurepOoimikoj reomerpuju. [Ipumepe oBaksux Teopema Bujehemo
KpO3 3aJaTKe, a 3a caJia HaBeIMMO HeKe K/byUYHe CTBapU KOje BaKe y XHIlep-
OOJINIKO] TEOMETPHU]U.

1. 36up yryioBa Tpoyria je mamu o 180°.

2. 30up yryioBa IPOCTOTr, paBHOT Y€TBOpPOyI/Ia je Mamu 360°.

3. IlocToju paBa y paBHI HOpMaJiHa Ha jeTHOM KpaKy OIITPOT yIjia Koja He
ceve HEeroB JIPYTIU Kpak.

4. Hentpasau yrao je Behu o gBOCTpYKOr ojrosapajyher nepudepunjckor
yriia.

5. [TocTtoju Tpoyrao oko Kojer ce He MOKe OIUCATH KPYT.

36up yryioBa y TpOyIiIy MOxKe 6uTu OmIo Koju yrao mamu o 180°, omHo-
CHO HUje UCTH 3a CBe Tpoyrjose. VcTu 3ak/bydak BaxKM U 3a MPOCTE, paBHE
YeTBOPOYTJIOBE.

[TormTo mapaJjeTHOCT HEMa UCTH CMHUCA0 Kao Y €yKJIMJICKO] I'€OMETPHUjH,
HEMAaMO IapaJjiejiorpaM, HUTH TBphema Be3aHa 3a mapasesorpam. [lomro je
30Mp yIJIOBa CBAKOI IIPOCTOL, PABHOI YeTBOpOyT/Ia Mamu o 360°, He mocToju
YeTBOPOYTao C YETUPH TIpaBa yrja, Ia He IMOCTOjU HU MPaBOYTaoHWK. Y Ha-
MepH Jj1a JIokaxky l[liejdepoBy akcmomy Ha OCHOBY aKCHOMa OCTAJUX I'PYyIAa,
marematundapu bH. D. Cakepu u J. X. Jlambepr mocmarpasn cy ompehene
BPCTE YEeTBOPOYIJIOBA U IOKYIIABAJIM Cy Jla JOKaxKy Jila OHU MOpajy OuTH
npasoyraouuti. Haseiumo jedunuimje oBux 4eTBOPOYIIOBa.

Hedbunumuja 56. Heka je ABC'D derBopoyrao y paBHHU TaKaB Jla BarKu
ADAB = LABC = 90° u AD = BC. OBakas derBopoyrao Hazusa ce (Ca-
kepujesum wewmsopoyirom. Crpanuna AB masuba ce ocnosuuom Cakepuje-
BOT' YeTBOpOyIJIa, crpannna C'D HazuBa ce UpotwusoCHOBULOM, & TIOLyIapHe
crpanrutie AD, BC nasuBajy ce 6ounum ciparuyama CakeprjeBor 9eTBOPO-
yTIIA.

D C
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Hedunumnuja 57. Heka je ABC'D derBopoyrao Koju umMa Tpu IIpaBa yrJia.
OBakaB 1eTBOpOyTrao Haszupa ce JIambeptiosum 4elmeopoyiiom. AKo cy yrio-
Bu £ DAB, L ABC, A BC'D upasu, ouga cy crpanune AB, BC' ochosne ctipa-
nuue Jlambeprosor gerBopoyria ABCD.

D
C

A B

VY eykumickoj reomerpuju cy Cakepujeru un JlambepToBM 1€TBOPOYTIOBH
MIPABOYTAOHUIIA. ¥ XHUIIEPOOJNYIKO] FeOMETPHUjU He MTOCTOje MPABOYTAOHUIIH.

Y xurepboJIMIKO] TeOMETPHjU BayKU CBUX IE€T CTABOBA O IOJLY/IaPHOCTH
TpoyrJioBa. VcrocraBba ce jia IOCTOjH jOII jeJlaH CTaB O MO/LY/IapHOCTU TPO-
YTJIOBA.

Cras 6 (VVYYV). Hexa cy gawu wpoyirosu NABC u ANA'B'C'. Axo saorcu
ABAC = AB'A'C'", KABC = LA'B'C’, LACB = LA'C'B’, onga caegu ga
je NABC = NA'B'C".
IMocaeauua. V xutepborunko] leomewpuju, CAUMHOCTE je UCTLO WO U To-
JYJAPHOCT.

[Ipema Tome, y XurepboInydKoj TeOMETPHUjU He Bake HU TajiecoBa TeopeMa

HU IbeHe IIOCJIeIHIIE.
B

b

A a

Bparumo ce akcrnomu JlobadeBckor u jepuHUIIjU TapAJIeTHOCTH ITPABUX.
Heka je a mpaBa n B Tadka Koja joj He npumiaja. Heka je A moHOXK]je HOpMaJe
u3 Tauke B Ha mpaBoj a, Bb jeana oj JBejy HOJIyIIpaBuX ¢ TeMeHOM B Koje
cy napasiesine npaBoj a u L ABb = . Ilomro je nonynpasa Bb rpanudna
OJIyIIpaBa, Koja y ImojaypaBHEH ¢ pyboMm BA kKoja caapzku moJymnpaBy Bb
pa3jBaja moJIyrpase ¢ TeMeHOM B Koje ceKy IpaBy @ OJI OHUX KOje je He CEeKY,
ceau J1a OMJTo Koja moJryipaBa ¢ TeMeHoM B, Koja mpunasia yriay £ ABb, ceue
npaBy a. Jlakie, ako je momynpasa Bp Taksa 1a je £ ABp < @, oHga Bp ceue
a, a ako je ¢ < LABp < m,ouna Bp He cede a, aJin HEje HU apaJie/iHa IpaBoj
a. ¥Yrao ( ce Ha3UBa YLAOM TaAPAAeAHOCTY, TadKe By ogHOCY Ha IIpaBy a.

Yrao napaJieJTHOCTH je, HapaBHO, Moryhe jedunucaTH U y €yKJIUJICKO]
reomerpuju. MehyTum, y eyKJIMICKOj F€OMETPHJH je yrao HapasaeIHOCTH YBEK
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[paB, 11a HUje MpeTepaHo 3aHNMJ/bUB 3a Pa3MaTpambe. 3a Pa3IuKy O eyKJIN/I-

CKe reoMeTpuje, Yy XUMepOoJIUIKOj TeOMETPHUjU je yrao MapaJie/IHOCTU YBEK

omrap. Huje Termko mokazaTn ga yrao mapaJie;IJHOCTH 3aBUCH CaAMO O] [Ty K-

ne jyxun AB. 3aro je moryhe nedunncaru dynkuujy IT : (0, +00) — (0, %),

KOja cJIMKa JiyzKu y ojrosapajylhie yriose mapasnenaoctu. laxie, [I(AB) = .

OBa dynkiuja nasusa ce pynryujom Jlobavescror. Ona je HenpekuiHa, CTpo-
™

ro onagajyha u saxknu lim I(z) = § u lim II(z) = 0. ITomTo je cTporo
z—0+4 T—+00

onaajyha, nocroju men uuseps 1171,V szamamuma hemo cmarparu ja cy
dbynxnuje 11, 117! nosnare.
[MITo ce Tnue xunepnapaJieJJHOCTH, BaxKu cJiejieha Teopema.

Teopema 48. Jlse tpase y pasru cy ruleplapasesne axo U Camo aKo To-
CWOoJu TUPasa n Koja je YyupasHa Ha obema. Ako WaKea Upasa TOCUWOJU, OHA je
JEGUHCTILBEHA.

Ako 6u mocrojasie jBe 3ajeHUYKe HOpMAaJe XHUIeprapaseJHuX MpaBuX,
bUXOBE IIpecedHe TadKe Ca THM IIpaBUMa 6I/I.He 6I/I TeMeHa IIpaBOYI'aOHUKa
(deTBOpOYIUIA KOJU MMa YeTHPH MPaBa YIJia), a MPaBOyTaOHWK HE MOCTOJU Y
XUTIEPOOJTMIKO] T€OMETPH]U.

CrioMeHnMo joIIt KOju TUIIOBHU ITPAMEHOBA IIPABUX MIOCTOje Y PABHU XUIIEP-
OoJImvIKe reoMerpuje.

Hedbunumuja 58. 1. Ckyn cBUX NpaBUX je/iHE PABHU KOje CaJIpKe HEKY
TadKy S Te PaBHU YUHE EAUTLWWUYKU UPAMEH, Tj. TUPAMEH KOHWKYPEHUHUL
upasux. Tadaka S je cpeguwiiie TOT MpaMeHa.

2. CKyn CBUX IPAaBUX jejHe PABHU KOje Cy THapaJsieHe HEKOj IMOIyrnpaBoj As
Te paBHU, 3aje/THO ca IIPAaBOM KOja CaJIpXKU Ty HOJIYIIPABY, YUHE UAPaAOOAUYKY
upamen, Tj. upamer Uapareanur upasur (y MCTOM CMepy).

3. CKyI cBUX IIPABHUX je/IHe paBHU KOje Cy yIIPaBHE Ha HEKOj IIPABOj S Te PaB-
HU YUHE TUUEPOOAUYKY TPAMEH, Tj. TUpameH TUUEPTUAPANeAHUT UPLEUT KOje
UMajy UCTY 3ajeHu4YKy HopMaJsy S. [IpaBa s je ocnosuuya Tor npameHna.

T\

Heka je X mpamen npasux y paBuu m X HpPOM3BOJ/bHA TadKa T€ paBHU
KOja HHje CPEJHUINTE eJUNTHIKOr IpaMeHa (ako je X' eJMNTUYKU [PaMeH).
Eruuyuxa je ckyn Tavaka y paBHH KOje Cy OCHOCUMETPUYHE Tadyku X y OJI-
HOCY Ha mpaBe mpamena X. Ako je X eIunTWakyM nmpaMeH ca CPeIuIITeM S,
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eMUIWKII je kpyl ca cpequwitiem (yeniipom) S u woayupewnuxom SX. Axo
je X mapabo/m4Ku mpaMeH, emuiuKk je opuyukas. Ao je X xumepbomakn
[IpaMeH C OCHOBHIIOM §, EIUIMKJI je CKYIl CBUX Tadaka Y y mojypaBHu $X
rakBux Ja je YY' = XX’ e cy Y/, X' perom nmojHoxKja HOpMasta u3 Y, X
Ha 1paBoj s. Taj enuIuKII je exsuguctluaniia ¢ 0CHOBUUOM S U BUCUHOM h.

1. [Ipase ompehene ocuoBuom n mporuBOoCcHOBUIOM CakepujeBOr IeTBOPO-
yIula cy xuneprapaJsende. [lokazaTn.

Pememwe: Heka cy M, N pemom cpemutita ocuoBuile AB 1 IPOTUBOCHOBUIIE
CD CaxepujeBor derBopoyriia ABCD. Hokaxumo jga je M N 3ajegnmaka
HopMmasta nipaBux AB,C' D, omakie he ciaeauTu j1a ¢y oBe IpaBe XHUIleprapa-

JIEJTHE.
D C

A M B

[Tocmarpajmo tpoyriose AAM D, ABMC'. Tlomro je AM = M B (jep je
M cpenumre AB), K DAM = LCBM = 90° u AD = BC (jep je ABCD
Cakepujes ueTBOpoyTao), na ocuoBy crasa CYC cieau ja cy OB TPOYTJIO-
Bu nojynapuu. dakie, ciemn na je MD = MC, ADMA = ACMB = ¢ u
AMDA = AMCB = 1. llocmarpajmo cama tpoyrsioe ADNM, ACN M.
[Tomro je DN = CN (jep je N cpemumre CD), DM = CM (nobujero
u3 nperxojaHe noaynapuoctn) u NM = NM, cieau ja ¢y OBH TPOYTJIO-
Bu noaynapau. [Ipema Tome, omapae ciaemu jga je LMDN = AMCN = 0,
ADMN = LCMN =nu AMND = LMNC = «. [lame, creaun na je
LADC = LADM +£LMDN =9+60 = LBCM+AMCN = £BCD u na je
LAMN = LAMD + £ADMN = ¢+n=4ABMC+ LCMN = LBMN = 3.
[Tomro je 180° = LAMB = LAMN + ABMN = 5+ 3 = 20, ouga je
8 =90°, ma je MN 1 AB. Taxobe, momro je 180° = K DNM + LCNM =
a+a=2a, ouga je a = 90° ma je MN L C'D. Jlakne, M N je 3ajeqnuaka
nopmaJia nipaBux AB, C'D, mTo 3Ha4n jia Cy OHE XUIepIapaJsiesHe.

Teopema 49. Ilpasa xoja cagporcu cpequuiia 0CHOBUUE U TPOTUBOCHOBUUE
Caxepujesor wetwsopoyiig je Hurosa 3ajeqHuvka HOPMAQ.
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2. YruoBu Ha nporuBocHoBHIM CakepujeBOT YeTBOPOYIJIA Cy IMOIYIAPHU W
omtpu. /lokazaru.

Pemmeme:
D C
A B

Y mperxomHOoM 3a7aTKy cMo jgokazann ja je LADC = ABCD = 7.
Jlake, yrjioBu Ha TPOTUBOCHOBUIM Cy ToayaapHu. lIpernocraBumo cympoT-
HO, Jla Cy OBHU YTJIOBM IpaBW WiIW Tymu, Tj. Aa je v > 90°. Tanma 3a 30up
yrioBa derBopoyria ABCD Baxu £ DAB + £LABC + ABCD + £LADC =
90°490° 4~y 4+~ > 180°+2-90° = 360°, mTO je y KOHTPAJIUKITU]I C INHHEHU-
IIOM J1a je 30up yIJioBa IIPOCTOT, PaBHOI YeTBOpoyIJia Mamu o 360°. lakire,
npeTocTaBka Ja je v > 90° muje Tavyna, na je v < 90°, mro 3HaYM J1a Cy
YIJIOBU Ha MTPOTUBOCHOBUIIN TIOJTY/IAPHU U OIITPH.

3. JHokazaru ga cy xasa Jlambeprosa dersopoyria ABCD u A'B'C'D’ ca
omrrpuM yriaosuma D u D' nogynapsa ako je:

a) AB = A'B', BC = B'C"; rYAD = A'D', CD = C'D';
6) AB = A'B', AD = A'D'; 1) AD = A'D', 4D = £D';
B) AD = A'D', BC = B'C'; §) AB = A'B', D = 4D/

Pemteme: Heka cy ABCD, A’B'C’' D’ Jlamb6epToBI 4€TBOPOYTJIOBH C OLITPUM
yriaoBuMa Koji remena D, D'

a) AB = A'B', BC = B'C"

B A

Heka je AB = A'B', BC = B'C'. Kako je u LABC = LA'B'C" (upaBu
yruon), npema crapy CYC cienn na je AABC = AA'B'C'. Tlpema Tome,
AC = A'C', ABAC = LB'A'C" = p u LBCA = LB'C'A’ = 3. Yruosu
£DAB,{D'A'B’" cy npasu, na cieau ja je L DAC = 90° — o = LD'A'C’.
Cimano, L DCA =90° — ¢ = LD'C'A’. lakie, npema craBy YCVY ciequ na
je ADAC = AD'A'C' naje AD =A'D',CD =C'D'"u LADC = LA'D'C".
[Tpema Tome, yerBopoyriosu ABC D, A'B'C' D’ umajy nojysapHe cTpaHuie
U YTJIOBE, I1a Cy U OHH MelycoOHO oIy IapHu.
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6) AB = A'B', AD = A'D
D D’
C c’

A B A/ B/

Heka je AB = A'B',AD = A'D'. Kaxko je u £ BAD = AB'A'D’ (upaBu
yrsiosu), pema crapy CYC ciuenn ja je AABD = AA'B'D’. Tlpema Towme,
BD = B'D', XABD = LAB'D' = p u LADB = LA'D'B’ = 4. Yruosnu
LABC, L A'B'C" cy npasu, na ciean ja je LDBC = 90° — ¢ = LD'B'C".
Takohe, L BCD = AB'C'D’' (upasu yryioBu), na npema craBy ¥ YC cie-
m ABCD = AB'C'D’. Jakue, ciequ na je BC' = B'C', CD = C'D' n
ABDC = AB'D'C" = 0. Kako je LADC =+ 0 = LA D'C’, cnequ na cy
gerBopoyriaosuma ABC D, A’B'C' D' nonynapse cBe cTpaHuIle U yIJIOBH, &
cy u oHu MehycoOHO 1oy TapHU.

Hanomena 13. lonarno, gokasauu cMo jga ako cy ABCD, A'B'C'D’ Jlam-
6epTOBM YETBOPOYIJIOBU C OINITPHUM yIJIOBHMa Koj Temena D, D’ taksu ja
je BC = B'C',CD = C'D', ouna cy onn meljycobHo mnomymapau. 3aucra,
ako mpomMeHnMo uMmena tadkama A, B,C, Dy P,N,M,Q uw A", B, C'", D" y
P N' M, Q' ouna cy MNPQ, M N'P'Q)" JlambepTroBu 4eTBOPOYIJIOBU C
OIITPHUM yTJIOBUMA KOJI TeMeHa ), Q' raksu naje MN = M'N', MQ = M'Q)’,
na je, Ha ocHoBY nperxojuor, M N PQ = M'N'P'Q)’. C o63upom Ha TO J1a Cy
MNPQ, M'N'P'Q)' npyra nmena 3a derpopoyrsioee ABCD, A'B'C'D’, cne-
mu na je ABCD =2 A'B'C'D’.

B) AD = A'D', BC = B'C

D/

C c’

D DI/

A A B A B’

[Tpernocrasumo na je AB # A'B’. Bes ymamera OIIITOCTH, MOXKEMO
npernocraput ja je AB > A'B’. Tana wa ayxwu AB nocroju tauka A”
takBa 1a je A”B = A'B’. Heka je n nopmana Ha AB y tauku A”. [Ipasa n
ceue ayxk C'D. 3aucra, npaBa n cede jay:xk AB y tauku A” u He cede ayx
BC, 3aro mrro cy n u BC xunepnapasesne (AB uum je 3ajeHrndka HOpMAaa),
na ua ocuoBy llamose akcuome n ceue ayxk AC. Ilomro n He ceve HU JTyK
AD, 3aro mro cy n u AD xuneprnapasesnse (AB uM je 3ajeJHIYKA HOPMAJIA),
Ha ocHoBy llammose akcuome n cede myxxk C'D y nekoj tauku D”.
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D, pr D’

A A B A/ B/

Yerpopoyrao A" BC' D" je Jlambeptos, ¢ omTpuM yriaoM Koj Temena D"
u Baxu A’"B = A'B' u BC = B'C’. Ha ocHoBy jnena a) cieiu ja je
A'"BCD" =2 AB'C'D’, na je A”D" = A’D" = AD. Cneju ja je 4eTBopoyrao
AA"D"D Cakepujes, na cy yriaosu L ADD" £ DD"A” na nporunBocHoBuu
DD" omrrpu. Mehyrum, u yrao £ A”D"C je omrrap, na je 180° = L DD"C =
LDD"A" + LA"D"C < 90° + 90° = 180°, mrro je memoryhe.

Hakne, npernocraska ja je AB # A'B’ je norpemna, na je AB = A'B’.
[Tormro Jlambepropu werBopoyriiou ABC D, A’B'C'D’ 3anoBoibaBajy ja je
AB = A'B’, BC' = B'C’, na ocHoBy nena a) ciean na cy onn MehycobHo
HO/YIapHU.

r) AD =AD" CD=C'D'

[Ipernocrasumo ja je AB # A'B’. Be3 ymamema OIIITOCTH, MOXKEMO
npernocrasutu Ja je AB > A'B’. Tana wa nyxu AB nocroju tauka B”
rakBa Ja je AB” = A'B’. Heka je n nopmana na AB y tauku B” u neka je
C" nonnoxkje HopmaJie u3 D Ha paBoj n. Kako cy AB, DC" xunepnapasesite

(n um je 3ajeqautka HOpMasa), ciaean aa Baxu D, C” = AB.
D/

X C
ok

A B B A/ B/

Yersopoyrao AB"C" D je JlambepToB, ¢ OIITPpUM YIJIOM KOJ TemeHa D u
Baxu AB" = A'B', AD = A’D’, na na ocHOBY jiesia 6) cJie/iu Jia cy 4eTBOpOy-
riosu AB"C"D, A'B'C' D' nogynapun. Jakne, DC" = D'C' = DC. Cimuno
Kao MaJIolpe, Ha ocHoBy Ilamose akcrome npasa n cede Hajupe ayx AC, a
sarum u jiy2K C' D y nekoj tauku X . Baxxu D, X = AB, na 360or D,C" = AB,
cnequ na Baxku X,C" = AB. Tauka X je pasymunta oj tauke C”, jep 6u y
cynporaoM 360or DC” = DC rmauke C,C” 6uje ujaeHTHIHE, IITO 3HAYU JIa
6u u3 Tauke C' mocrojasie JiBe pasjauduTe HopMase Ha npasoj AB (mpase n u
CB). llpema tome, Baxxu B(B",C", X)) nmu B(B”, X, C").

Heka je B(B"”,C”,X). Kako noaynpasa C”X ceue ayxx CD, cieau ja
ona upunaja yriay £DC"C. Yrao £DC"”X je npas, na ciean jia je yrao
ADC"C ryn. Mebhyrum, tpoyrao ADC"C' je jemHakokpak, Ia Cy yIJIOBA
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L£DC"C, £DCC" nonynapuu u omrpu. Jlakse, yrao £ DC”C je uctoBpeMeHo

U OIITap U TYII, MITO je nemoryhe.
/

C// C Cl

B" B A B’

Heka je B(B", X,C"). Kako moaynpasa C”X ceue gy CD, crenn ja
ona npunaga yriay £ DC"C. Y¥rao £ DC"B" je npas, na cieau Ja je yrao
£DC"C tyn. Mehyrum, tpoyrao ADC"C je jeqHAaKOKpakK, ma Cy YIJIOBH
LDC"C, £ DCC" nopynapuu u omrpu. Jdaxie, yrao £ DC"C je ucroBpeMeHoO
U omrTap M TYIL, IITO je Hemoryhe.

Haxuie, npernocraska ja je AB # A’'B’ je norpemna, na je AB = A'B’.
[Tomrro JlamGeprosu uyersopoyriosu ABC D, A’B'C'D’ 3anoso/baBajy 1a je
AB = A'B'JAD = A'D’, na ocHoBy nesa 6) cuenn ja cy onu mehycoGHO
HOYIapHU.

n) AD = A'D', LD = LD’

/

C// C C/

A B// B A/ B/

[Tpernocrasumo ja je AB # A'B’. Bes ymamema OIIITOCTH, MOKEMO
npernocraput ja je AB > A'B’. Taga na jayxu AB nocroju tauka B”
takBa ja je AB” = A'B’. Heka je n nopmana va AB y Tauku B” u Heka je
C" nognOXKje HOpMaJie u3 Tadke [ Ha MpaBoj n.

Yersopoyrao AB"C"D je JlambeproB ¢ omrpuM yrjiom Koy temena [
u Baxu AB" = A'B', AD = A'D’. Ha ocuoBy jenia 6) cienn ja cy 9eTBO-
poyrsosu AB"C" D, A'B'C'D’ nonynapuu, na je LADC" = LA'D'C’, a no
npernocrapiu, dersopoyriaosu ABC'D, A'B'C'D’ umajy nopymapHe yrioBe
Koz remena D, D' na je LADC"” = LADC. Ilpema tome, tauka C” npura-
na upasoj C'D, ma yerBopoyrao B” BC'C” uma derupu mpasa yrija, IITO je
Hemoryhe.

Haxuie, npernocraska ja je AB # A’'B’ je norpemna, na je AB = A'B’.
[Tomrro JlamGeprosu uyersopoyriosu ABC D, A’B'C'D’ 3anoso/baBajy 1a je
AB = A'B'JAD = A'D’, na ocHoBy nena 6) caenn ja cy onu MehycoGHO
MOy IapHU.
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§) AB = A'B', D = 4D

D o
D" C
C// O/
A B A/ B/

[Tpernocrasumo sa je AD # A'D’. Bes ymamema OIIITOCTH, MOXKEMO
npernocrasutu ja je AD > A'D’. Ha nyxu AD nocroju tauka D" taksa ja
je AD" = A'D’. Heka je C" nogaoxje nopmase u3 D" na npasoj BC.

Yerpopoyrao ABC” D" je JlambeprtoB, ¢ omTpuM yriaoM Koj Temena D"
u Baxku AB = A'B') AD" = A'D’. Ha ocuoBy jieia 6) ciequ jia Cy 9eTBOPO-
yrinosu ABC"D", A'B'C'D’ nonynapun, na je LAD"C" = LA'D'C" = ¢, na
je LC" D" D = 180° — . 1o npernocrasuu, yersopoyriosu ABCD, A’B'C'D’
nMajy mojyapue yriaose koj remerna D, D' na je £ D" DC = . Jlakne, 36up
yrsoBa dersopoyriaa D"C"CD je 180° — ¢ 4+ 90° + 90° + ¢ = 360°, mrro je
Hemoryhe.

Haxuie, npernocraska ja je AD # A'D’ je norpemna, na je AD = A'D’.
[Tomrro Jlam6eprosu uersopoyrinosu ABCD, A'B'C'D’ 3anoBomasajy na je
AB = A'B')AD = A'D', na ocnoBy nena 6) ciaeau na cy onn Melycob6HO
HOJLy/IaPHU.

4. Jlokasatu ga cy jasa Cakepujea derBopoyria ABCD u A'B'C'D’ ca
ocuoBama AB u A’ B’ noaynapha ako je:

a) AB = A'B', BC = B'C", r)AB = A'B', LC = £C;
6) AB=A'B', CD =C"'D'; n) BC = B'C', £C = LC";
B) BC = B'C', CD =C'D'; h)CD =C'D', LC = LC".

Pememe: a) AB= A'B', BC = B'C'
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Heka je AB = A'B’, BC = B'C". Kako je u LABC = LA'B'C" (upasu
yryiosu), npema craBy CYC ciequ ja je AABC = AA'B'C’. IIpema Towme,
AC = A'C', ABAC = AB'AC" = p u ABCA = £B'C'A’ = 4. Yriosu
ADAB,AD'A'B’ cy upasu, na cieau ja je LDAC = 90° — o = AD'A'C".
Takobe, uerBopoyrimosu ABC D, A'B'C'D’ cy Caxkepujesu, na je AD = BC
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