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1 Ilomymapuoct

[Toscernmo ce cTaBoBa O TOAYIAPHOCTH TPOYIJIOBA. JACHO HaM je jia JiBa
noJtyJapHa Tpoyryia uMajy mehycobHo mojiyiapHe ojronsapajyhe crpanuiie u
yraose. Obpatro, 3a jBa Tpoyria AABC u AA'B'C’ n1oBosbHO je jokazaTn
caMo 3a HeKa TPH Iapa CTPaHWIA WK YIJIOBa Jjia cy nojynapau. CraBoBu
KOJH ce JI0OKa3yjy Yy TEOPUju 1 KOju Jlajy OBe JIOBOJbHE YCJOBE 3a MOy IaPHOCT
JiBa Tpoyria 30By ce CTaBoBM O mojyjapHOCTH TpoyryioBa. ma ux mer u
cajia hemMo X HaBeCTH.

Cras 1. Hexa cy gawu wpoyirosu NABC u NA'B'C'. Axo sascu newtio
0g caegehet:

1° (CYC) AB=A'B', {BAC = {B'A'C", AC = A'C";

2° (CCC) AB=AB', AC=A'C", BC = B'C’;

3° (¥YCY) LBAC = AB'A'C", AB=A'B', {ABC = LA'B'C";

4° (CCY) AB=AB", AC=AC", LACB = LA'C'B', a yirosu £LABC u
LA'B'C" cy oba owpa, oba upasa unu oba Wyua;

5° (VYC) AB = A'B', L{ACB = LA'C'B', {BAC = LB'A'C";

onga je NABC = NA'B'C'.

c c’

A B A/ B/

Jlakye, cBakM 0J1 cTaBOBa, 1°—5° eKBUBAJIEHTAH je ca MOJLyapHOIINYy TpPOo-
yriaosa ANABC u NA'B'C'.

[TpumeTnmo j1a Ko TpOyT/IoBa HE MOXKEMO TEK TaKO IMUCATH 3HAK , =" yMe-
cTo 3HaKa ,,=~=". KoJ1 JIy?K1 1 yIJI0Ba e TO MOXKe TOJIEPUCATH, jep ce Ty YMeCTO
JEJIHaKOCTH CKYIIOBa Tavyaka MUCJIN Ha, jeIHAKOCT JIy?KUHA Ty KU, OJIHOCHO Me-
pa yrioBa. Mehyrum, ojarosapajyha mepa 3a Tpoyrjiose je MOBPIIUHA, a JIBa
TPOyTIJia Koja UMajy UCTY HMOBPIINHY HE MOPajy OUTH HOIyIapHA.

Bparumo ce caga ma CraBose o mnojyapaoctu Tpoyriosa. Ha npsu 1o-
rJIeJ] HaM ce MozkKe YIuHuTH fa cy ctaoBu YCV u Y YC ucru, jep yKOJIMKO Cy
HaMa I03HaTa HEKa JIBa yIJia TPOyIJia, IO3HAT HaM je U Tpehu 300r Tora 1o
je 36up yriosa y Tpoyriy jemaak 180°, omnocno m. Ho, Ha oBOM mpeamery
ce M3yvaBajy JIBe reoMeTpHje, eyKJINJICKa U XUIepoomika. FyKimicka reo-
MeTpHja je crapjap/iHa, yooudajeHa reoMerpuja ¢ KojoM ce cycpehemo jorr
y OCHOBHO] IITKOJIU, 8 O XUIIEPOOJINYIKO] "eOMeTpHUju hemMo yuuTu KacHuje. 3a
cajta hemo pehu ja ce ucriocras/ba jga he y Xumnepboanydkoj reoMmeTpuju 36up



YIJIOBA Y TPOYIVIY YBEK OUTH MAarbU OJ1 T U Jia Taj 30up MoxKe OUTU OUJI0 KOju
6poj usmehy 0 u 7.

Ocum cTaBoBa O MOYAAPHOCTH TPOYTJIOBA, KOpUCTHNEMO jeJIHO BeoMa, Ba-
JKHO TBpheme Be3ano 3a napaJesnorpam. Hajnpe najmo pedunuimjy mapaJe-
JorpaMa.

Hedbununmja 1. Yersopoyrao ABCD je uapasenotpam axo je AB || CD u
AD || BC.

Teopema 1. Hexa je y pasru gawi xkonsekcan wewsopoyiao ABCD. Caegeha
wephera ¢y exsusaNeHUIHA.

1° Hewmsopoyiao ABCD je uapanenoipam.

2° Csaxa gsa cycegna yina wewsopoyina ABCD cy cyusementuna.

3° Iaposu nactupammruz yirosa wetwsopoying ABCD cy uaposu togygapHuz
YLA08A.

4° AB||CD v AB=CD

5° AB=CD u AD = BC

6° /lujatonane AC' v BD umajy 3ajeghuvko cpequuiiie.

Teopema 2 (Yrinosu ca napajienunm kparuma). Hexa cy £pOq u £p'O'q
waxeu ga je Op || O'p" uw Oq || O'q. Taga je £pOq = Lp'O'q" uru £pOq +
£p'O'q = .



1. (Cpeama nunauja Tpoyraa) Axo cy By u Cy cpepuinra nyxu CAu BA
tpoyriia ABC', ouya cy npase BC u B;C) napasenune u Baxku B1C; = %BC’.

Pemnieme: A

B

Heka je D mauka na nosnynpasoj Cy By taksa ja je C1B; = B1D. Tana je
rauka B cpemgumre mujaronasa AC u C1D gerBopoyria AC;CD, te je on
napadsiesiorpam. Crenn na je ACY || CD un na je ACy = C'D xao Hacupamue
crpanure mapaJenorpama. Kako je ACY = C1B jep je Cy cpemumre AB,
nmamo 1a je C1B = CD, a kako cy npase AC] u C1B ucre, ciaenn ja je u
C1B || CD. Onasuie 3ak/byayjemo na je ueropoyrao BC'DC| napajiesiorpam,
na umamo na je BC' || C1D u BC = C1D. Kako umanmo ja cy npase C1B; u
C1D ucre, ciequ na je C1 By || BC, a kako je By cpepumre C1 D, ciaemun ja
je C1By = 301D = 3 BC, mro je u Tpebasio J0Ka3aTh.

Hedunumuja 2. Jlyx koja moBe3syje cpeuiiira jise crpanute Tpoyria ABC
30Be ce cpegroa aunuja Tpoyria AABC.



2. Ako cy A, B,C, D gyerupu pazmmaure taduke u M, N, K, L, P, () cpenuiira
nyxu AB, BC,CD, DA, AC, DB pejioMm, JJOKa3aTH:

a) MNu KL, MPwu QK, NP u QL cy meljycobHO nojyiapte jiyxu;
6) ayxu LN, MK, PQ) nmajy 3ajeTHUTKO CPEJIUIIITE;

B) cBaku o yrioBa L PMQ, LPNQ, LLMN mnonynapan je jeHOM O
yriioBa kojer ojpehyjy npase BC u AD, ABu CD, AC u BD.

Pemmeme: C

A M B

a) Kako cy rauke M u N cpemumra jayxxu AB u BC, pemom, nxyx MN
je cpenma smumja Tpoyria AABC, na s3akipydayjemo ga je MN || AC u
MN = %AC’. Taxobe, KL je cpemma mmunja tpoyriaa AACD, na ciaequ ma
je KL || AC u KL = ;AC. Baxsmyuyjemo na je MN || KL u MN = KL.
Camano je u QK cpeama smanja tpoyria ABCD, na je QK || BC' n
QK = %BC’. Takobe je M P cpenmwa jmauja rpoyria AABC, na je M P ||
BC u MP = BC, na saxsmydyjemo ga je QK || MP u QK = MP.
6) I3 gerna a) mvamo na je MN || KL n MN = KL, na je 9eTBOpoyrao
M N K L napasenorpam. Cienn ja mwerose jpujaronane MK n LN umajy 3a-
jemanuko cpepumre. Takobe, u3 jesa a) sakmpydyjemo ja je QK || MP u
QK = MP, na je werBopoyrao K PM() napasnenorpam. OaBjie 3aK/bydy-
jemo ja mwerose jgujaronasie KM u P(Q) mmajy 3ajeqaudko cpeguinre. Kako
cmo mokazamn Jga u MK n LN mMmajy 3ajeTHIYKO CpeJIuITe, a CBaKa JIyK
MMa jeJIMHCTBEHO CpeJuiTe, caeau da cse Tpu ayxu (MK, LN u PQ) nmajy
3ajeITHIYKO CPEJIUIIITE.



A M B

Hyx PM je cpenma qunuja tpoyriaa AABC, na je PM || BC, a nyx MQ
je cpeama smanja rpoyria AABD, na je MQ || AD. Ako ca £L(AD, BC)
03HAINUMO yrao Koju rpaje npase AD u BC, onma Taj yrao u yrao £ PMQ)
nMajy mapaJiesine Kpake, mma cy noaymapan. daxiae, LPMQ = £(AD, BC).

Hyx PN je cpenmwa smanja tpoyria AABC, na je PN || AB, a nyx
NQ@ je cpenmwa nuauja Tpoyriaa ABCD, na je NQ || CD. Yrao xoju rpaje
npaBe AB u CD u yrao £ PN() nmajy mapaJiejiie Kpake, IIa Mopajy ouTu
jemmaxu, onnocto Baxku £ PNQ = £(AB,CD).

Konawno, LM je cpemma maunuja tpoyriaa AABD, na je LM || BD, a
MN je cpenmwa muauja tpoyria AABC, na je MN || AC. Caxa Bumnmo
na yroosu £LLMN u £(AC, BD) umajy napajeide Kpake, a CJIeIn ja je
LLMN = £(AC, BD).

Teopema 3 (YruoBu ca HopMasiaauM Kpaimma). Heka cy £pOq u £p'O'q
wakeu ga je Op L O'p' uw Oq L O'q'. Taga je £pOq = £p'O'q" uaru £pOq +
LpO'q = .

[TonceTnmo ce cajia NEHTPAJHUX U TEPUMEPUjCKIX YIIOBA.



Hedunumnuja 3. Heka je k kpyr, Heka je O meros 1iearap u veka cy A, B, C
tadke ca Tor kpyra. Yyrao £ AC'B 30Be ce uepugepujcku yiao, a yrao L AOB
30Be Ce UYEHWPAAHU YIao.

Ako cy mauke C' m O ca ucre crpane npaBe AB, onjga 3HaMO na je
£LAOB = 2L ACB. 3aro ce y ToM ciiy4ajy Kaxke ja nenrpainu yrao £ AOB
ogrosapa nepudepujckom yrioy £ ACB. C tum y Besu, ako je C' Heka jpyra
Tauka Ha Kpyry k taksa ga cy C,C’, O c ucre crpane npase AB, oHjga u3
LAOB = 2L ACB u £LAOB = 2L AC'B cneqn na je LACB = LAC'B. 3a
nepudepujcke yriose L ACB u £ AC'B kaxe ce Jia Cy Hag UCTHUM AYKOM
W HAG UCTLOM Welnusom (y OBOM CIIydUajy, JIYKOM @, OJTHOCHO TETHBOM
AB). Mebhyrtum, ako je D mauka Ha Kpyry k Koja je ca CympoTHE CTpaHe
npaBe AB on tauaka C,C’, O, ouna nehe 6utu L ADB = £ACB. Pasjor
je Taj mro meros onroBapajyhu nenrpasgan yrao auje yrao L AOB. Y crBa-
PH, IErOB IIEHTPAJTHE YyTao je Ha CJIMIN O3HAYEH Ca ¢ U MPEeJICTaB/ba IOy HY
yrina L AOB no nynor yria. VI y oBom ciydajy Baxkm Jia je oiaroapajyhm
IeHTpaHu yrao jBa myta Behm om nepudepnujckor, jmakiae o = 24 ADB.
Nzpaaynajymo xkomuku je yrao £ ADB. Kako je myH yrao jegsak 27w, cjeman
na je LAOB + ¢ = 27, na je ¢ = 21 — LAOB = 27 — 2L ACB. Opnasje
zak/pyuyjemo ma je LADB =71 — LACB.

[Ipumerumo na nepucepujcku yriaosu L ACB u L AD B uucy HaJi uctTuMm
JyKoM, jep je yrao £ AC'B HaJ1 JiyKOM ADB , 10K je yrao £ AD B naj1 TyKOM
ACB. DOpMYTUIITAMO TEOPEMY.

Teopema 4. Ilepugepujcku yirosu Hag uctum Aykom cy mehycobro twogy-
gapru. Ilepugepujeru yirosu nag uctiom WeWUBOM CY UAU TOJYJAPHU UAU
CYUNEMEHTIHY YTAOBU.

Baxku n o6parno. Haume, neka cy y pasan gare tauke A, B, C' na Kpyry
k u tauka C’ 3a Kojy He 3HaAMO 14 Jix je Ha Kpyry. Ykoiuko cy C,C" ca ncre
crpane nipaBe AB u L ACB = £ AC'B wim ykosnmko cy C,C’ ca cynpoTHux
crpana npase AB u LACB + LAC'B = 7, cnenn na C' € k.
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Axko cy Tauke A, B ca kpyra k takse ja je AB npednuk u ako je O menrap
kpyra k, onya je nenrpasan yrao £ AOB onpyxenu yrao, tj. L AOB = 7.

Teopema 5. [lepudepujcku yiao nag upeurnurxom je upas.

3. Jlokazatu ja Tavuke CUMETPUYHE OPTOIEHTPY Y OJHOCY HA:
a) CTpaHUIle TPOYIJIA; 6) cpeauITa CTPAHUIA TPOYIIA,
[IpUIIAJIAJy KPYry OIMCAHOM OKO TOI' TPOYIJIA.

Pemneme:

a) C

HI

Osnaunmo ca C nmojHoXKje Bucune u3 remena C' Ha npasoj AB, a ca H'
TauKy Koja je cumerpudHa oproreHtpy H y omHocy Ha crpanuiny AB (y
nuramy je ocHa cumerpuja). Taga je HH' 1 AB u tauka C' je cpemuiire
nyxu HH', vj. HC' = C'"H'. Kako je u LHC'A = LH'C'A, jep cy oba
yria npasa (jeamaka 90°, ogmocno 7) u AC" = AC’, na ocnosy crasa CYC
saksbyayjemo ja je AHC'A = AH'C'A. lobujamo na je LAH'C' = LAHC".
Hama je nmmb ma gokaxkemo ga cy yriosu £AH'C' m L ABC noxynaphu,
jep hemo omnja wmaru ja je yrao £ AH'C nepudepujcku HaJl JTyKOM @,
na he H' npunajgaru onmcanom Kpyry tpoyriaa AABC. Yrinosu L AH'C' n
L AH'C cy ncru, ia je 10BosbHO jtokasatn jia je L AHC' = L ABC. MehyTuwm,
kako je HC" | AB jep je HC' sucuna, u AH 1 BC jep je AH Bucuna,

cnemn ma yroosu £ AHC' u L ABC umajy HopMasiHe Kpake, Te ¢y MehycoOHO
HOJLy/IapHU.



Osznaunmo ca C cpemumire crpanuiie AB tpoyrma AABC u ca Hy tad-
Ky cumMerpudny opromentpy H y ognocy na tauky C) (caja je y nuramy
nentpasna cumerpuja). Tama je tauka C cpenumnre ayxu HH;. Y derBo-
poyriy AH,BH nujaronane AB u H Hy uMajy 3ajeIHUYKO CPEJIUIITE, TAIKy
(', ma je y nmramy mapajejgorpaM. 3ak/pydyjemo ga je BH || H1A u na je
AH || HiB. Kako je BH Bucuna, cienn jna je BH 1 AC, na cineaun u ja je
H\A L AC, 1j. £H,AC = 7. IIpema Tome, Tpoyrao AACH, je npasoyriu,
a je IMeHTap HeroBOr OMMCAHOI Kpyra (Jakje Kpyra KOju CajprKu HeroBa
remena A, C, Hy) cpepurire xunorenyze C'Hy. Ciouano, AH je Bucuna, 1a
je AH 1 BC, a nomro je H1B || AH, cienn na je H1B L BC, 7j. na je
£HBC = 7. IIpema Tome, Tpoyrao ABC H, je 1paBoyru, 1a je HeHTap Hhe-
FOBOT ONMUCAHOr Kpyra (JaK/e Kpyra Koju cajp:xku merosa remena B, C, Hy)
cpequire xunorenyse C Hy.

Omnucann kpyrosu tpoyrioa NACH; m ABCH, umajy uctu neHrap
(cpemummre myxxu C'Hy) w uern mosynpednuk (mososuna gyxu CHyp), Te
TH TPOYTJIOBU MMajy mcTh onmcanu Kpyr. Jlakie, jeqan metu Kpyr cajipku
tauke A, B,C, H;. Kako ce 0KO ¢BaKor Tpoyrja MOyKe OIMCATH CAMO jejiaH
KPYT, Tj. 3& cBaKe TpU HEKOJIMHEAPHe TadKe IOCTOJU JeJITHCTBEHU KPYT KOju
uxX caJpxu, ciaeau Ja omucanu Kpyr tpoyria AABC (t1j. oHaj Kpyr Koju
cajipku merosa temena A, B, (') Mopa 6UTH MCTH KA0 U KPYT KOJU CaJIPKU
rauke A, B, C, H, (nakie, 3ajeqauyaku onucanu Kpyr tpoyriosa ANACH; u
ABCH;). OuMm je nokasaHo Jia ce Tadka H; Haja3w Ha OMUCAHOM KDPYTY
tpoyriia ANABC.

Hanomena 1. Huje morpebno mocebHo JTOKa3UBATU 18 U TadKe CUMETPUYIHE
opronienTpy H y omuocy nHa crpanurie AC n BC', Kao u Tadke CHMeTPUIHE
CpeIUIITUMA TUX CTPpaHUIa, IPUIaaajy onucanom Kpyry Tpoyriaa AABC jep



cy ce tpu crpanuie tpoyria AABC melycobHO paBHOIIpaBHE.

4. (Ojneposa npasa) Cpesurire onucanor Kpyra O, oprorentap H u Te-

xutTe T Mponu3BOJ/LHOI TPOYTJIa Cy KOJIMHeapHe Tadke u Baxku H1' = 2T 3
HokazaTu.

Penieme: C

H1

Heka je H; Tauka u3 3. 3ajiaTKa, Tj. TayKa CUMETPUYHA OPTOIEHTPY H
y omuocy Ha cpemumre Cy crpanure AB. [locmarpajmo Tpoyrao ACH H.
Kaxko je C] cpeaurnre merose crpanutie Hy H, cieqn na je ayx C'C Texkuiinna
nyK Tor tpoyria. Takobhe, ny:k CCy je u Texkumina sty Tpoyria AABC,
jep je C} cpemurmite merose crpanutie AB. U3 3. 3agarka ciean ga je C'Hy
pevHuK omnucaHor Kpyra tpoyria AABC, na je meros neatap O cpeauiinme
nyxu C'Hy. Jlakne, ny:xx HO je texumna ayzk tpoyriaa ACH, H, na je mwen
npecek ca TexkumaoM ayxku C'Cy rexxurrre Tpoyria AC' Hy H. O3natuumo ra
ca T m mokazkumMo Ja je To 3ampaBo tadka 1 (texkuinre Tpoyriaa AABC),
1j. na je Ty =T.

Kako je Texkummre cBakor Tpoyria Tadka Koja e/ FHeroBe TeXKUIITHE
gy y ogHocy 2:1, cieqn ga texkurnre 1 tpoyria AABC jnenu mHeroBy
rexxumny gy CCh y ommocy 2:1, Tj. Baxxku C'T' : TCy, = 2 : 1. Takobe,
rexkurire 17 tpoyria ACHH nenu weroBy texurnny iy C'Cp y omgHOCY
2:1, 1j. Bazku C'T7 : T1C = 2 : 1. Kaxko je Tavka Koja Je/Ti HEKY JIy?K Y HEKOM
OJIHOCY jeJIMHCTBeHa, cieqau ja je Ty = T. JHakme, T je Texkurnre u Tpoyriia
ACH,H. Tlpema tome, tauka T npumnaja meropoj texkuiiuoj ayxxu HO (ma
cy H,T,O konuueapue) u jiesn je y onuocy 2:1, 1j. Baxku HT : TO =2 : 1.
Kako T npumnaja 6armr gyxxku HO, cienu ga BEeKTOPU Iﬁ u ’_Z% nMajy UCTHU
cvep,au3z HT : TO =2 : 1 cnequ na je HT' = 2T0, nia je 3aucra ]—ﬁ = 27%.
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Hedbunumuja 4. IIpasa koja cajpxku kosmneapue tadke H, T, O 3oBe ce
Ojaeposa upasa.

5. (Ojsepos kpyr) Cpejaurira CTpaHUIA, TTOIHOXK A BUCHHA U CPEJUIIITA JIy-
K oJipeleHnx TeMeHnMa 1 OPTOINEHTPOM TPOYTJIa IPUIIAIAJY jeTHOM KPYTY.
JokazaTu.

Penieme:

A C’ Ch B

Heka cy A, B', C' penom nojnoxkja Bucuna u3 remena A, B, C' Ha crpa-
nunama BC, C A, AB tpoyriia AABC u neka cy Ay, By, C] pelioM cpeauiira
crpanuria BC, C' A, AB. /lyx)u koje criiajajy Temena u oprorienrap H tpoyria
ANABC ¢y nyxu AH, BH, CH, nia o3aaaumo pejiom ca D, E| F wuxoBa cpe-
qurira. Tpeba okazaTw ja MOCTOJU KPYT KOjU CAJIPKHU OBUX JIEBET TadaKa
(A, B',C" Ay, By,Cy,D,E, F).

[Tocmatpajmo gerBopoyrao DFE A By. [lyxx By A; je cpenma JimHuja Tpo-
yria AABC, na je BiA, | AB u BiA; = 3AB, a ayx DE je cpeama
munuja tpoyraa AABH, na je DE || AB u DE = AB. BakmyyjeMo 1a
je DEA;B; napanenorpam. Ilopex Tora, DB; je cpeima JuHHja TPOYIJIa
NACH, na je DB, || CH. Kako je CH 1 AB jep je CH Bucuna, ciean
na je DBy L AB. Mebhyrum, umamo na je B1A; || AB, na je DBy L B A;.
[Ipema Tome, yrao £ DBy A; je npaB, ma Kako je mapaJjejorpaM KOju uma
jellaH ImpaB yrao 3alpaBo IpaBOYTaOHMK, CJIean Ja je derBopoyrao DE A, B;
mpaBoyraonnk. Kako ce oKo mpaBoyraoHHKa MOYKE OIHUCATH KPYT, CJIC/IN 1
[OCTOjU KPyT Koju cajap:ku tauke Ay, By, D, E.

Ciymano, gerBopoyrao B1C1EF je npaBoyraoHuK. 3amucTa, OH je mapaJie-
gorpaM, jep je BiCy cpeama munnja tpoyriaa AABC, na je BC) || BC n
B.C, = %BC u EF je cpenmwa smanja tpoyria ABCH, na je EF || BC
n FF = %BC, onakye 3ak/pydyjemo ga je BiCy || EF u B;C; = EF.
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[Topex Tora, C1E je cpenmwa unuja tpoyria AABH, na je C1E || AH, a
nomro je AH 1 BC jep je AH Bucuna, Baxku u C1E | BC. A xaxko je
B,Cy || BC, ciemn na je C1E L BCy, 71j. na je yrao £B;C1FE mpas, na je
gerBopoyrao B,CEF mapajesorpaM ca jeJJHUM ITPaBUM YTJIOM, OJTHOCHO OH
je IpaBOyTaOHWK.

Kako je nmmjaronasa mpaBoyraoHuKa MPEYHUK HHETOBOT OMUCAHOT KPYTa,
CJIC/TH J1a je IberoB IEHTApP CPEJIUINTE JIjaroHae, a MoIyIPEeIHUK O0JIOBUHA
nujaronase. Jlyxx BiFE je 3ajennuvka jujaronasa rnpasoyraouuka DFEA; By
u BiC1 EF, na ciean ga OMUCaHd KPYTOBU TUX IIPABOYTAOHUKA UMajy UCTU
IEHTAp W UCTU TOJIYIPEYHUK, OJHOCHO Ta JIBa MPABOYTAaOHUKA MMajy HCTHU
omucanu Kpyr. Jlakie, Kpyr Koju caap:ku tauke Ay, By, D, E/ caup:ku u Tad-
ke Bi,Cy, E, F. Jlakie, moctoju Kpyr, Ha30BUMO Ta k, KOjU CAJIPKKU TadkKe

A17BlaCl7DaEaF'

A c’ Cq B

Ocraje Ham jorr ja gokaxkemo ja tadke A’, B', C' npurmaiajy ToMm KpyTy.
Iy B1E je npeunuk kpyra k, a yrao £ B1B'E je upas, jep je B'E Bucuna,
a npaBa By B’ je ucra kao u npasa AC. Kako je £ BiB'E npag kao u nepu-
depujcku yrao naj npeunukom B E kpyra k, To tauka B’ npuiaja Kpyry
k. Cmmano jokasyjemo u jia tauke A, C' npunagajy xpyry k. Younmo ju-
jaronasy DA; npaBoyraonuka DFEA;B; u npumerumo ja je yrao £ DA'A;
upas, jep je DA’ Bucuna, a npasa A’A; je ucra kao un npasa BC. Kako je
£ DA’ A npas, onjia Tauka A’ npunaja Kpyry k ca npeanukom DA;. 3a tad-
Ky C’ younmo nujaronasny F'Ch npasoyraonuka B1CiEF u npumeTumo ja je
LAFC'Cy = 7 jep je FC' Bucuna, a npasa ('Cy ucra xao n npasa AB. Kako
je yrao £ F'C'Cy npas, onjia tauka C’ npumnaja kpyry k ca npeannkom F'C1.

Hedunumnuja 5. Kpyr koju cajpxu tauke A, B, C', Ay, B1,C1, D, E, F 30-
Be ce Ojaepos Kkpii.
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Hedunumnuja 6. Yersopoyrao ABC'D je Wewiusan aKo ce OKO Hera MOKe
olmcaTu KpPyT, Tj. aKO MOCTOjU KPYT KOju caJipKu erosa temena A, B, C, D.

[TocmaTpajmo kouekcan derBopoyrao ABCD. Heka je on teruBan. Ha-
cupavuan yriioBn £ BAD u £ BCD cy nepudepujcku yriioBU HaJ TETUBOM
BD u pu Tome cy tauke A, C' ca cynporaux crpana npase BD. Cnenn nma
je ABAD + £BCD = w. ObparHo, HEKa HE 3HAMO Jia JIH je 9eTBOPOyTao
ABCD reruBan, a umamo j1a je L BAD + A BC'D = 7. Ilocmarpajmo Kpyr
k onmcan oko Tpoyria AABD. Kako ce tauke A, C' Hajiaze ca CynpOTHHX
crpana npaBe BD, cienu nma je yrao £ BC'D nepudepujcku HaJl TETUBOM
BD, na weroso teme C mpunaga kpyry k. laxmie, kpyr k cajapxu Temena
getBopoyria ABCD, na je gerBopoyrao ABC' D Tetusas.

Jlakje, ycioB jia Cy HACIHpPAMHU YIJIOBU KOHBEKCHOI YEeTBOPOYIJIA CY-
IUIEMEHTHU TTOTPeOaH je U JI0BO/bAH (JlaKJie eKBUBAJICHTAH) Jia 9eTBOPOYTAO0
ABCD 6yne reruBan. CrierujaaHo, YKOJIUKO Cy HAIIPAMHH yTJIOBU 9€TBOPO-
yria ABC'D npaBu, oHjia Cy OHU CYIUIEeMEHTHH, 11a je derBopoyrao ABC'D
TETUBAH.

OJ1 eKBUBaJIEHTHUX YCJIOBA 38 TETUBHOCT KOHBEKCHOT YeTBOpOyTJIa jake-
Mo joru jeman. Ako je gerBopoyrao ABCD woueekcan u L ADB = LACB,
OHJa je Taj yeTBopoyrao TermBaH. OBaj YCIOB je y CTBApPHU YCJIOB IOLYyIap-
noctu nepudepnjckux yriosa L ADB = £ AC' B naj 1yKom AB (rauke C, D
cy ca ucre crpate npase AB).

6. (CumconoBa mpaBa) [logHoxK]ja HOpMAaJa U3 MPOU3BOJ/bHE TAuKe Kpyra
OIIICAHOTI OKO HEKOI' TPOYyIJIa, Ha IIpaBaMa Koje cajipzKe CTPAaHUIIE TOI' TPOY-
IJ1a, TPUITA/Iajy jeIHOj TpaBoj.
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Penieme:

Heka je M mpousBo/bHa Tadka Ha KPYTy ornmucanoMm oko tpoyria ANABC
u Heka cy P, Q, R pemom nonnoxkja HopMmasia w3 M wua npase AB, BC, CA.
Yroauko pokaxkemo 1a je £ PQB = LCQR, ouna he 360r KoJmHEAPHOCTH
tadaka B,Q,C (Q je momnoxje nHopmase uz M wa npaBy BC, na npumazia
Toj npasoj) yriuosn £ PQB u ACQR 6utn yHakpcuu, na he oHma n tadke
P, @), R npunajiatu jeiHOj 11paBoj, Tj. buhe KosmmHeapHe.

Younmo gerBopoyrao APM R. Ou je TeTuBaH, jep cy My HACIPAMHHU YIJI0-
Bu LAPM w £ARM mupasu, ma cy cymiemedatnn. Craean ga cy U Apyra
JiBa HaclpaMHa yria cymiemenTHa, Tj. L PAR + APMR = n. Hame, yo-
qumo derBopoyrao CQM R. U ou je terwBaH, jep Cy My CYHPOTHH YIJIOBU
LCOQM n £CRM upasu, na cy cymiemenTHu. OJ1aBjie 3aK/bydyjeMo Jia Cy
nepudepujcku yriosu LCQR n LC' M R wazx 1yKoMm CR noayaapau. Jlaxie,
LCOQR = £LCMR.

[Tocmarpajmo cama gerBopoyrao PBM(Q). Hbhemy cy yrmosu L BQM n
£BPM wan BM noaynapuu, jep cy To npasu yriaosu. Cjean jia je 9eTBo-
poyrao PBM() terusan, na je L PQB = £PM B, jep cy To nepudepnjckn
YIJIOBUA HAJI, JTYKOM PB. Konawno, gerBopoyrao ABMC' je terusan (1o Jie-
duanju, meroa Temena A, B, M, C' npunanajy jegHOM Kpyry W TO Oarr
ormmcaroM Kpyry Tpoyria AABC), na cy cynporuu yriosu £ BAC u L BMC
cymiemertau, 1j. L BAC + ABMC = .
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Cana, kako je L BAC' = £ PAR jep je y nuTamy UCTH yrao U KaKO BayKn
na je ABAC + ABMC = mu £PAR + APMR = m, 3aKk/byuyjeMo Ja
je LBMC = £LPMR. A kako umamo na je L BMC = APMB + APMC n
APMR=A£PMC+£CMR, cnenu na je {PMB = £CMR. Onasje cienn,
36or LPQB = APMB u ACQR = {CMR, na je {PQB = £CQR, mro

CMO 1 2KeJieJId Ja JOKazKEeMO.

Hedbunnmuja 7. IlpaBa koja campxu tauke P, (), R 30Be ce Cumconosa
upasa.

Hedbunumuja 8. Yersopoyrao ABCD je Wanienian yKOJIHKO CE Y Fhera
MOZKE YIHCATH KPYT, Tj. YKOJHMKO IOCTOjU KPYI TaKaB Jia Cy CTPAHUIE TOT
YETBOPOYTJ/IA TAHI'€HTE HA TOM KPYTY.

AKO ce KOJ 9eTBOpOYTJia OUCEKTPHUCE YHYTPAIIbUX YIJIOBA CEKY Y jeIHO]
TavKH, OHJIa je Taj YeTBOPOYTao TaHTeHTAaH.

7. Har je rermBan gerBopoyrao ABC'D uwuje cy mujaronase melycobHO HOp-
MaJIHe U CeKy ce y Tadku S.

a) IlpaBa koja cajap:ku Tauky S u HOpMasHa je Ha mpaBoj AB caapxun
cpequmre jayxu C'D. Jlokazaru.

6) Akocy A, B',C', D' npojeknuje tauke S Ha npasama AB, BC,CD, DA,
penoMm, Taja je deropoyrao A'B'C'D’ teruBan un tanrenran. Jlokasa-
TH.
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Penieme:

Heka je P nomnoxje nopmaJje u3 S Ha crpanunu AB u Heka je () mpe-
cegna Tadka mpase PS u crpanune C'D. O3naunmo yrao L BAC = o u yrao
AABD = (. Kako je {BAS = ABAC = a u L{ABS = £ABD = j,
us LBAS + LABS + LASB = m u LASB = § (nmjaronase 4eTBOpOyTJIa
ABCD cy nopmaine) cieau ja je o+ f+ 5 =7, 1j. qaje a+ 3 = 7.

Hame, L BDC = LBAC = au LACD = LABD = [ (nepudepujcku
yriosu Haj uctuMm jykoMm). Kako je LAPS = 7 u LPAS = £BAS = «,
cnenn ja je L PSA=m—LAPS —APAS =71 — 35 —a=7%5—a=p. llopen
Tora, Kako je L ASB = 7, cnemu na je APSB = L ASB—4PSA = 5—f = a.

Caga npumernmo ja cy yriosu £ DSQ u £ PSB yHakpcHH, I1a CJIeIn 1a
je £DSQ = £PSB = «. Takobe, yrinosu £CSQ u £ PSA ynakpchu, na je
u £CSQ = LPSA= (.Y tpoyriny ADSQ cy yriosu £DSQ = au £SDQ
noxynapan (jep je £SDQ = £BDC = «), na je on jennakokpaku. Cienn
na je DQ = QS. Ay tpoyriny ACSQ cy yriosu £LCSQ = [ u £L5CQ 1o-
nynapau (jep je £SCQ = LACD = ), na je u taj TpOyrao jeJHaKOKPaKH.
Cnenu na je CQ = @S, na 3ajeano ca DQ = QS caenu na je CQ = DQ,
oHOCHO 11a je () cpeaurre C'D.
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Hoxaxkumo na cy A’'S, B'S,C'S, D'S cumerpaJie yHyTpaIimbux yriaoBa Kol
remena A’ B',C’, D' gersopoyria A'B'C'D’. Tana hemo umaru ja ce cu-
MeTpaJie yHyTpalbux yriosa dersopoyria A'B'C'D’ ceky y jeaHoj Tadkn
(tauku S), ma hie TO GUTH TIEHTAD HEMOBOT YIIHCAHOT KPyra, a caM YeTBOPO-
yrao he 6uTn TaHTC€HTHH.

Yersopoyrao A'BB'S je rerusan. 3aucra, nacipamuu yriaosu £ BA'S n
£BB'S cy oba npasa, na cy u cymiemenrau. Cianano, yersopoyrao B'C'C'S
je TeruBaH jep cy nactupamuu yriaosu £CB'S u £CC'S npaBu yriosu, na cy
CyILIeMEHTHH, 3aTuM je derBopoyrao C'DD’'S rterusan jep cy My HaCIIpaMHU
yrinosu £ DC'S u £DD'S 0ba npasa, 11a cy CyIJIeMEHTHHU, U, KOHAYHO, YETBO-
poyrao D'AA'S je reruBan jep cy my Hacupamuu yriosu £ AD'S u LAA'S
oba mpaBa, na cy cyljieMeHTHH. Hade, cBU Majonpe MOMEHYTH YIJIOBU CY
upasu jep cy, no gedununmju, rauke A, B, C', D' nognoxja nopmasa u3 S
peiom Ha crpanutiama AB, BC,CD, DA.

[Tpe HETO MITO MCKOPUCTUMO TETUBHOCT TOPEIIOMEHYTHUX TeTBOPOYIJIOBA,
osnaunmo yriose: LSA'B" = a, LSB'C' = 3, £S5C'D" = ~, LSD'A" = 6.
13 rerusnoctu yersopoyrina A'BB'S cinenn na je LSBB' = ASA'B" = «
(mepudpepujcku HaJL JIyKOM 3’73\’) Mebhyrum, L DBC = £SBB’ = «, na u3s
reruHOCTH 1derBopoyriia ABCD ciequ na je ADAC = £DBC = « (me-
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pudepujcKu HaJl JTIyKOM DE’), a caga u3 £LSAD' = LCAD = « u rerus-
nocru gyersopoyria D'AA'S ciemn na je LSA'D = LSAD" = a. Jakie,
LSA'B"'=a=4ASA'D', na je zaucra A’'S cumerpana yria B'A'D’| 1j. yuy-
Tpaimber yria Koi remena A’ wersopoyria A'B'C'D).

CacBuMm cimuno ce fokasyje ja je f = LSB'C' = LSCC" = LACD =
KLABD = LA'BS = LA'B'S, 1j. na je £SB'C' = LSB'A" = (3, a 3aTtum
u ga je £SC'D" = £SC'B" = ~vu LSD'A" = LSD'C'" = ). Jdaxne, 3ancra
ce Tauka S HaJA3M y [PECEeKy CUMeTpasia YHYTPAIIbUX YIJI0Ba 4€TBOPOYT/Ia
A'B'C'D’, nia je Taj 4eTBOpOyrao TaHIeHTaH.

[Tpumernmo sia cy yHyTpammbu yriaosu koj tremena A, B’ C', D' gerBo-
poyrina A’B'C'D’ nojxynapun pejom yriosuma 2« 23,27, 26. da 6ucmo j1o-
kazaym ja je A’ B'C'D’ rerusan, 10BOJBHO je JOKa3aTh Ja je 30Up HeKa IBa
CyNpOTHA yTJa, HIp. yriaoBa Koj temeHa A’ u C') jenHak onpyKeHOM YIULY.
Jlpyrum peunma, JOBOJHHO je JIOKa3aTu ja je 2« + 27 = 7, OJJHOCHO Jia je
a + v = 3. Uz nperxonnor umamo ja je LSBC = a u jna je LSCB = v, na
Kako u3 ycyoBa HopMmasinoctu jujaronana AC u BD uersopoyria ABC D
umamo Ja je L BSC = 7, ciequ ja je

oz—i—’y:KSBC’—i-KSC'B:W—ABSC:W—g:g.
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8. (MukesioBa Teopema) Uernpu mpase y OIIITEM MOJI0XKA]Y ¥ PABHU OJIpe-
Dyjy werupu Tpoyria. Jlokazaru ja ce onucanu KpyroBu THX TPOYIJIOBA CEKY
y jeJIHO] TadKH.

Penieme:

kg4

OsznaunMo mpecedre Tadke opux npasux ca A, B,C, D, E, F, kao Ha cJi-
1w, ofHOCHO Tako ja Baxku B(A, B,C), B(C, D, E), B(A,E,F)u B(B,D, F).
Tpoyrinosu koje oapehyjy ose yetupu mpase cy Tpoyriosu ADEF, ABCD,
ANABF, NACE. Heka je ky onmcanu kpyr tpoyria ADEF | ueka je ko onu-
caun kpyr Tpoyria ABCD, ueka je ks onmcanm Kpyr tpoyria AABF u
Heka je ky ommcanu Kpyr tpoyria AACE. ZKeanmo j1a J0KaykeMo Jia ce 0Ba
H9eTUPU KPyTra CeKy y jeTHO] TauKH.

Younmo Hajipe Kpyrose ki u ko, onucane oko TpoyryioBa ADEF u ABCD.
Tauka D npunajia u Kpyry ki u Kpyry ks, Te Ta JIBa Kpyra UMajy 3ajeIHIIKY
tauky [D. JlokaxXuMo Hajupe Jla Ta jBa Kpyra UMajy jOIl jeJIHY 3aje/IHTIKY
TadKy, Tj. Jla C€ OHU CEKYy Y JBeMa TadKaMa.
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Heka xpyrosu ki, ks mmajy camo jenHy mnpecedHy Tadky [, Tj. Tauky
nomaupa, u osHadnMo ca O, Oy peom 1eHTpe Kpyrosa ki, ko. Kako ce kpyro-
BU ki, ko moaupyjy y tadku D, Baxku pacrnopen tadaka B(Oq, D, O,). Tauka
O, wm npunaga gy B D nimm Baxku jenna of penanuja O, F' = ED wim
O, F - ED. Ako O; ue npunaga ED, ozaaanmo £O1DFE = x. Tpoyrao
ANO1DE je jennakokpaxku, jep je O1D = O1F Kao nojynpedaunu kpyra ki,
na je LO1ED = {O1DE =z u LAEOD = 180° — LOED — {O1\DFE =
180° — z — x = 180° — 2z. Axo Baxku O, F = ED, ouna je LEFD =
90° — x, jep je on nepudepujcku Ha TeTuBOM KD KOju oiroBapa meHTpaJI-
nom yriy 180° — 2x, a ako Baxku Oy, F ~ ED, ouna je LEFD = 90° + z,
jep je on nepudepujcku Hajl TeTuBoM F D Koju ojirosapa IMeHTPATHOM YTJIY
360° — (180° —2x) = 180° 4 2x. Taxobe, yriosu £O1DE u L0, DC' cy yHaxp-
cun, ma je L0, DC = LO1DE = x. Tpoyrao AOyDC' je jemnakokpaku, jep
je O3 D = OyC' kao nosynpednuiin Kpyra ko, na je £0oC'D = £O;DC = x 1
LCOyD = 180°— £L0:CD — £O5DC = 180° —x —x = 180° — 2x. Kako Bazkn
B(O1,D,05) u B(F, D, B), onnasaxu u O, Oy+~FBu F, B-EC. Tlpema to-
Me, ako Baxkn O1, F = ED,onna Baxkuu Oy, B~ DC naje £LCBD = 90°—z,
jep je ou nepudepnjcku na rerusom DC' Koju ojiroBapa MeHTPATHOM YTy
180° —2z. C npyre crpane, ako Baxku O, '+ E D, ouna Baxku u Oy, B+ DC|
na je LCBD = 90° + x, jep je on nepudepujckn Ha st TeruBom DC' Koju 01
roeapa renTpasnom yriay 360° — (180° — 2x) = 180° + 2x. IIpema Tome, y
oba ciayuaja je L EF'D = £LC'BD. Kako Ta jiBa yria nuMajy 3ajeJHI9KN KPaK
BF, cienn ja je EF || BC.

20



A

B =%

Axko Oy npunaga ED, ouna je LEFD = 90°, jep je on nepudepnjcKu
yrao Haj npeanukom FED. Takobe, kako Baxu B(O1, D,0s), B(E,D,C) n
O, nmpunaga ED, ciean ma Oy npunaga DC'. Crora je L DBC = 90°, jep je
on nepudepnujcku Hag npedrnkom DC. Kako Baxu B(F, D, B), crenu na je
F B zajemanaka nopmasna npasux EF, BC, na je EF || BC.

[Ipema Tome, ako 6u ce kpyrosu ki u ko jgoaupuBan y Tauku D, oHja ou
6uno EF' || BC, miro je nemoryhe, jep ce EF u BC cexy y tauku A. To 3naun
Jla ce Kpyrosu ki u ko Mopajy cehn y JiBeMa pasguduTHM TadkaMma U HeKa
cy X, D mnpeceune tauke Kpyrosa ki u ko. Osnaunmo yriose £ EDF = «,
LAEXD = u ADXB = ~. ¥Yriosu £BDC u {EDF cy yHakpcHH, I1a Cy
noaynapau. laxie, L BDC = «. ¥Yrao L EXF je nepudepujcku Hal TyKOM
E?’, na je nopynapan yriy £ EDF. Crenn na je L EXF = «. Takobe, yrao
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ABXC je nepudepnjckn HaJI JIyKOM E—é’, na je nojgyiaapan yriy £BDC.
Cnemn nma jeu L BXC = a.

k4

Nmanvo u j1a je LEFD = LEXD = 3 jep ¢y To niepuepujcKu yrjioBu
Ha/Jl JIyKOM ET), kao 1 £DCB = ADXB = v jep cy 10 nepudepujckn
YIJIOBU HaJ| JIYKOM DB. Oapeaumvo yrao L BAF = LCAFE, nomto je To
3ajeITHIIKN yHyTpalrmhu yrao derBopoyriioBa ABXF u ACXE. Y tome he
nam nomohn yrao LC'FA koju je crobalmbu yrao Koj TeMeHa F Tpoyriia
DEF, na je jeqnak 36uUpy merosa JiBa HeCyCeHa YHYTpAIba yria, a TO Cy
AEFD = u AEDF = «. akne, LCEA = a+ (. Cnenu na je LCAE =
T —ACEA—-—LACE=71m—a— [ —".

Cama nokazyjemo ma cy derBopoyriosu ABXF u ACXE rmerusHu, jep
hemo Taja 10OUTH Jla ILUXOBO 3aje/IHMIKO Teme X TpHuliaja KPyroBuMa Ko-
ju caapxke tauke A, B, F', onnocuo A,C, E, a To cy 6aI onucaHu KpyroBH
tpoyriioBa ANABF, onnocno NACE. Kako je { BXF = ABXD+ADXFE +
AEXF =a+p+v,kaou ACXE = LCXB+ABXD+ADXFE = a+ [+,
cnequ ja cy cynporan yriosu £ BAF u £ BXF gerBopoyrina ABXF', oj-
nocio LCAE n LCXFE gersopoyrina ACXFE, cynnementau. /lakme, To cy
TETUBHY YeTBOPOYIJIOBH, T1a uMamo jia X npunaja kpyrosuma ks, ky (omnuca-
UM OKO TpoyriioBa AABF, onnocao AACE).

[Ipema Tome, Tauka X npuitajia kpyrosuma ki, ks, k3, ky. Kako ce kpyrosu
ki, ko cexy y Taukama D, X, a Ipecek cBa YeTUPU KPyra CaJApKU Tadky X
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u Mopa OWTHU TOJICKYII CKyIa KOju je mpecek ki u ko, cieu Ja je npecek
cBa derupu Kpyra mwian ckyn {D, X} nwm ckyn {X} (1j. camo Tauka X).
MebhyTum, Tauka D He npuriajia Hu Kpyry ks Hu Kpyry k4, 1a cjaeju jia He
NIpUTIaJIa IPEeceKy cBa deTupu Kpyra. /lakie, npecek Kpyrosa ki, ko, k3, k4 je
camo Tauka X, Tj. Ta 4eTUpH Kpyra ceky ce y jegHoj taduku (tadku X ).

Hedbunnnmuja 9. Heka je o paBaH u HeKa ce y m\b0j Hajaase ayk AB u yrao
ApOq. Megujatpuca nyxxu AB je meHa cuMeTpaJia, Tj. TO je IpaBa y PaBHU
Q KOja CaJIp:KM FHeHO CPEJININTe W HOPMaJIHa je Ha 1h0j. bucextipuca yria
£pOq je monynpasa amje je Teme Tadka O, Koja mnpunaja yriy £pOq u Koja
nemn yrao £p(Oq Ha IBa HOAyIapHa yrjia.

Jlaxme, MeujaTpuca Jy»KU je UCTO IITO U CHMeTpaJia Jy:Kd, T0K je Ou-
ceKTpuca yrjia UoAyupasa Koja Ta JIeJd Ha JIBa MojlylapHa yIjia 3a Pa3jiuKy
0J1 cuMeTpaJie yria Koja je upasa Koja caJIpKu OMCEKTPUCY.
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Teopema 6. Hexa je o pasan u mexa ce y woj Haraze gyotc AB u yiao
£pOq. Megujatipuca gyoicu AB je ckyt ceuxr wavarxa X pasru o WaAKEUT
ga je XA = X B. Bucextipuca yira £pOq je ckyu ceuxr wavaxa Y pasHu o
xoje upuuagajy yiry £pOq waxsuxr ga je YY) = YYs, 1ge je Y| togroorcje
nopmane u3 Y na xpax Op, a Ye wognooicje nopmane ud Y na kpax Oq.

Hoka3z: Heka je X npoussospHa Tauka memujarpuce jayxu AB. Ako je X
cpenuinre ayxu AB, onma ogmax ciean jga je XA = X B (o pedururmjn
cpeauinra jayxu). Heka X wuje cpepumre jayxu AB, a wmera (cpeuinre)
osnaunmo ca O. I[Tocmarpajmo Tpoyrimose AXOA u AXOB. Tu tpoyriosu
uMmajy 3ajeaunuky crpanuiy X O, 3atum cy um yriosu £ XOA u £ XOB
nojyapHu jep cy To npasu yriaosu (X je Ha memmjarpucu gayxRu AB, na
je XO L AB) u crpanune OA u OB cy um nogygapse jep je O cpeauiire
nyxu AB. Ha ocnoBy craBa CYC 3akibyayjemo 1a je AXOA = AXOB, na
cneqn na je XA = X B, mTo cMO 1 XTeJIH Jia, JT0KazKeMo.

O6patno, neka je X tauka paBau « TakBa ja je XA = XB. Ako je
X cpemumre qyxku AB, oHja 10 JeduHANA MeaujaTprce Caean aa joj X
npunaga. Heka X muje cpemmmre ayxu AB u ozHaunmo cpejurre ca O.
Ha 6ucmo jmokazamm jga X mpuiajga Meaujarpucu jgyRu AB, JTOBO/BHO je
na jokaxkemo qa je XO 1 AB. ITocmarpajmo monoo tpoyriose AXOA u
AXOB. tbuma je crpanuna X O 3ajenamuka, 3atuMm je OA = OB jep je O
cpemumite jny:xku AB um o npermnoctaBim Baxkn X A = X B. 3ak/bydyjemMo
na ocuoBy craBa CCC na je AXOA = AXOB, na je AXOA = £XOB.
Kako je LAOB =71 u LAOB = £ XOA+ £XOB =24 X0OB, cienn ja je
£XOB =7, 1j. na je XO L AB.
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Y;

Y

0] Y, P

Heka je Y npoussosbha Tauka ducekrpuce yria £pOq. Tama Y npunama
yrory £pQq, jep OucekTpuca yria mpumiajia ToM yriay. Ako je Y = O, onga cy
oaroeapajyha mojHoXKja HOpMasa Y n Yo Ha Kparmma Op u Oq yria £pQOq
u3 rauke Y (= O) ucro jeanaka tauku O, 1j. Y1 = Yo = O, a oHja jacHo
Baxku YY; = Y'Y Heka je tauka Y pazmmanrta ox temena O yria £pOq
1 HeKa cy Y7, Yo momHoxKja HOpMaJsa u3 Y pemom Ha Kparuma Op, Og yria
£pQOq. llocmarpajmo Tpoyriose AY OY; u AY OY,. Bbuma je Y O 3ajennndaka
crpanuta, 3atuM je £YO0Y] = LY OY, jep je momynpasa OY oucekrpuca
yria £Y10Ys,, na ra jgen Ha jiBa noayiapua yria £Y OY) u £Y OYs, u yriosu
LYY10 u £YY50 cy nogyaapHu jep cy TO IMpaBH YIJIOBU. 3aK/bydyjeMoO Ha
ocuoBy craBa CYVY na je AYOY; = AYOY;, na nobujamo ja je YY; =YYy,
IIITO CMO W XTeJIH JIa JTOKAKEMO.

ObpatHo, HeKa je Y Tadka n3 paBHH « Koja npuraja yriy £pOq n Heka
je YY) =YY, rae cy Vi, Ys nmogHOXKja HOpMasia u3 Tadke Y Ha Kparmma Op
u Oq yrna £pOq. Ako je Y = O (1o je moryhe, jep je tauka O momHOXKje
nopmajie u3 tadke O u Ha kpaky Op m Ha kpaky Oq, na 6u Tajga 6mio
Yi=Y, =Y =0 uYY, =YY, ouna Y upunaga OGucekrpucu yria
£pOq (10 nedunumjn, TeMe yria npuiaja merosoj bucekrpucn). Heka je
tadka Y pasmmauta o Temera O. [ocmarpajmo monoo Tpoyriaose AQY'Y)
u AOYY,. bbuma je OY 3ajegandka cTpaHuIia, 3aTUM je IO TPETIOCTABIN
YY1 =YY, yrosu £OY1Y u £OY,Y nacupam OY cy nogynapau (To cy
npasu yriiosn), a yriosu £Y OY; u £Y OY, nacupam YY), ogrocHo Y'Ys, jecy
oba omTpa, jep y HEKOM TPOYIJIy MOKe OUTHU HajBUINE jeJIaH IIpaB WA TYII
yrao, a y tpoyriaoeuma AOY'Y; n AOY'Y, Beh mmamo 110 jesian mpas yrao, ma
octasu Mopajy outu omrpu. [Ipema crapy CCY cirein AOY'Y; =2 AOY'Ys, ma
zaksbyayjemo ja je £Y 0Y; = LY OYs, 1j. nonynpasa OY nenu yrao £Y,0Y,
Ha nBa noxaynapHa yria. Ciaenu na je nosynpasa OY y cTtBapu OucekTpuca
yrita £pOq, na Y npwurajia Toj OuCeKTPUCH. m
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