PEIIEHA JYHCROI' POKA U3 MATEMATUKE 19.06.2019.

SAIIAIIN

o0
. (8 m) cnuratu kouBeprennujy pena Zlm
e

1

2. (8 m) Ucnurarn monoronoct u Halin ekctpemyme ¢yHEIMje y = In (1 + %)
3. (8 m) Mspauynaru | =X dz.
4

cos 2x
. (8 m) Hahu maprukynapuo pememe mudepernujanue jemaauune 3y’ — 8y + 16y = 22, ca

nouerHuM ycaosuma y(0) =0, y(1) = 19.
5. (8 m) Munena nMa aBe HoOJMIE ca KBUraMa O KOJUX je HEKe mpouuTtata. Ha mpsoj
noaunu on yrymnHo 30 mpounrtaina je 10 kmura, a Ha apyroj onx ykymHo 40 mpounmrana je 30
kBura. Muiena HacyMune Oupa MOJUIly U jeHY KEBUTY ca He.

(4 ) a) Onpemury BeposarHoNy ma je omabpadia KUY KOjy HUjEe UATAJA.

(4 m) 6) Ako je omabpasia KBUrY KOjy HUje dMTasa, OAPEeAUTH BepoBaTHOY na je ca mpse
OJIUIIE.
6. (5 m) a) Karo ranacu Komwujes kputepujym 3a KOHBEPTEHIM]y penoBa’?

o0

(5 m) 6) Kopucrehu Komujes kpurepujym ucnuraru 3a xoje = = 0 peng » ﬁ KOHBED-
rupa. =t
7. (10 m) Jluseapua mudepeHumjatna jempaduHa OpBOr pena. OmmTe pememe U penrene
Komujesor nmpobiema.

PEITEKHA

1. O3naummo ca a, = m Kaxko je

gntl srtl 5
lim 2 gy DD gy D gy, 2 g <,

TO JaTU pel KOHBeprupa Ha OCHOBY /[lamamOepoBOr Kpurepujyma.

2. Howmen ¢yurnuje je D = (—oo, —1) U (0,400). V3pauynajmMo npsu m3Boxn narte GpyHKIMje

oy L1y -1 1
f<x)_1+% ( 302>_12+x_ r(rx+1)

Kako je f'(z) <0 3a x € D, 3akmyuyjeMo na ¢yHKImja f CByda ONana U HEMA €KCTPEMYMa.
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4. Hajupe mabumo pememe xomorerne jemnaumue y’ — 8y’ + 16y = 0. Hyne xapakTepuctuune
jemmaumae A2 —8A 4+ 16 =0 cy Ay = Ao =4, 1a je yp = c1*® + coze?®.
[aprurysapho pememe je obmuka y, = Ar? + Bz + C. V3padyHajMo UIpPBU U IPYTU U3BO

HAPTUKYJAPHOT Pellemha ¥ yOaIluMo ra y MOJNA3Hy jeIHAYUNHY.
y,=2Az+ B, y, =24

na je

2A — 8(2Az + B) + 16(Ax? + Bz + C) = 12822

OOHOCHO HaKOH cpebHBa}La

1642 4+ (—16A + 16B)x + 24 — 8B + 16C = 12827

olaKJIe W3jenHaUaBameM KoedunujeHaTa y3 1, r u x?

TPpU HEIIO3HaATE.

nobujamMo CUCTEM TPU jeTHAYUUHE Ca

2A-8B+16C =0
—16A+16B =0
16A =128

Pememe oBor cucrema je A =8, B=38, C' =3, na nobujamMo na je NapTUKYJIAPHO PeIIeme je
yp = 8x% + 8z + 3.
Konauno, omnmre peimeme nare jeJHAYUHE je

Y=UYn+Yp = c1e®® 4 cowe® +82% 482+ 3, ¢1,¢c0 ER.



Ocraje jom na mabemo maprukymnapHo peuteme. Y GauuBameM yciuosa y(0) =0wu y(1) =19 y
OIIIITE pelemne NodujaMo jenHaAYMHE

O =C1 + 3a
19 = 0164 + 6264 + 19,

oaKje KOHAUYHO nobmjaMo na je ¢ = —3 u ¢y = 3, IIa je TPpaKeHO MapPTUKYJIAPHO DeEHIeHe
y = —3e* 4+ 3ze*® 4+ 822 + 8z + 3.
5. Ozmauumo ca Hy u Hy xunorese na je Munena omabpaJja KBUry ca IpBe OMHOCHO IPyTre

mosmie u Heka je morabaj A morabaj ma je u3ByK/a KILULY KOjy HIUje UATAJA.
(a) vKeaumo na onpemumo P(A). Ha ocroBy ¢popmyie mormysne BepoBaTHONe mmamMo na je

P(A) = P(Hy) - P(A[Hy) + P(Hz) - P(A|H3),

ma oApearMMO OBE YeTUPU BepoBaTHONeE.

1
P(H,) = P(Hz) = 3,
20 10 1
P(AlH,)=— ==, P(AlHy)=—=-
(AlH) = o5 =<, P(AIH) = 5 = 1.
na mobujamMo
12 11 11
Pl(A)==.24+2.2 ==
(4) 2 3+2 4 24

(6) Kemumo ma ompemumo Beposarnohy P(Hp|A) kojy pauynamo mo ¢Gpopmyin

_ P(AH,) _P(H,)-P(A|H) 33 8
P(H|A) = P(A) P(A) = m T

6. (a) Bunmern y yubGeHuxy.

(6) Osmaunmo ca a, = Tana je

_xr
n24+n+1-

r= lim ¥a, = lim {{ —— = lm —— ==
n—00 n—ooo \| N2 4+n+1 n—oo n2 +n+ 1
3HaMo nga Ha OCcHOBY KomwujeBor Kpurepujyma DaTu pen KOHBeprupa 3a r < 1, a gueBeprupa
3a r > 1, ma he gatu pen komBeprupartu 3a ¢ < 1, nuBeprupatu 3a x > 1 u jom cayuaj x = 1
Tpeba mocebuo ucnuratu. Kana je x = 1 maTtwm pen mocraje

oo

1
2 T

n=1
a oBaj peln KOHBEprupa Ha OCHOBY HOPEIDEHOT KPUTEPHUjyMa jep je OH eKBUKOHBEPIEeHTAH Ca
o0

pesoM Y -3 3a KOju 3HAMO Na KOHBEDPTHpA.
n=1
Komauno, nobujamo ma matu penm komBeprupa 3a x € [0,1].
7. Bunetu y yubenuxky.



