
Nepristrasnost i postojanost ocjena.

Metod momenata i metod maksimalne vjerodostojnosti

1. Neka je X1, X2, . . . , Xn prost sluqajan uzorak iz populacije qije obi	e�je X ima
uniformnu U [θ, 0] raspodjelu. Za ocjenu nepoznatog parametra θ predlo�ene su
dvije ocjene:

θ̂ = c ·X(1)̂̂θ = 2Xn

(a) Odrediti konstantu c tako da θ̂ bude nepristrasna ocjena za θ.

(b) Koja ocjena je bo	a?

(c) Ispitati da li su ocjene postojane.

2. Metodom momenata odrediti ocjene nepoznatih parametara:

(a) p za X ∈ B(N, p)

(b) θ za X ∈ U [0, θ]

(c) p za

X :

(
−1 0 1
p
2

p
2

1− p

)
(d) α i β za X ∈ γ(α, β)

(e) a i b za X ∈ U [a, b]

3. Metodom momenata odrediti ocjenu nepoznatog parametra λ za obi	e�je X iz ek-
sponencijalne E(λ) raspodjele. Ispitati nepristrasnost dobijene ocjene.

4. Metodom momenata na�i ocjenu nepoznatih parametara µ i λ za X sa funkcijom
gustine

f(x) = λe−λ(x−µ), x ≥ µ, µ ∈ R .

5. Ispitati nepristrasnost ocjena Xn i S
2

n za m i σ2, redom, za X iz normalne
N (m,σ2) raspodjele.

6. Metodom maksimalne vjerodostojnosti na�i ocjene za nepoznate parametre:

(a) λ za X ∈ P(λ)

(b) p za X ∈ Ber(p)

(c) p za X ∈ G(p)

(d) p za X koje ima zakon raspodjele:

X :

(
−1 0 1
p p 1− 2p

)
, 0 < p <

1

2

Ispitati nepristrasnost i postojanost dobijene ocjene.

7. Metodom maksimalne vjerodostojnosti na�i ocjenu za P{X ≥ 3}, za X ∈ B(5, p), pri
qemu je p nepoznati parametar, ako dat realnizovan uzorak:
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x 0 1 2 3 4 5
ni 6 10 14 13 6 1

8. Metodom maksimalne vjerodostojnosti na�i ocjene za nepoznate parametre:

(a) λ za X ∈ E(λ)

(b) β za X ∈ γ(2, β)

9. Metodom maksimalne vjerodostojnosti na�i ocjenu θ̂ nepoznatog parametra θ ako
obi	e�je X ima gustinu raspodjele

f(x) = θxθ−1, x ∈ (0, 1), θ > 0

i ispitati �enu nepristrasnost.

10. Metodom maksimalne vjerodostojnosti na�i ocjenu nepoznatog parametra θ ako obi-
	e�je X ima slede�e raspodjele:

(a) U [0, θ], θ > 0

(b) U [−θ, θ], θ > 0

(c) U [0, θ], θ ≥ 1

(d) U [0, θ], θ ∈ N

11. Metodom maksimalne vjerodostojnosti na�i ocjene nepoznatih parametara:

(a) m i σ2 za X ∈ N (m,σ2)

(b) a i b za X ∈ U [a, b]

12. Neka X ima gustinu raspodjele

(a) f(x) = eµ−x, x ≥ µ

(b) f(x) = eµ−x, x > µ

Na�i, ako postoji, ocjenu metodom maksimalne vjerodostojnosti za nepoznati para-
metar µ.
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