
1 Zadatak 36

Verovatno�a da u porodici ima n dece je αpn, n ∈ N, p ∈ (0, 1), α > 0.
Sve kombinacije polova n dece su jednakoverovatne. Dokazati da za
k ≥ 1 verovatno�a da u porodici ima k deqaka jednaka 2αpk

(2−p)k+1 .

Rexeǌe:
Dn - porodica sa n dece. Tada prema uslovu imamo P (Dn) = αpn.

Ck - k deqaka u porodici.
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daǉe primenimo slede�e tvr�eǌe:(
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)
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)
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Stoga dobijamo da va�i
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i primenili smo
∞∑
s=0

(
n

s

)
xs = (1 + x)n, |x| < 1

2 Zadatak 42

P{X = k} =
(
n− 1

k − 1

)
pk(1− p)n−k, n ≥ k, ∈ N,

ta raspodela se zove Negativna binomna u oznaci NB(k, p), gde je
k - broj puta koliko treba da se ostvari zadat doga�aj, dok je p
verovatno�a ostvarivaǌa istog. Primetimo da je Geometrijska raspodela
zapravo isto xto i Negativna binomna za parametre k = 1 i p.

Proverimo da je zbir svih verovatno�a bax jedan:

∞∑
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)
pk(1− p)n−k = /s = n− k/ =

∞∑
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)
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Daǉe iskoristimo tvr�eǌe iz zadatka 36 i time dobijamo.

pk
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(−1)s
(
−k
s

)
(1− p)s = pk

∞∑
s=0

(
−k
s

)
(p− 1)s = pk(1− p− 1)−k = 1.

Dok je oqekivaǌe.

E(X) =

∞∑
n=k

n
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)
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Primenimo (
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)
=
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.

Tada

k

∞∑
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Tu primenimo da je suma jednaka bax jedan, stoga imamo.

E(X) =
k

p
.

3 Zadatak 84

Prvo na�emo gustinu vektora f(x, y)

f(x, y) =
2

3
, (x, y) ∈ T,

i nula inaqe. Sa T smo oznaqili tra�eni trougao.
Gustina marginalne raspodele za X je:

• Za x ∈ (0, 2)

f(x) =

∫ x/2

0

2

3
dy =

x

3
.

• Za x ∈ (2, 3)

f(x) =

∫ 3−x

0

2

3
dy =

2(3− x)
3

.

• x /∈ (0, 3)
f(x) = 0.
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Stoga, tra�ena gustina je:

fY |X∈[1,2](y) =

∫ 2

1
f(x, y)dy∫ 2

1
f(x)dx

,

odnosno u zavisnosti od y dobijamo:

• Za y ∈ (0, 12 )

fY |X∈[1,2](y) =
4

3
.

• Za y ∈ ( 12 , 1)

fY |X∈[1,2](y) =
8(1− y)

3
.

• Inaqe:
fY |X∈[1,2](y) = 0.
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