
Kompleksna analiza, V smer
Septembar 2, 24.09.2021.

1. a) Koriste�i Koxi-Rimanove uslove ispitati diferencijabilnost i analitiqnost funkci-
je f(z) = cos z.

b) Neka je u(x, y) = ex((x2 − y2) cos y − 2xy sin y) + 1
2

sin 2x ch 2y. Dokazati da je u harmonijska
funkcija na C, a zatim odrediti analitiqku funkciju f tako da je Re f = u na C.

2. Odrediti sve singularitete funkcije f(z) = 1
e2z−ez , ǌihove tipove i izraqunati vrednost

integrala
∫

|z|=2021

f(z)dz.

3. U zavisnosti od parametra n ∈ N, odrediti vrednost integrala
π∫
0

sin2n xdx.

4. a) Odrediti bilinearno preslikavaǌe f koje slika taqke i i 0 redom u i i −i
2

, a pravu
{z ∈ C : Im z = 1} slika na kru�nicu {z ∈ C : |z + i

2
| = 3

2
}.

b) Dobijenim preslikavaǌem f preslikati oblast Ω = {z ∈ C : |z − i| < 1, |z| < 1}.

5. Dokazati da za sve z ∈ C va�i | cos z|2 = cos2 x + sh2 y, a zatim odrediti maksimum funkcije
f(z) = | cos z| na skupu Ω = {z ∈ C : −π

2
≤ Re z ≤ π

2
, 0 ≤ Im z ≤ ln 2}.
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