
Kompleksna analiza, V smer
Junski rok, 14.06.2021.

1. a) Neka je

f(z) =

{
z̄3

z2
, z 6= 0

0, z = 0

Predstaviti f u polarnom obliku i napisati Koxi-Rimanove uslove za taj oblik.
Zatim ispitati neprekidnost, diferencijabilnost i analitiqnost funkcije f na C.

b) Ako je funkcija u(z) = 2 cos 2θ+sin 2θ
ρ2

realni deo analitiqke funkcije f = f(z), gde je z = ρeiθ,
odrediti f za koje je f(i) = −2.

2. a) Neka je f(z) = 1

ez2−1
. Odrediti singularitete funkcije f i ǌihove tipove, a zatim

razviti f u Loranov red do 6. stepena na prstenu A = {z ∈ C : 0 < |z| < a}. Na�i
najve�e mogu�e a > 0 za koje va�i dobijeni razvoj.

b) Izraqunati integral
∫
|z|=2

f(z)dz.

3. U zavisnosti od realnog parametra a ∈ (−
√

2,
√

2), odrediti vrednost integrala
2π∫
0

1
2−a(cosx+sinx)

dx.

4. a) Odrediti bilinearno preslikavaǌe f koje slika taqke i, 0 i 1 redom u i, −i
2
i 3−4i

5
.

b) Dobijenim preslikavaǌem f preslikati oblast Ω = {z ∈ C : |z − i| > 1, |z − 2i| < 2}.

5. Neka je f(z) = z(z − a)(z − b), gde je a =
√

3 + i i b =
√

3 − i. Ako je Ω unutraxǌost trougla
odre�enog taqkama 0, a i b u kompleksnoj ravni, odrediti max

z∈Ω
|f(z)|.
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