
Kompleksna analiza B
Junski rok, 17.06.2021.

1. U zavisnosti od parametra a ∈ R \ {0}, izraqunati integral I =
+∞∫
0

lnx
(x2+a2)2

√
x
dx.

2. Neka su m,n ∈ N proizvoǉni. Dokazati da polinom p(z) = 1 + z + z2

2!
+ · · ·+ zm

m!
+ 3zn ima taqno

n nula u jediniqnom disku D sa centrom u 0.

3. Neka je f(z) = 1 +
∞∑
n=1

cnz
n i Re f(z) > 0 za sve z ∈ D = {z ∈ C : |z| < 1}. Dokazati:

a) 1−|z|
1+|z| ≤ |f(z)| ≤ 1+|z|

1−|z| , za sve z ∈ D.

b) Za 0 < r < 1 je |cn| ≤ 1+r
n!rn(1−r) .

v) Odrediti za koje r se dosti�e minimum izraza 1+r
n!rn(1−r) i na�i lim

n→∞
cn.

4. Neka je f cela funkcija takva da je f(z) 6= 0, za sve z ∈ C. Dokazati da je f(z) = cez za neko
c ∈ C ili funkcija f(z) + ez ima beskonaqno mnogo nula u C.

5. Odrediti konformno preslikavaǌe oblasti Ω = C \ ([−3i, 3i]∪ [−4,+∞]) na gorǌu poluravan
H = {z ∈ C : Im z > 0}.
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