
Kompleksna analiza B
Septembar 0, 28.08.2021.

1. Izraqunati integral I =
1∫
0

1
1+x2 ln 1−x

x
dx

2. Neka je f holomorfna na disku D2 = {z ∈ C : |z| < 2} tako da je |f(z)| < 10 za sve z ∈ D2.
Ako je f(1) = 0, na�i najboǉe gorǌe ograniqeǌe za |f(1

2
)| i odrediti bar jedno f za koje se

dosti�e to ograniqeǌe.

3. Odrediti broj nula polinoma p(z) = z4 + 2z3 + 3z2 + z + 2 u desnoj poluravni, a zatim i u
prvom kvadrantu.

4. Ispitati taqnost slede�ih tvr�eǌa:

a) Ako je f cela funkcija i |Re f | ograniqena funkcija, tada je f konstantna funkcija.

b) Ako je f holomorfna funkcija na jediniqnom disku D = {z ∈ C : |z| < 1} i |Re f |
ograniqena funkcija na D, tada je i |f | ograniqena funkcija na D.

U sluqaju da neko tvr�eǌe nije taqno, navesti bar jedan kontraprimer.

5. Neka je f(z) =
∞∑
n=0

zn! data funkcija.

a) Dokazati da je f holomorfna na disku D = {z ∈ C : |z| < 1}.
b) Dokazati da se f ne mo�e analitiqki produ�iti ni na jednu oblast Ω tako da D ( Ω.
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