
Kompleksna analiza A, M smer
Januarski rok, 30.01.2021.

1. a) Koriste�i Koxi-Rimanove uslove ispitati diferencijabilnost i analitiqnost funkci-
je f(z) = |z| Im z.

b) Neka je h holomorfna funkcija na oblasti Ω. Ako je h2(z) = h(z) za sve z ∈ Ω, dokazati
da je h konstantna. Na�i sve mogu�e vrednosti za h.

2. Izraqunati integral
∫
|z|=r

z2

e2πiz3−1
dz u zavisnosti od realnog broja r, ako va�i r3 /∈ Z.

3. U zavisnosti od parametara a ∈ (−1, 1) i m ∈ N, odrediti vrednost integrala
2π∫
0

cosmx
1−a cosxdx.

4. a) Odrediti bilinearno preslikavaǌe f koje slika taqke ∞, −i
2
i i redom u 1, −1 i 1−i

√
3

2
.

b) Dobijenim preslikavaǌem f preslikati oblast E = {z ∈ C : |z + i| > 1, |z| < 1}.
v) Odrediti bar jedno 1−1 holomorfno preslikavaǌe kojim se {z ∈ C : |z− i

2
| > 1

2
, |z− i| < 1}

preslikava na {z ∈ C : |z| < 1}.

5. Neka je f holomorfna funkcija na probuxenom disku D r {0} i neka je Re f(z) > 0 za sve
z ∈ Dr {0}. Dokazati da f ima otkloǌiv singularitet u 0.

Kompleksna analiza A, M smer
Januarski rok, 30.01.2021.

1. a) Koriste�i Koxi-Rimanove uslove ispitati diferencijabilnost i analitiqnost funkci-
je f(z) = |z| Im z.

b) Neka je h holomorfna funkcija na oblasti Ω. Ako je h2(z) = h(z) za sve z ∈ Ω, dokazati
da je h konstantna. Na�i sve mogu�e vrednosti za h.

2. Izraqunati integral
∫
|z|=r

z2

e2πiz3−1
dz u zavisnosti od realnog broja r, ako va�i r3 /∈ Z.

3. U zavisnosti od parametara a ∈ (−1, 1) i m ∈ N, odrediti vrednost integrala
2π∫
0

cosmx
1−a cosxdx.

4. a) Odrediti bilinearno preslikavaǌe f koje slika taqke ∞, −i
2
i i redom u 1, −1 i 1−i

√
3

2
.

b) Dobijenim preslikavaǌem f preslikati oblast E = {z ∈ C : |z + i| > 1, |z| < 1}.
v) Odrediti bar jedno 1−1 holomorfno preslikavaǌe kojim se {z ∈ C : |z− i

2
| > 1

2
, |z− i| < 1}

preslikava na {z ∈ C : |z| < 1}.

5. Neka je f holomorfna funkcija na probuxenom disku D r {0} i neka je Re f(z) > 0 za sve
z ∈ Dr {0}. Dokazati da f ima otkloǌiv singularitet u 0.

1


