
Kompleksna analiza A, M smer
Februarski rok, 17.02.2021.

1. a) Ako je funkcija u(z) = sin θ+cos θ
ρ

realni deo analitiqke funkcije f = f(z), gde je z = ρeiθ,
odrediti f .

b) Neka je D = {z ∈ C : |z| < 1} i f : D → C takva da su funkcije f 2 i f 3 holomorfne na D.
Dokazati da je f holomorfna na D.

2. Neka je g(z) = (Im z)2 + 1
4
z2, gde je z ∈ C. Odrediti funkciju f(w) = 1

2πi

∫
|z|=1

g(z)
z−wdz, za |w| 6= 1.

3. Odrediti vrednost integrala
+∞∫
0

sin kx
x(x2+a2)2

dx u zavisnosti od parametara k ∈ N i a 6= 0, a ∈ R.

4. a) Neka je Ω = {z ∈ C : Re z > 0, Im z > 0}. Ako je b ∈ (0,+∞) i f(z) = z−ib
z+ib

, na�i f(Ω).

b) Ako je D = {z ∈ C : |z| < 1}, odrediti bar jedno 1− 1 holomorfno preslikavaǌe kojim se
oblast D ∩ Ω preslikava na Ω.

5. Neka je f cela funkcija takva da je za svako z ∈ C ispuǌen bar jedan od uslova |f(z)| ≤ 1
ili |f ′(z)| ≤ 1.

a) Za sve z ∈ C takve da postoji t0 = sup{t ∈ [0, 1] : |f(tz)| ≤ 1}, dokazati da je |f(z)− f(t0z)| ≤
|z|.

b) Dokazati da je f(z) = az + b, gde su a, b ∈ C.
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