
Kompleksna analiza B
Septembar 1, 11.09.2021.

1. U zavisnosti od realnog parametra α ∈ (0, 1), izraqunati vrednost integrala I =
∞∫
0

xα lnx
1−x2 dx.

2. Odrediti sve nule polinoma q(z) = 2z4 − 3z3 + z2 − z + 1, a zatim odrediti koliko nula u
svakom kvadrantu ima polinom p(z) = 2z4 − 3z3 + 3z2 − z + 1?

3. Neka je f holomorfna funkcija iz H = {z ∈ C : Im z > 0} u Ω = {z ∈ C : |z| > 1, Im z > 0} tako
da je f(i) = 2i. Odrediti najve�u mogu�u vrednost koju mo�e imati |f ′(i)| i odrediti za
koje f se ta vrednost dosti�e.

4. Da li postoje nekonstantne cele funkcije f i g takve da je ef(z) + eg(z) = 1, za sve z ∈ C? Ako
postoje, na�i bar jedan par takvih funkcija.

5. Ispitati da li je taqan slede�i razvoj:

th z = 2z
∞∑
n=1

1

((2n− 1)π
2
)2 + z2

.

Kompleksna analiza B
Septembar 1, 11.09.2021.

1. U zavisnosti od realnog parametra α ∈ (0, 1), izraqunati vrednost integrala I =
∞∫
0

xα lnx
1−x2 dx.

2. Odrediti sve nule polinoma q(z) = 2z4 − 3z3 + z2 − z + 1, a zatim odrediti koliko nula u
svakom kvadrantu ima polinom p(z) = 2z4 − 3z3 + 3z2 − z + 1?

3. Neka je f holomorfna funkcija iz H = {z ∈ C : Im z > 0} u Ω = {z ∈ C : |z| > 1, Im z > 0} tako
da je f(i) = 2i. Odrediti najve�u mogu�u vrednost koju mo�e imati |f ′(i)| i odrediti za
koje f se ta vrednost dosti�e.

4. Da li postoje nekonstantne cele funkcije f i g takve da je ef(z) + eg(z) = 1, za sve z ∈ C? Ako
postoje, na�i bar jedan par takvih funkcija.

5. Ispitati da li je taqan slede�i razvoj:

th z = 2z
∞∑
n=1

1

((2n− 1)π
2
)2 + z2

.

1


