
Kompleksna analiza A, M smer
Junski rok, 17.06.2021.

1. a) Ispitati diferencijabilnost i analitiqnost funkcije f(z) = sin z̄.

b) Neka je f analitiqka funkcija na oblasti Ω. Ako postoje konstante c1, c2 ∈ C takve da
nisu obe jednake 0 i va�i c1f(z) + c2f(z) = 0 za sve z ∈ Ω, dokazati da je f konstantna
funkcija na Ω.

2. Neka je f(z) = z2020

z2021+z+1
.

a) Izraqunati lim
R→+∞

∫
|z|=R

(f(z)− 1
z
)dz.

b) Koriste�i deo pod a) izraqunati
∫
|z|=2

f(z)dz.

Krive u integralima su pozitivno orijentisane.

3. U zavisnosti od parametara a > b > 0 odrediti vrednost integrala
2π∫
0

sin2 x
a+b cosx

dx.

4. a) Preslikavaǌem f(z) = 2z−i
2+iz

preslikati oblast Ω = {z ∈ C : |z| > 1,Re z > 0, Im z > 0}.
b) Odrediti opxti oblik bilinearnog preslikavaǌa koje slika krug D1 = {z ∈ C : |z − a| <

r1} na krug D2 = {z ∈ C : |z − b| < r2}, gde su a, b ∈ C i r1, r2 > 0.

v) Odrediti bar jedno 1 − 1 holomorfno preslikavaǌe kojim se {z ∈ C : |z| < 1, |z − 1
4
| > 1

4
}

preslikava na {z ∈ C : r < |z| < 1}, gde je r ∈ (0, 1).

5. Neka su f i g analitiqke na ograniqenom domenu D. Pokazati da |f(z)| + |g(z)| dosti�e
maksimum na granici domena D.
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