Bayxau smmMmecu Hm3oBa

CBako KO »KeJM a MOJIOK! aHam3y 1 Mopa Oa 3Ha oBe jJmMece y OuJIo Koje mobda mama m 'y OMIIO

KOjeM cTamy!

(1) lim ¢ =c - nuMeC KOHCTAHTHOT HU3a je Ta KOHCTAHTA;
n—oo

(2) lim n? = 400, 3a Guno xoje p > 0;
n—oo

1
(3) lim n? =0, 3a 6uio koje p <0, Tj. lim — =0, 3a 6uao koje p > 0;
n—00 n—oo NP

(4)

0, ako |g| <1
lim ¢ — 1, ako ¢ =1
n—00 ~+00, axko ¢ > 1
He mocToju, aro q < —1
(5)
A ag A
bf = bf = bi’ ako k=m
k k—1 m k m
m apn” + ag—_1n +...+ain+ag _Jo, ako k< m
n—00 by, N™ + by 1™t 4+ .+ bin + by a
sgn <b> 0, axko k> m
m
(6) lim a = lim {/a =1, 3a 6umno xoje a > 0;
n—oo n—oo
(7) lim nw = lim ¢/n= 1;
n—oo n—oo

(8) lim a—:+oo, 3aa>1, keN;

n—oo Nk

(9) lim a"n* =0, 3a |a| <1, k € N;
n—oo

logi n

(10) lim
n—oo n
BeJUKO, a k MaJo;

n
(11) lim a—‘ =0, 3a 6uno koje a € R;

=0,3aa>0,a#1, k>0,1¢cR - oBae Hajsume tpeba obparutu Naxkmy Kamza je [

n—oo n!
. 1 . on
(12) lim n!» = lim Vn! = +oo;
n—oo n— oo
1 n
(13) lim (1 + ) = e - oBako ce meduHume Opoj e (WMaAM MOke OBO Ia Ce U3BEIE, aKo Ce € Ae(UHMUIIE
n—o00 n

HA OPYTY HAYUH).



BasxkHe ocoOuHe mmMeca HMU30Ba

IloroBop - nepunuruja: Koneepzenman HA3 je HU3 KOjU UMa KOHAUHY IpaHuuHy Bpeasoct (numec). Husose
KOjU HEMAajy IPAHUYHY BPEIHOCT, WK je TO HEKa Ol DECKOHAYHOCTU 30BEMO QUBEP2ENTHUM.

(1) lim a, = lim a,—x = lim a,4r, 32 O6uro KOju KOHBepreHTHU HU3 a, U k € N. Ilpyrum peuunma,

ImoMepame MHIEKCA HM3a 3a KOHAYaH OPOj, He Mema IHEeroB JIMMEC.

(2) Heka cy ap, u b, KOHBEPTeHTHU HU30BU. Tama BaKu:

lim (a, + b,) = lim a, + lim b,;
n—oo

n— o0 n— oo
lim (a, — b,) = lim a, — lim by;
n—oo n—oo n—oo

lim (a, - b,) = lim a, - lim b,.
n—oo n—oo n—oo

Axo jeu b, #0,3a cBen € Nwu lim b, #0, tana je u
n—roo

lim a,
. a"ﬂ n—oo
lim — = +—">—
n—oo by, lim b,
n—oo

Ilakne, 36up, pas3iuka, IPOU3BOMA U KOJIUYHUK (KAl je Ne(pUHUCAaH) KOHBEPIeHTHUX HU30Ba je OIeT KOHBEp-
TeHTaH HU3, OYCKUBAHOL JIMMeCa.

(3) Ako je lim a, = 400, a 3a HU3 b, Basky na jenHa ox ciemehux crapm:
n—oo

1) Hus b,, je kouBepreuTas;
2) Hus b, je orpanmuen (nmomcehiame, KOHBEPIeHTAH HU3 je OTPAHWYEH, TAKO Aa aKO BAXKU 1) Baku u 2),
06puayTO HE MOpal);
3) lim b, = +o0.
n—oo

Tana je lim (a, + b,) = +o0.
n—oo

Awnajgiorno: Ako je lim a, = —oo, a 3a Hu3 b, Baku ma jemHa on ciaemehux crsapu:
n— oo

1) Hus b,, je KOHBEpreHTAH;

2) Hus b, je orpammven (monceliame, KOHBEPreHTAH HU3 jé OUPAHUYEH, TAKO 14 AKO Bayku 1) Baku u 2),
06pHyTO He Mopal);

3) lim b, = —oc0.

n— o0
Tana je lim (a, + b,) = —oc0.
n— oo
BUTHO! Axo je lim a, =400 u lim b, = —co, ne moskemo uumra pehu o lim (a, + b,)!!!

n—oo n—oo n—oo
(4) Axo je lim a, = +oo m lim b, = B, upu yemy B Moske 6utu u Geckonauno. Tana je lim (a, - b,) =
n—oo n—oQ n—oQ

sgn(B)oo.

(5) Ako je lim a, =4oco u lim b, = B, nupu yemy B € R (makue, konauno!). Tanma je lim Z—” = sgn(B)oo.
n—oo L —r 00 n

n n—r oo

. . a
BUTHO! Axo je B meka on GECKOHAUYHOCTU, HE MOYKEMO HUINTA Ia Kaskemo o lim 2
n— o0
n

(6) Hyaa nuszoeu cy Hu30BU Koju kouBeprupajy ka 0. Tana Baske cBojcrBa: 1) Axko cy a, u b, Hyiaa HU30BU,
Tana je u a, + b, Hyda HU3;
2) Axo je a, myna HEU3, a b, OTPAHUWYEH HU3, TAOA j€ A, - b, HyJa HU3.
3) Ako je lim a, = to0, a, #0, 3a cBe n € N, Tana je — HyJa HU3.
n— 00 a

n

4) YcnoB lim a, = a je eKBUBAJEHTAH Ca TUM [a j€ 4, — G HyJa HU3.
n—oo
5)

Baxu na je a, Hyla HA3 aKO U CAMO aKO je |a,| Hysna HU3, Tj.

lim a, =0 < lim |a,|=0.
n— oo n—oo



(7) Axo mocroju ng € N, TakBo ma Basku a, > b,, 3a cBe n > ng, Tana je lim a, > lim b,.
n—oo n— 00

BUTHO! Yak u ako Basku cTpora HejeIHAKOCT G, > b, U Jajbe MOMKEMO CaMO [a 3aK/bYUYUMO M3 BarKU
lim a, > lim b,, a e lim a, > lim b,!!!
n—oo n—oo n—oo n—oo

Amnanorao: Ako mocroju ng € N, TakBo na Basku a, < b,, 3a cBe n > ng, Tauga je ILm an < ILm by,
n o0 n o0

BUTHO! Yak u ako BasKu cTpora HejeIHAKOCT G, < b, U Oajbe MOKEMO CaMO [Oa 3aKLYUUMO I8 BarKU
lim a, < lim b,, a ve lim a, < lim b,!!!

n—oo n— oo n—oo n—oo

(8) Enemenrapue ¢yHEmmje, Tj. GyHEIUje KOje CMO yUMIU Y CPEAHOj UIKOJIU: MOJIUHOMU, CTENEeHe (YyHKIUje,
EKCIIOHEHIM]aJlHe (pyHKIUje, JOTapUTAMCKe (YHKIN]e, TPUTOHOMETPUjCKe (YHKINje U UHBEP3HE TPUTOHOMETPU-
jCKe QYHEINUje Cy HeIpeKnOHEe TaMO TJAe Cy AeUHUCAHEe, Tj. MOKEMO IPOJIA3UTU JIUMECOM KPO3 HBUX.
Hpyrum peunma, ako Baxku lim a, = a, Tana je

n—oo

1) lim P(ay) = P(a), rme je P(x) 6uno KOju peasiaH MOJNHOM;
n— oo

2) lim (a,)? =a?,3a a, >0,3acBen €N, a>0, peR;

n— oo

3) lim ¢ =q%, 3a ¢ > 0;

n— oo

4) lim log.(ay) =log.(a), 3a a,c¢ >0, c#1, a, >0, 3a cBe n € N;

n— oo

5) nlgr;o sin(ay) = sin(a), nl;rr;o cos(a,) = cos(a);

6) Amamnoruo tBpbheme Basku (kama je medpuHmCaHO) 3a arcsin, arccos, arctg, arcctg.



Teopeme Koje mocTOje 3a JIMMece HU30Ba

(1) Hus a, ce 30Be Kowujee nuz axko 3a cBako € > 0 mocroju mpuponan 6poj ng = ng(e), Tako na je
|Zn — xm| < €, 3a cBE N, M > ng.
Oso Baxku y R, He Basku na npumep y Q: Hus je kouBeprenran ako u camo ako je Kommujes.

(2) (Teopema o mpa mosmnajua u jgonoBy) Heka cy ay,, b,, ¢, Tpyu HU3a peanHux GpojeBa, 3a KOje Bawke:
1) a, < b, < c¢,, IOUEB O HEKOT 7;

2) lim a, = lim ¢, = L (oBaj nuMec MOke OUTU 1 KOHAUAH U DECKOHAUAH).
n— oo n—oo

Tana u 3a vu3 b, Bazkm lim b, = L.
n—oo
(3) Axo je a, MOHOTOH M OrpaHUYEH HU3, TALA j€ 4, KOHBEPIEHTAH.
Hanomerna: Osa Teopema je decTa mzaeja KO PEKypPeHTHO 3aJaTUX HU30Ba, aJii, HapaBHO, HUje rapaHINja
la ce CBAKM TakKaB 3alaTak paau moMohy me.

(4) (IIrommoBa Teopema) Heka 3a uu3 b, Basxku ma je crporo pacryhim u lim b, = +o00, a a,, npoussosman
n—oo

HK3. AKO mocrToju
. Up41 — Gn
lim " —

)

n=00 bpy1 — by

Tana je u

npu yemy L Moske OUTM M KOHAYHO U OECKOHAUHO.
Hamomena: He 3abopasure na mposepute yciose 3a HU3 b, ako npumemnyjere IIlrommoBy Teopemy!!!

(5) (KommjeBa TeopeMa - MO:ke na ce BUAM Kao aupekTHa mociemuna I[llTommose teopeme) Axo je Hu3
. a1 + as + ...an,
Gy, KOHBEPIeHTAH WU MMa OeckoadvaH JUMec, Tana je W Hu3 b, = ——————— KOHBEPIeHTaH WU UMa
n
OeCKOHAYaH JIMMeC U BaKU
lim b, = lim a,.
n—oo n—roo



