
Linearna algebra, ispit septembar, tok 1O2, 2.9.2021

1. Rexiti sistem linearnih jednaqina

x − ay + az = −a
−x + ay + z = a
−ax + y + (a+ 1)z = 2

2. Date su matrice A =
[
1 2

]
i B =

[
1 2
2 4

]
. Neka je U skup svih matrica X ∈ M2(R)

takvih da je XB = 0, a W skup svih matrica X ∈M2(R) za koje va�i XATA−BX = 0.
Odrediti baze i dimenzije za U , W , U +W i U ∩W .

3. Neka je L : R3[X]→ R3[X] preslikava�e definisano sa

L(a+ bX + cX2) = (−a− 2b+ 3c) + (a+ 2b+ c)X + cX2.

(a) Dokazati da je L linearni operator.

(b) Odrediti bar jednu bazu za KerL i ImL.

(c) Odrediti matricu operatora L u odnosu na kanonsku bazu prostora R3[X], kao i

minimalni i karakteristiqni polinom.

(d) Na�i sopstvene potprostore od L.

4. Neka je ◦ : R3 × R3 → R preslikava�e dato sa

(x, y, z) ◦ (a, b, c) = 3xa+ 2yb+ 2zc+ 2za+ 2xc

(a) Dokazati da je ◦ skalarni proizvod.

(b) Na�i ortonormiranu bazu u odnosu na ◦.
(c) Odrediti uda	enost vektora v = (1, 1, 1) od prostora U = L((1, 1, 0), (−1, 0, 1)).


